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AL, DOILEA
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1. In aceastd notd se aduce o completare la nota cu acelagi titlu [1],
cuprinsd in urméitoarea observafie :

Daci se inseamni
1 (ag) = Fy(ay, ay), frola) = Fy(ay, ay),

unde f, (ap) §i f,(a;) sint functiile prezentate in enuntul teoremei 1 din
[1]%), si cu (C,) si (C,) arcele de curbd de ecuafie respectiv Fy(ay, @) =0,
F,(a;, @) = 0 dintr-un plan P raportat la axele perpendiculare Oa,a,, arce

cuprinse respectiv intre dreptele de ecuafie a; = 0g§ia; = " respectiv
a; = % i a; =~3;, atunci (C;) si (Cy) admit, de exemplu, urmitoarele

reprezentdri parametrice de formé foarte simpld.

. _ 1 1—s 21—+ {1+ s)ns
4 a=B) == e iTe+ i+ ams
- B o | 1 =92 1 — 584 2lns
| (Cy) ay = Fls) = 4sm’ 1 -84 (1 +s%ns o

se(0,1); ale(ﬂ,—;—)

e ) Pentru definifii gi notafii se pot comsulta notele [1] si [2].
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2(1 — coss) — ssin s
a; = Fy(s) 3
2s(sin s — scos s)
. (1 — cos s)(s — sin s)
thy — (S =
(Co) # ol8) 2s%(sin s — 5 cos 5) (1)

s €0, m; a E(%. 2"J.

T

Perechile de numere pozitive (ay, a,) care apartin mulfimii _# deter-
mind in planul 7, un domeniu D, evident cupriﬂs in cadranul I al axelor
si deschis in spre infinit, pentru cd dacad perechea (ay, a,) € M, atunci pe-
rechea (a;, a,) cu a, = a,, ay = a, apartine mulfimii . Se va insemna
cu (C) frontiera domeniului D.

Teorema 1 din [1] spune cd ecuatia curbei (C) este ay = ofa;) si ci

falar)] = Fylay, a(a)] = f,,[a(er)] = Fyla,, «fa)] = 0. Asadar, aceastd

ecuatie are respectiv formele I' (a,, a,) = 0 pentru a, € (0, %), Fy(a,, a,) =0

2 ; ;
pentru a, € l, g) Bldg; = .. pentru a, € i, oo |. Curba (C) trece prin
8 2 w2 TL'Z

punctele M, (k %) si M, (—2— %) (fig. 1).
™

7[2

Se deduce deci de aici §i din (1) cd curba (C) admite repre- |
zentdrile parametrice (1) pentru a, € (0 mz_) si constd din para- ! (2)
2
lela de ecuatic a, = L Oa, pentru a, = = '
2 == 8 J

In nota [2], in care se studiazi o problema analoagd cu cea din [1],
s-a obtinut pentru frontiera (C) relativ la problema respectivi ecuatiile

parametrice a, = 2F(s), a, = 4F,(s), unde s¢ (0, 1) cind a,¢ (O, -i—) siaq, =

= 2F;(s), ay = 4F,(s), unde s ¢ (0, =) cind «, € (‘% iﬁ) (formulele (39) si

kv

(40) din [2]). Se deduce deci di_n tabelele 20 i 21 din acea notd, tabelele
1 si 2 de mai jos si forma frontierei (C) din fig. 1, unde domeniul D este
marcat prin puncte,
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Tabelul 1 Tabelul 2
s 0 1 5 0 1
duy ; day ,
o B - Pl 4
1 ) 2
wis) = Fyfs) |0 5 o) =Fls) | 5 7 iy
da, u e o dag,
= F — = F (5 =
e 4{3) e 5( )

P P ! £
ay(s) = Fys) | o \ =1 ) ay(s) = Fg(s) 5 N e
da, 4 | da, A7 0
da, | day
d’a 2 e

> 2 LE +
da; | day
&,
it )
g B_ ,
( T
0 q,

Fig. 1

Totodatd, cu tabelele 1 si 2 si cu (2) s-a demonstrat

Trorema 1. Perechea minimd velativ in raport cu a, (pentru problema
din [1] este perechea (Fy(s), Fy(s)) din (1) unde s parcurge intervalul (0, 1)

cind a, parcurge intervalul (O, %) perechea (Fy(s), Irg(s)) din (1) unde s par-
curge intervalul (0, ©) cind a, parcurge intervalul (—:? - ] 51 perechea (al, 1ﬂ ]
g w
oo) Cind a, = 71-, perechea este (i. i)'
8 8 8

cind a, parcurge intervalul (?,

20 — Studii i cercetdri de malematica I1/1963.
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2. Cu ajutorul acestei teoreme se pot da teoremelor din [1] demon-
strafii diferite de cele prezentate in acea notd. Astfel, de exemplu, teorema
2 din [1] se demonstreazd imediat in felul urmitor :

Se va iInsemna Fos) = a; + ay, = Fy(s) + Fy(s) cind s € (0, 1),

a € (0, %) $i Fy(s) = ay -+ ay = Fy(s) + Fyls) cind ae (% i) s €0, n).
=
in acest caz, formulele (39)—(42) din [2] dau
‘ 1 — s% 4 25slns ’ i .
Fifs) = 2SR B 4 g <0, Fi(s) :%(1 - S"“) £o(s) >0,
asa ca
inf Fils) = Fy(1) = Fy(1) + F,(1),
se(0,1)
inf Fg(s) = Fg(0) = F5(0) + F4(0),
sE(0,1)

deci perechea minimé in raport cu funcfia j(a,, a,) = a;, + a, este perechea
1 1 7

(Fo(l), Fall)) = (F5(0), Fy(0)) = (? _8_) (tabelele 1 si 2), ceea ce demon-

streazd punctul 1° al teoremei 2 din [1].

Demonstrafia punctului 2° al aceleiasi teoreme este datd de simpla
observafie cd in punctul II al teoremei 5 din [2] s-a demonstrat ci pro-
dusul Fy(s)- Fy(s) ia valoarea minimd, cind s parcurge intervalul [0, 1],
pentra s = 1, iar produsul Fy(s) . Ig(s) ia valoarea minimi, cind s parcurge
intervalul [0, =], pentiu s = 0.

De asemenea, pe fig. 1 se constati cd o pereche minimi relativ in raport
cu a, este totodatd o pereche minim relativ in raport cu ay, In sensul defi-
nitiei date in [1] si [2]. Aceastd observafie demonstreazi atit ultima teo-
remd din [1], cit si

TrOREMA 2. Perechea minimd relativ in raport cu a, (pentru problema
din [1]) este perechea (Fy(s), Fy(s)), unde s parcurge intervalul (w, 0) cind
! . 1 .
ay parvcurge intervalul (_2—, %) st perechea (Fy(s), Fy(s)), unde s parcurge
ki3
wntervalul (1, 0), cind a, parcurge intervalul (% oo) Cind a, = _1, pere-
8

L 4y s i 2
chea este (_—, —), tar cind a, = —, perechea este i, i
8 8 P a2’ o2
Se va observa in incheiere ci cu ajutorul formulelor (1) se pot deter-
mina (vezi [2]) perechile minime relativ in raport cu diferite functii f(a,,
a,), crescdtoare in raport cu una din variabile.
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O HEPABEHCTBE JIE JIfl BAJIE IIVCOH B CJAYYAE IO DOEPEH-
MUAJLHBLIX VPABHEHUII BTOPOTO I[OPSAIKA

KPATKOE COAEPKAHHME

B ovoii samerwe ycramaBiuBaercs Tpaimiia o6jactu, oIpejensenoit
muEOmecrBoM A, onpenenéuuei B [1], T.e. ®pubas, oHUcHBaeMad [, MHHH-
MATBHEIMEI' | SJIEMEHTAMI DTOI0 MHOMKECTBA ¥ FA8TCA W FABHOE BLIPaKeHHe
BTUX , MUHWUMAIBHAX', DIEMEHTOB B CMEICAe MPHHATHIX B HT0H 3aMeTHe
onpegereHnii.

SUR I/INEGALITE DE DE LA VALLEE POUSSIN DANS LE CAS DES
EQUATIONS DIFFERENTIELLES DU DEUXIEME ORDRE

RIESUME

Dans cette note, on détermine la frontiére du domaine déterminé par
l'ensemble _# défini dans [1], c'est-a-dire la courbe déterminée par les
éléments , minimaux’’ de cet ensemble, et 'on donne aussi 'expression
explicite de ces éléments ,, minimaux” dans le sens des définitionsadoptées
dans cette note.
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