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1. — Fie a, b, doua numere naturale. Penlru aflarea ¢. m.m. d. c. al
for se aplicd algoritmul lui Euclid, care conslid in efectuarea imparti-
rilor succesive _

b=gqa + 7
a=qr + r,
r=(qa7r; + 73,
B e R e e L
Yn—2 = GnTn-1 + n ,
Yn-1 = qn417n -
_Pute_n’.} presupune b > a. Caturile g, q,,..... , @1 Sunbt numere inj
tregi pozitive, iar resturile r, r; ,..... , 1, deasemenea sunt numere intregi

i pozitive gi verificd inegalititile
(= e e e U

Peniru a gési ¢.m.m.d.c. r,al numerelor a, b, trebuesc, conform
tabloului (1), efectuate n + 2 impértiri'). Numéarul impéarfirilor poate fi
delimitat in mod interesant in functie de cel mai mic dintre numerele
a 81 b (adicd a). Avem in aceasti privintdi urmétorul rezultat bine cu-
noscut: [1].

TEOREMA 1. — Numdrul impdrtirilor ce lrebuesc efeciuate pentru
aflarea c. m. m. d. c. a doud numere iniregi si pozitive este cel mull egml
cu de 5 ori numdrul cifrelor celui mai mic dinire acesie numere.

1) Tmpérfirea Tui r,—;prin r, poate fi evitatiy in cazul ecAnd divizibilitatea lui r,—|
prin r, este recunoscutd imediat pe o altéi cale. Acest lucru so intdmpla totdeauna cind
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O demonstratie simpli a acestei teorem
[?]. In cele ce urmeazi vom ardta cd met

eafostdatdi de P.I. Coba sevy
precizém pufin leorema 1.

oda lui Ceba $eV permite si

2. — Avem ¢, > Le—42

_ > -+» N+ 1 si, {indnd seamy de r 2T,
deducem chiar 7.1 = 2. Formulele (1) ne dau atuncj

a % r + 71

r ::::’ r + T2y
2) =1+ 73,

Yn—z __2_ S i

Tt = 20,

Séd considerim acum sirul de numere

(3) 1,1,2,85,8 13 21,.....

unde fiecare fermen este egal cu suma celop doi termeni

precedenti, Siruj
(3) esle deci definit de relalia de

ecurenty,
(4) Yo = =1, tty=wpy 4 q,_,, m=23,...
inand seami de (4 ielimindnd pep, p . .. -1 din inegalitiitile
$ R p 2 12 2 ' n g
(2), deducem g = U,yp 7, deci
() ¢ = Unys.

Aceasty inegalilate delimiteazi

pe n in functie de g,
Avem acum urméitoarea,

LEMA 1. — Dac « este rdddcina pozitivg g ecuafie; (mz_l ;ﬁ)
avem
(7) Um % o=t ’ 9ﬂ=0, I, e

Demonslralia se face usor
de (4).

Se verifici usor ca avem

prin inductie compleld, {indnd seami

(8)

8 .
5

deducem

« >
Tindnd seami de ecuatia (6)
ac5=oc4+at3=¢z3(oc +1) =

o (o 4 l)2=a(30:+2);—5ou—i—3
§1 din (8) rezulty ey

15>5.—58—-+3zll.

2;
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Tindnd seamd de (5) si (7) deducem prin urmare
1
5
a>11

is In si rafie
i i ; sistemul de numerat
a ar frelor lui a scris in . ‘
g nu;njlui‘;‘ll (?lcieﬂ + 1 < bk, adici n + 2 < 5k. Pultem dar
em @ , deci n i’ =
cu baza 11, av : !
a roprietate: Ak ‘ Al LA
renunrta 61}1;%1&15}({&1;&_}_) N{)tmciml impdrjirilor ce trebuesc (%fgf:?ﬁt}iu%t it
,PE m. m. d. c.a doud numere inlregi §i pf)zmve-tjiﬁ:mem kil
afla} e%% i numédrul cifrelor celui mai mic dintre acesie nu )
cu de 5 ori ) @
i merajie cu baza 11. . e Ly
stsiegml d%h:%ltatul precedent se poateu generah[za iﬁfga 1}} e tntrongh
Fi __[un numér natural i si calculim pe [x] ,Sa R
lui 1:" o fiind rddédcina pozitivd a ecuatiei (6). Se d:
a - - 3 v “
prin inductie completd, cd

al = g & 4+ w2
de unde
(9) [#] = [wi—1 @] + wi—z .

7 iei (6) si menii
el dddci vozitivdg a ecualiei (6) si w, 1erme
i le rdddcina posziiiv Jiei (6)
LEMA 2. — Dacd o es
irului em
sirului (3), at 1

T =0k v e
(10) [un '1] = Un$1 — 2 ’ 7 y by
inlai prin ir ie completd ca
Pentru aceasta se demonstreazi inlai prin induclie com]
entr
(=1t
Ungt = %t = ap

De aici rezultd ca
T,
Unp1 < un & < up41 + 1, pentru n pa :
tngr — | <un =< Ungr1, pentru » impa

ceea ce demonstreaza l-eEna 2, | (10) deducem
Tindnd acum seama de (9) si

_— e Gt
(11) [m] - + g 2 n4-1 “_‘I"l
& 2 Nt —g ! sau
si alunci inegalitalea (5) ne di?) ¢ = ot >[«] ' =y
n+1
e
a>g -

Deducem prin urmare, ca mai sus, proprielatea:

i reo i / . 208
2) w,_, « nu poate fi intreg deci [o/] <
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TEOREMA 3.

formula (11),
In acest enunf
Pentru un / da
dupid metoda prece
Pentru primele 15
dati in tabloul

aflarea ¢c.m. m. d. ¢. g doug numere tniregi §i pozi
cu de [ ori numdrul cifrelor celui maj mic dinty
inlrun sistem de numerafie cu baza cel mult egald cu numdrul g, dat de

numar descreste ca
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4

— Numdiryl tmpdriiriloy cp trebuesc efectuate pentru
live este cel mull egal
e acesle numere scris

am [inul seamy $i de faptul i numiry] cifrelor unui
and baza in care ge scrie acest numir creste.

t baza de numeratie care ne dj limitatia cea maj buni,
dentd, este tocmaj 9. Pentru [ — 5 g gdseste g — 11,
valori ale lui / (= 2), baza ¢ cea maj avantajoasi este
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6 | a7 11 199 16 2205 |
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Tropudina OB, AT HAXOIRTeHmT HAMO0JLuIero
001ero meanreny ABYX wlceq

THBEPUY Ticm OBIT
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RESUME.

er 1 i I 2 I T = li D. S «

par
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& is * la déter-

En complélaut un peu la méthode de P. L. C e hf a.? B ‘;o];?-ulobtenir #

ination du nombre des divisions nécessaires a faire lzi,r Mol

L c. d.de deux nombres naturels a, b (a <b), on ’-I(;?lmd(gt pgedre’ it

ﬁég;)n.cé bien connu, relafif au multltplf}t de eg]p(ll'?cée e

. sl tration peut étre r i [ ’ 3

e 10 du systéme de numé pe : st S g
g:?i;eaut un ])30]’)](‘?1118 un peu plus général, on trouve que la "

un certain sens, est la meilleure.




