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.1''Lccas0<r
i rz) 0 du théor

1i';Ïii::iiË'i
I,orsclue z' croît de - 1 ìt rr, l'r(rr, rr) ctoît' Ut +;a7' 

I'a forrne Ce

il résulte c¡te lr('rr, rr) peut prcnclre
l. I,a rnême conclusion a lieu poui-
tnc;it rr I 0 et qui, lorsque rr' ctoit

Por-rr la démonstration du théorène,

il cst irrltile cl'éta'blir, ainsi que flot1s l'a*¿ons fait, \a disposition rnutuelle

ä"r-,,uor¡res ,rìr, t"" åt ¿, däus le 'cable¿tu 2. r.a niauière dont varie 1a

ìirî"r,i"i ã11,v; ¡raiqilrcle suite que-c1ucl1e c1'.rt soit la cLispositio' des 
'ombres

Ar, ::, (.t i1 ." riil :iL .ll(l1il-

1: e (Ay, Ar): Er(x). ) tlin (E^(Ar), Er(Ar))'

Cecicolrcltritcorrrmeci-<l'essusàlacolclusiotrduthéorème'

O EÄI4HCTBEHFIOCTI4 OEOEITIEFIHOü TOTIKØ JIAME

B HOPMLIPOBAHHbIX TPOCTPAHCTBAX

B. A. II]MATI(OB

( Mocrna)
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[1 1]r1 ¡cÍ!ûrì, I',, t{earl.e, IVL allð,zlotkiervicz,8., Otz'thcfunctionalf(zr)lf'(z'r\

for tyþically rcal J"tnctiotts, \9Y"."-^cl'arral'¡rse 
numériclue et dc itr thóorie cìe

i',rppio*iuation S, 2, 2AÐ-214 (1974)'

Paccvarpønaercn 'cJleÄyrclr1afl 3aÄaqa' flycrl G - nr'lnyxnoe ÙIHo-

)riecrBo ¡uHeli¡roro lropMl'lpoBaHlloro npocrpaHcrBa x, A - íopeneBcKoe

MÈro)xecrBo øs x, p. - lvfepa, onpeÄeJleHHAs' Ha 6 - a'nre6pc B, 6ope'neacxux

noÄ\,rFro)KecrB Lrs A, ç(x) - 3aÄaHHbrü Ha x BbIIIyKIbIü Qyl'IKUI4oHaJI taxoü,

vro g(r - y) tt - cyMMupyel'i ro t Ha Mnox(ecree '4 npu 'nn6ou y e X'

3¡elteur y* = G,, pearll3yloülnii riøxr¡rclo lpal{b ll pareHcrBe

I rt, - v\w@x) :#f 
I ç@ - Y)vktx),

ÁA

!¿rçr lc II Lli l17l
tnstittttul ile matematiaä

Cluj-NaPoca

r{a3oBer\4 yclonuorå roqxoí¡ Jlane vnoxecrsa A, a ecJli4 G: X - rOro'txoi.i

Jlaue (cp. [2], crp. 468).

tlacrrrr¡e cüyr{atI saÃaqÄ o roqKe Jlanae paccNlarpuBaJI}lcs o pa6orax

[1], l2l, t3]. Herpy,uHo y6e¡øtca, qro' ec¡u Qyuxuuouarl P - crporo

nltryx.nuü, TO Ä¡n BCflKotO MHOIKeCTBa A C X n nlinyx.llOtrt vHoXtecrse G

çyurecrByer ue 6o¡ee o¡Hoü yclonHoü roqKI'I Jlane. Ec¡n xe rþyHrquoual

rie Crporo ntrnyx.nuü, To TOqKA JIaUe uOX<eT OKa3aTbCq l.Ie eÄøHCreenuoiï'

B pa6ore ycraHaBrr.rBaroTcrr ycJroBr{fl eÀøHCTBeHHOCTII ycJIOBsoÌi roqxn

JIaN¡e s crporo HopMLIpoBaHHoilr npocrpaHcrBe B cJlyqae' xor¡a 9(ø) : ll ø ll'
fl1'crl BHasa¡e npo"rprnarso X-oÃHoMepHo. OroxÃecrBl"lM eto c qøc¡oeoii
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B. A. IIMATKOB 2

ocbro .Yr -: {- ca <x < co}-raK' qro q(*):lxl' E'nn I(parKoc'l'l{ óyaeu

ilor'lt 30BaTcfl cJleÄylolqøuø oóoggaqeHI'ltlMll :

lr,b) : {x e A: ø ( x <b), vla'b): F{r e A',ø < x <b)'

¿':' '-- snp i"' *,- @, x) < i pt'll),

ót - in{ lx: p(x, *) < + rr(¿)1.I "' ', 2 )

fcrro, uro r¿x { ó*.

Jlenu a. Torrrca ïo c Xr: {- æ 1x I *} tlarrltlemcn mo'Lrcoti JIøne

,rLHo*ecnx,a ,t, nuriå,íu'ro ni'''p"Åori xr, moeÒa u *ona''o moeða' rcoeÔayo

trprutaò,netrcum om7esKg l.a*, bx)'

Ileo6XoÃ}1I\locTb.flycrr,¡ilO-ToI{Ka.Ilature,TotÄaÃ¡fl¡toóo'"f
Toqrcì ), u Xt cnpaBeÄJløBo HepaBeHcroo

(l) \tr,- Yl1-t(rtx) r\l' --rolP@x)'
l' 'i

!,onyciøtut, uroy ) yo, ø npeoópa3yeM reBylo qacrb (l) cne4yrouløtu oópa:otrt

\t--1'ls(tx): t f '-vl*('t*)*,.,!, Ix-)'lr,,(lr) <

¡ (--,Yl (r'æ)

)
I û'vl

l- \ l, - Yol1t"(dx) - lY - Yo IP(i" oo) :
olot

: (t * - lol p@'x) t ly - yol tp(- cÐ' )') - rr(y''o)l'
)'A

floÄcrae¡qs troryqeHHoe BbIpax(eHI'Ie n (1), no'nyuaen

I y - yo I trr(- @, Y) -- tr(Y, oo)) > 0'

I,f 3HAqI{T,

p(- oo, yl > | v(t).2"

OrcrcÄa BblreKaer, ,tro a* < y. B cI¿JIy lpoø3BoJlbltocrlt eu6opa !] )'o
rroJryqaeM

(2) o* 4yo.

.[.OnyCrun Tenepb, uro y ( !o v13 aHaJIOII¿qHÉ,IX paccyx<ÄeuulÌ 6¡r¡elt øuert'

(3) ./o ( ó*.

Iaz Q) ø (3) c.ne¡yer, r{ro yo e lø*,b*).

Ä,ocraroqHocrb. flycrr yo e lø*,b*) (rr,tu ue IICKJIIOqa€N1 Cnyr¡¿t1

y* : b*). Pacctaorpul{ Ilpol,l3BoJlifiafit y = Xu flycrb ÄJIfl -on-peÄeJleHHocrl'I"a ) !o. 
'Orveryv, uto zs oltpeÄeHllfl KoHIIa ø* orpesxa la*' b*) cJleÃyer

(4) p(- oo, tÅ> ! v-Ø) > t-¿(.Y,, oo).

,II,.nn npousso¡ruotl ro'uKvr y > yo 6y¡ev I'rMerb

3

J
lx - yl p.@x) : lx - vl *@x) * lx - vl v@x) -f

(yryl

lx - yol v@x)+ I ,r' - 5tl p.(d'x) )-
(-æ,r"1

lx - vol v@x) - I 'r. 
- vl v@x) >

f
(- æ,vol

(- ø 
'Yul

I

+ [ lx- vlp@x):
J

(y,ø)
J

À

+
lv.vl

lx - vl v@x) 1-

0,æl

lx - vol v@Ò+ \
(Y'æ)

(v,æ)

lx - y,l v@x)* | l- - yol w@x)-
(-æ /ol (v".vl

(v" vl

lyo - vl p@x)l ly, - vl *@x)* lx - vl v@x) -
(- æ,vol Uo'Yl

cJleÃoB ¿ìTe 'rl b If o, - v9o' oo)l + lx - yl ¡L(d'x)

Uo'Y)p(- .o, Y) > vU, "t\
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OrcroÄa B cltJly (4) saxlrcuaeM, r{ro r'iln y } )'0,, TO B STLIX HepaBeHCTBAX Be3Ãe ÄOJIX{eH CTOflTb 3HaK paBeHCTBå, r.r, Cre-
ÄoBaTeJIbHO, Ãilfl noqrø BC1X X e A

ll x - lt I x - !,ll : ll x - ),tll * ll r - !,11.

TaN xax X - crporo tropìvrøpoBaHHoe npocrpaHcrBo, To ÄJrfl noqrø Bcex
n,fr-lt:c."(*-yr), (t"+l), nø6o x-yr:Q' orKyÄa x:yr]-

1

*. (y, - ),r), ¡tø6o x : yr. Taxørr o6pasov, Mnox(ecrBo A (za øcKJrlo-
| - ct

qer-røeM rroÄrvrrroxecTBa HyûeBoür rnrepu) Jre)r(r.rT ua npltroti xr, npoxo¡aqerî
qepeg roqKØ j,, Ä 1g. Kax 14 parlbtrte, X, ltoxuo oro)KÄecrBLIr¡ c qttc¡osoft
ocblo:Xr:{-cn<x<oo}.
flocrorsxy G nsrnyx,ro, ro Ut, ll CG u scflxøit eJrerlreHr 1 = lyr, yrl
flBrrìercq ycnoenori roqxori ,Ilaue. flocxo.nlxy )tt * !2, To B crr/ry BbrnyK-
Jlocrr'r HopMbI 3Tl4 TorrKIl qB.[q]orcg roqKaNII,I Jlaue uuo>r<ecrsa .4 ua npatøoü
Xr. lloerolry lro .rreMÀ{e B clrJry oflpeÄeJrer{ufl ToqeK ø* ø b* Mo)r(eNr yrBep)K-
Äaîb, qro ø* {!t{!r< ó*. Øs 3roto HepaBeHcrBa cJreÄyer, uro ¡l(- Ø,!l:

1:WUz, @):,p(A). Ho s rar(oM c.ryqae Ärrrr noÄMHo)KecrB At: A )
n (- æ, !tf, Ar: A O lyr, oo) ø .nyueå y' : (- @,!'1, yz: ljz, æ)
BbrroJlnflK)'rcrr ycJroBøa a) ø n). Teopervra ÄoKa3ar.ta loJrHocrb]o.

Eo¡ee rroJrrrbre ¿anrneüurøe pe3yJrbrarbr o roqKe ,Ilar,re ø ee o6oóuleuøtx
rìl)eÄno¡araercr ony6,røKoBarr, B coBMecrnort crar¡e 4.,[.['apxanr4 r.r aBropa.

lx - yl,t'-@x) > lx - vol p@x)

r\ua.rrorl¡quo pacci\'tarpllBacrctr c.nyuarä )t 1 )to'
Tar<ør,t oópa:otut, ¡lo6al roqKa orpe3Ka lø*, ¿'*] fl¡,'Itlercfl to'ltçoli

.Il aiue.

TEOPE,\IA. II gctna X - cmpoeo Hopil,uposaHHoe npocmpaHcrlts?, -A ç^X'G
- sb¡L!/Ati,toe niocrcecmeo us X. Ucnoettan moLIKa Jlane i,o e C 6UÔemeÒuttc-

tnaertn.oii- e rnort u mo/bKo G mo.ltr cnALll.e, ec,xtt tLÍtoircecmlo A ue coÔepctcunt

t)aa tt.errepeceiatouruecn no)ruHortecmaa Ar'vr A, maçLle, qnn

a) p('a ,) : vØ,) - 
I 

w(A)'", z',
o) ,rl , u Az ,tLoJtcHo. .a,it-;,'tnqtlnLt)

.trlq,u ^( | u 1", ucroÒ:r,ttç'.ie Lß tnoveH

tt ¡t n"ttoit.

coonlSelncn'LBcHlro B HenepeceKatoiuL¿ecn
¡t,tLotrcecn'¿aa G u /teucutt1Lle þta o7trcít'

Heo6xoÄI'rMocrb,' llycrl cyqecrByÌor lloÄlvlllox(ecrsa '4, v' A,
c yKa3ar{ubtrvtpt csoricreauø. TorÄa MHo}KecrBo A nexør (sa lact<nto.rel.llleùl

rroÄtvrno)KecTBa uyJIeBoi.r rvrepu) tta npnuoü Xr, roro-poti npøna¡"nex(ar Jlytlrl

"(t u ",(2. MoN<Hó crr[rarb X, no¡npocrpaHcrBOM. flocr<o¡tx)¡ t{OpM14poBall-

Hoe npocTpaHc'rBo Äollycl(aeT løHelîuyto npoexqøIo e¡øuøuuoü IlopMbl FIa

oÄFroNlepltoe .lroÄüpocTpaHcrBo, TO BCsKafl roqra JIaNte e Xt 6y4er TaK)l(e

roqroir'.IIaMe e nþocrþaHcrne X, flo¡npocrpaHcrBo Xr t',to¡l1lto oro)l(Ãec-
rBr4Tb c qrjcJìoBoü^oc¡ro Xi : t- æ 1x < oo). Ec,nrt 'touNø er þr zs LI3

G (2, 1zr) - vauatbHble ror{Kìa .nyuetr Tt v '(2,-To B cl'ìJly )/cJloBl'{fl a) lI
O[peÄeJIeHLIfl ttl,tceJl A* ø b*:' øx:< Zt { Zz,< å*, Il Ha OC_I]OBaH'I,I14 JIeN{Mbl

3aK¡rcqaet\,1, rrTo ToqI(Ll ZL LI Z2 flBJIfltOTCfl TOr{KaMø IIaN{e s X, ø relt caMbIM

)¡CJlOBIil)lì\'Íø'tOtl KaN{LI,IIaue'

Ä o c r a r o rt H o c Tb.,llonycrøu, tlro Bo tt¡ltoxecrse C cyuì,ecrBylor

ilBe roÌrKtt ,rlaiue 1't I'I J/?, To ecrb

JTIlTEPATYPA

[] f o¡btrlreün, E. l.,Teopun òooúcmeeHnocmu o ilamùtßmu\ecKo,]t npo¿pa¡t,tupooaHuu
u ce npu/tocrcenø¡, Àlocxga, ,,Hayxa", 1971.

[2] Kperirr, M. 1., I{yÂerrbÀta¡r A..4., Ifpo1ae,tn.uoileHmorMaprcoaauoKcmpeÁn/tbvue
saôaqu, Àlocxsa, ,,Hayr<a", 1973.

[3] Py6u ttut'ret:in, l.Ul. Oõ oðxoü srcunpena,touoti sqôa,te a,tuueúuo¡t Hop,+rLeooaHHort
rlpocnqaHcnlae, Cr.róupcxrri t\'rareì\r. x)/pla¡, 6, 3, l83-215 (1965),

l-locryrrrao l5 I 1971

,4 ..4
I

floc r<o.nt t<y

"/< \
A

1x-:
2

b, I + ),r) p(dx
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