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Soit (q,) une suite de nonrbres léels avec lim s,, =: s € R et 1a suite
de ses différences {{s,jÀs,-¡ saal - s2, n.= N"ii Aso: sr} soit ,,pres_que-géométrique", è'eét-à-dire que l,ón ait v

Iinr at,':loù.
l-æ As,,-,

Alors, la transformation définie par

(l) 6n: ¡Ltr : s,, * 
Ás"-' ' Ás',

Ás,,-, - Âs,,

lll <1

2

:_ sr¡-Slr-rslr'lr
2s,, - (sr,_, f sr+r)

ct qui j'lppelle Ia forntulc d,'extraþolation rt'AitÌten, Lll, accélère la colr'er-gence de la suite (s,¡ a ta linritc ,, ç^ ,,"ut dir"

1i- 9,r l: g
r!+æ sfl - S

,^,_ 9t remarque, que la transformation (l) peut être facirement mise sousla torne

6tL - z4s,t:
2

s¡¡ - sr¿-rsl*r
(2) I s, -r * sro+r

""-- Z -
I Ce travail a été ,communiqué à 1a Session Comnréruorative clécliée þ la mémoire deTiberiu popoviciu (à Cluj-Napoc",'uu 

"roi. ã;M";r, t9?äi:""'"""' """*
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ce qui donne du relief ,au fait clue 1a o,, -soit égale à la moitié
i;:;;:,:;;;',i";:i"î,iå;í ::r,^,rr"t:,:,r! ue et t,écørt d.e ta n,oyenne

,urrnrTirlå. 
introduisotrs, naintcnairt, u11e certai'e 

'otion cle co'r.cxitó

tolal¿nt,ent orclonné. et uneItun ¡r. :.y2 _ X tettc, iw
i ;"ííi Ji ;: *' Ël.i I),ñ' 

r0,,

(3) ffu@,9) < s(Í(x),f(y)), yx,y e x tet que x { !,

Déntonsh,øtion,. l4u partant de la relation à

fonctions lt (3) avec l,applicationspectirzeme iquò,' _ .1,rrr"' äo;;;r-;;;;r), respecti e conuaxité gé";;;t;;;r:r',;.
clc la fornre (2 c1e la formrie d,Aiti<on

'1, l', "''"îTi"ill ¿ïr,m Lî L, Í"¿-., iî?ï:,e-ritó aritlrrnót ique.
Nous donne'ons 

'ne dérnonstratin ,,sni generis,, à la rorm,re cl,Ait_ken. 'lout d'abor.d le
I, e nr'r e. S¿ þ ! 

= 
N) cst r,r,u,c, e.xþressiorr. assy,r,þtotiqr.te d.ot, rested,e l(r série con,aergen.'lä ir,, A lrirrrr" ,rî*rrrqucs (réels, conrþl,excs on. d.e qu,a_

ternions) nlot,s, en ytotanl ,,, .:trn, lø suite {o,lo^: s, * p^, u e Ìtr}
c.ol,aerg-eîa þr*s u'ite à Ia sr¡tnute , à, h série 22,, qu,e rø suite (s,,) des sotu,tnesþurtielles d.e ))2,,.

en parta't des conditions précisées au conmencerle't d.e ce tra'ail
¿";:i::åïrt la suitc (',,) - "t't"iã'J'"o'pte d; i;;,-;ii"[2] de la'teur,

Âs,, rÀs,,
lv// 

- 
.-

Ås,,-. - As,,
(z - À)

r'st rr'c cxprcssiorr assyr'ptotiqrc crrr r-cs1 c crc ra séric co'r,er.gcrrtc )as,, r.
iiijl'': ìi ii ì:il:J":,,) 

rléri'i,lpri 1l¡ co,,ve,scra plus *itc i\ s cluc ra suitt
Notons Ie fait, qne la transfor.rn

eut attribuer par défitrition Ia valeur
's ; la s'ite (s) a la limite s et o. tc pent pas - ér,icle're't -_ accélére¡ sacon\/ergellce ¿ì s.

lte sl on lto_te /,, : .s _ s,, cL (B,,
ntcutr lt. r¿lttlton. l' .4 i/hru (ce qri',r,t

de la trallsfor-rtration cl,Aitken sel.a

l{E Soit (s,,) rt"ne sttile ,e.u.otnbres rie/.s þosilil's, strictemettt
ï,it ooll'oïrt,,',1,,,,st'L,irc (Js,,) rlit-li¡¡aìr,,r:ìt tri,:ri"¡t'í,",', ,n.[or,,,, /i^it¿

(4) lim ,,+rAsn

I-ø trnnsfotr:;;;,, ,t, ,tì.ii,',,,, ¡,,,,,
(5)

FORMULE D'EXTRApOL,I\TION

: Po ) o' 
;lT: 

4,,Âs,,-, : 6

6l

ij

1r

I

i,

I

anÃs,,-, - tt

ctr, : '4sr, -
t.ll - 4lrs¡¡ rsr r - (¿r¡rl r-da)srrsrr;,

(a ,, I n,¡¡ r).çr¡ - nls¡ r - llr¡irsr¡ir

(r,, étant le reste exact dc. Ja série), or1 aura

la lirnite lim & - I
ú--ræ , tl

nccélère l.a conztergence dc lo sriift, (s,,) rì, ltt ruêtn,e líttt.ite

r =-,ll'j r" : ,lï: ",,.
l)érnonstration. En.nous basa't s*r.(4)__-- r,u aussi re tl.avail [3] del'auteur' on aura pour re ,"rt" ã"-iu"sãrie )ar".la fornule ass¡zmptotique

r,, = 
n!'-' at"- 

'
el. $o

L_t -_ .!_,-p,, -r 
" _ I _-;1,-.0 (z ._n oo)r s i, s lh l

On
a.,oi' q, "i'¿'åtTilìi"3t'ul 

"o:r 
pou'ait

I.a
d'accélér- la ProPriété de

ressõrt -dc 
la ïaço 

n d'Aitken,
t¿o : rÀs,ar\,srr-, - ar¡

$
a"n
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4

d'oir

't : Yl -

a,rLs,, ,,
or¡Lsr,,, - nr¡f1L\s?l

En formant Ia somm€ õ, : s,, * p,,, on aura

Õr:Srf tt.rr(sr, - sr, -r) (srri r - sr)

at(sr - sr- r) - ¿lr+r(sr lr - s,,)

et après les calcules effectués otl arri\¡e à (S), C.e.F..D.

On nrentionne, que (S) peut être mise sous la forlne

.s

ol onl-t"'dt
-r, r

0t¡! t 0l, t
s, s,r l- t

SUR L'APPIìOXIMAI'ION DES SOI,UTIONSDtsS T.:QUATIONS À I.'ATDE DtrS SUITES À NT-.NTWENTSDANS UN ESPACE DE BANACH

(ri) ö, : '4Sr, :
4rrl,

&l I ûn+t (Itt 
- , Qn.-t

. _/l r lQil 1 flil ,.t rt,, !- e,,;.,
sl lr

ce (lu1 1l1et en ér'ideuce tln écart arithlrlétiqrle ar1 clénol-ìinateur et un écartgéornétriclue généralisé par tlne 111oyc'1111e ãrthméticlr-r" pãirâere" d.ans i,¡'cles î¿rcteurs. f,a formule (6) redonne ra tr-a.sfor"rotår, d,Aitleri-poiu0,,: I (iz e Àr) .

\

Ilar

ION PÄ\¡ÄLOIU
(CluJ-\rapoca)

soit x ulr c'srlace cle ta'ach et y n' espace 1inéaire norrné.Ou considèr-e l,équatiorr :
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(a,X).. Ser.,I. fasc. l. tlaflrcrnatice_ph1..si¡¿, f SZ _ f iS, if g6ì1.';rJ i\ e \', -\', () .forttttrlã, nsi,tttþtol,itìt 
,.gtttct nlrí ft:rtlt u ntaluarrn rcsìttltti. seyiilor co¡uct.g(¡l?c¡t tertneri þo:itiui. Stucìii si cer.c. cre r{att,ru. (crrii), lp,2,3rs_s32 (1õ6t)',

Iìec.u le 30 \'IL l9?6.

(l)

oùP
P(x) : Q,

X * Y et 0 est l,élén-rent nui cle l,espaqe y

Uilizt¿rsílatea,,Ì)abeç-Botyai" ditt.
Cl'uj-\ra.þoco

Faclllal¿a d.e ÀtIatcnt.øticci, Cnted.ra d.c
Ana.li.zã.

Nous désignolrs par Z : (x,)î:0, rure suite à éléme'ts dans l,espaceX et par ¡? un nonrbr-e naturel ar¡liiåi..
D éii'itio ¡ r' on t.rit c¡tt.e r,su,ire z a,ortrre /t.þ rt àr,aþþt,ca_liott' P, s'it ex'iste ttne cottstattie non-négriri" i ïLi ):,r1í þas cre n., ettelle qt'te þou'r chaEte n :0, 1, - ' .-"io¡',"ut satisfn,itcs tes és swiaantes:

l)l'(x, ,.,)ll< p llp(x,,)llh

,.\r,l: , o .l,or.clre ie corcucrgett,ce honørt|.oils suiaantcs sont rent,þlies ;ort à l,øþþlicati,on p;

.",Ír,X}ìOì"ïtnace X, nous désigne-

,,nn.rliåt rt ñr1 
tttt tror'bre rraturel clo'ré et 1'] l'applicatio' qui déterrni'e

Da's cette uotc. lrous chcrcherolrs dcs.conditions imposées à l,apprica-tro' p ct à ta suite ), ù";q;;ËlJ,ä : "i;ì;;;ä; å;,å;;u"rsence s par

e


