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APPROXIMATION VON ABI,BITUNGEN UNBESCHRIiNK-
TBR FUNKTIONEN DURCH I,.INEARE OPERATOREN
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1. Der Satz von p. p. Ko
rhation durch lineare positive
funktionen bezieht unã in Vo o
H. BoHMAN [1] angegeben worden ist, s
formulieren. Eine version bezieht sich auf die Approximation einer lokal
stetigen,- global. beschränkten Funktion in ihrem^ St"tigt 

"itsbereich... . Io der vorliegenden Arbeit wird die Approximation"lokal existierend.er
Âbleltungen unbeschrärrkter Funktione:

tungsftrnktionaTe Lll" der rn-ten Ordnung (m:1, 2, ...) durch

Lti\" f : : { (L,.f)(t)1,:," (fa11s existept)

e Satz vermittelt'fúr den tr'all, daß
m-te Ableitrng f{,'t(ro) besitzt, eine

mation von f {,,)(xo) durch die Folge
eine entsprechende (die

nseigenschãft bei ln + 3
ränktheit von f dienende

Bilder von k|Íl), wo L(i;,'t eln
ist und
mit å(s)/s
und eine
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s¡tz. . .Es sei x9 ein MengenA*,c A 
= 

R, {!:."\ eine Fo ,rn ï.,n:
und, m. eine nøt,ürlicke Zahl':0, 

1, ..., ;; + c¡ gatr-'-- ,o?t'eil' ê¡

(l) Lg)", --,!!lt-nrcëi --+i* 
lr:_, 

(n --+ æ).

{t*'"'} sei eine Forge rinearer øsymþtot,i.sch þositiaer Funhtionare mit
(2) sq llLff'"',¡1¿ ( oo.

Die Fun A)- besitze in xo eine m_te Abl,eitung ft )(xo). Dazuexistiere 'h, 
4+.- R*l d,ie in--jrd;;'-;;;iichen Teitmenpeuon R* mit h(s)ls--ä (r - *i- ""a- ;(iiií'=-u,i,i,:í75",für d,ie \- -- /

(h*) trrli!)tlft)<* ,

gilt. Dann honaergiert :, .

L::I:"f -.+ ftù(xo) (n __+ æ).

Bemerltwng, l Fùr verschiedene Anwend,ungen ist die forgende veralr-gemeinerung des satzes nützlich. statt der",lestfuot iiorr"r, ¿j lverdenin (l) die Pote'zen aj ei'er Funktion a.: A --+ R verrvendet mit
ø"ot inf{lø"(t) - æ(xr)l:t e a, lt _ xrl > g} > 0 (d> 0)

und in (Z) qna (hx) statt der F'nktionale Lfi,".) aúI Mtil,,) (,4) die Funk_tionale Lfl'! aú IUIþD') (A) rrrìt

L*::).f , : L|l"l@ - a.(xs))",f1. :. .

A* und A mit
Mo(A) -.+ M(A*)
e M@t(A) (j _

delt. Deren Resultat und der obige
die Frage nach Sätzen Korowkiir
en von Funktionen dar, die von
Approximationstheorie.d er Ftrnk-

rden ist.

. 
Erfassung der Unbesch ränktheit
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¡(n,.) ¡. _ r@luttro J ' - 
Lrxol('-Xo)""f )

), für welche die rechte Seite definiert
der Restriktion von Lfr'"')
li'r(¿) der in A beschranË-

nie Funktionen er (i :0, 1, ...) werden definiert durch
e¡(t)::fi,leA.

Für ò > 0 werden die trunktionen À¡, Aa definiert durch
),u(x, t): I für lt - xl < g, t6(x, t):0 für ll _ øl > ù,

, ...\r."(f,t),:0 ftir ff -rl<g, h6@,t):l für l/-øl > g,ivobei (x,t)eAX¿..

nearel
sitiaer
jed'es
øo(8)

L'*., f , : L,l,,(h6(xo,) "f), f = Mo (A),
d,ef:inierte FunhtionøI LÌ","Í¡¡, n 2 no ein þositòaes Funhtionøl ist
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existiert und deshalb mit

1i^ p,,(xo, t)(a(t) - o-(xo))"' _ g
t+ro Q - xo)*

übereinstim mt.
Aus (1), (4) und (5) folgt, daß es zum Nachweis der Behauptung

des Satzes genügt,

tli:i\ p*Øo, .) - 0 (n -, æ)

zt zeigen. Wegen d.er Stetigkeit von/ in øo ex istieren ein offenes Interval
{xo - Ð*, #o + 8*) C A* und. eine Konstante K'/Ê < oo mit

À¡.(ø¡, t) lf Øl<K*, t e A.

Ës wird Í\tÍr zLr einem beliebigen e ) 0 ein à e (0, ò*) mit

lp,,(xo, t)l < u fiJrr t e (*o - 8, øo f 8)

und die Darstellung

P,,(xo, ') : G. I G, * G,

mit
Gr : À¡(ro, ')p,,(xo, ),

G,: kíxo, ')(" - d"(xò)-'".f,

Gs: -hs,(xo, 
.)(" - a(xo)) 'ofn,(xo, )

gewählt. Man erhält zunächst

lLli::\G,l s llL*T'llu sup lG.(r)l

< e sup llLti::th lur alle n.

Mit 1((e) wie im Hilfssatz ergibt sich

lGrl < a6,*K(e)Þ.6@o, ') I eh6(xo, ')1" - a(x¡)l-*h,(lfl)

: a6,^K(e)h6(xo, ') f e(åu(ø,, ') - k,5.(x¡, '))1" - æ(xo)l-'.k(lfl)l

! eh6^(xs, ')1" - u(xo)l-"h(lfl) S

= 
(K(s) ! eH*)ø6,*hu@o, ') i- eø{$h6.(xo, ')h(lfl),

mit H*t : srlp {/z(s) :0 I s I K*}.
Ferrle¡ existiert ein K** { oo mit

lGBl 5'K**h6(xo, )
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