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rucarh y,,Q) - !^!Qù = p'(Ào) : Dat,(Qr * À(z - Qr)) . (x _ Qr):: Dau(x) . (x - Çr). Orco¡a'c,'rêayer

flo,nyueuuoe HepaBeHcrBo rr ÄoKa3É,rBaer JreMMy

O6osHa,{aelr

.rl e u n¿ a 2. Irycmb {k} c'x. trzrnemcn nocneôoeamerHocmbrc cmne-nnuleþcn rc 0. Earu nocneðòeaminbHocmb {u,,},, eôe ure V¡, gaoeie*elpirm
cneôgnulun Acnoeun¡ú:

i. llat,llxù < M, V h
íi. lla,,ll¡ cp 4 iVI, V h,

äi. u,,(x) -- a(x) noqmu e rcarcôoú x e {ù , moeôa utyLee.Ll

,il,o rcasømenacmeo. 3 arvteqaeM r{ro

o,(P(a¡)) : À pþ,,(Q,¡ . lrl : Ð \eþ,,e,))d." :\n1a,,@))d.x
7=llt Têr, " J

Il I{TO " '1' c)

(*) 
l{ roøtør - pþ,(x))M*l <l i rn,r,tt - p(ao@))tdxl+
oo

+ 
| \ rrø, @)) - P(Tt u@)))ax
o

I

þ' lrl'l

tu¡(x) - un(Q,)tþ . 2+ . þrÐlryf

dx :2q . Wlo

METOÃ KOHEI]HbIX Ð¡EMEHTOB
25

r
ðrn

ô*¿

/2

tÐ

þ

(Ð

tþ

Iôx¿

2

o

D

þ

14TII'T

J

llr,,lL,
¿rþ

ôu¡,(x)DIt: t I

- zî plo\

la,,(x) - u¿(?r)l <

Orcrc¡a [oryqaeM

)d*

ôrn

ot¿

þ

P(r) : \ tvlat

\r
*,- Qrr,)o

thtþ. D çf¡'auØf a*:
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la,,(x) -an(Qr)lþdx < Zo

I'S ",(o (a,,)) : \ eçog¡
o

[la,,(ù-õ n@)lþd,x: À, I

L flycrr 2(:10, 1) x [0, 1). K xax¡oit h e ?t orHocø^,r rp'aHryrra_
gøto ïo oítactø o. Tax xax 3ro rrpr,rHflro ooo6rqe cÃe.[aeM cJleÃyrcqøe
orp aHrìqeHr.tq orHocrÌTeJrhHo rp øa Hty Jra\Ht4 I t, i

1. Ð.ns xa>x4orï_napu T1, .T, e 8, øMeeM, r4lø Tr.1 Tz: Ø, w[r]4Trf)T, qBJrflerc.fl oór]teri lepurøHolî rpeyro.nnHøxon T, ø'ir, ånø T'rÀT,
-flBJrflerc.rr oórqeü cropoHoü rpeytoJrbnøKoB.

2' Ll¡u¡eercs d'(T)Slhl tnr. ¡rcóoro T cgt,, r¡e d(r) o3Har{aer Àr.raro-
HaJrb rpeyro¡¡uøxa l.

3. Ønercr Mecro paBeHcrBa lg +;î d.(^) - 0 ø lim #îî,7_ : o,

rae r(T) flBJrflercfl paÃøycoM snøcaHHorl oi<pyx<Hocrø s T.
fIpøueHaeu cJreÃyrcqøe o60gHaqeHøq : g,h MHox{ecrBo BeprrHH

TpeyroJlbHøKoB øB ï,, , npønaÄJrex(auløX rc C); ô9,, _ MHolKecroa eeþurøu
TpeytoJrr,HøK_oB, nprìHaÄJrelKaqøx r( ô{l; 9,, : g,t, U Agr,; llycrl raK}Ke
Ç. ecm ¡rc6as, SøxcøponaHHafl roqKa rpeyío,rrluli xá f .'"

,[,.ra xax¿orî roqxu P e gt, nu6øpaeu Þysxuø,o ?.u¡,pi {i __+ R xoro_pafl yÃoBJrerBopfler cJreÃyrcrqøM ycroBøqM :

i. w¡,,,(P) : I
ii. u¡,p(M) : 0, V ¡4 = 9,, - {P}
iii. <ÞyHxIIøfl unp tra¿ lroõltu rpeytoJrbFrrzxorr¿ Z flBqrflerctr lro,[r4HoMoM

nopn¡xa ç 1.

flcHo qro r!)hp e ie¡ p¡
o6osuaqae^{ uepez vo aøHerîuyrc o6onouxy QyHxrlurl unp. v¡ rB.rrrercfl

KoFrer{HoMepHbrM noÃnpocrpaHcrBoM n it;1O¡. llycrr

ot,(u): Ðrer).FlT =Tl,

r¡e l7'f oóosHaqaer Mepy rpeyronuruuwa T.

.II e nr a 1. Cgqecme7em nocmonuuan C ) 0 marcan qmo1ar uileru

llu, - lt,lltp < 2' lhl .llr,,llir:r,Van- Vr, V h e t( (4)

eôe úu@) : at(Qr), \x e T.

fl,orcaaamenbcm*o. ..flycrs x e ?. _flpuueHneu QyHxr¡øro q(À) :
. ar1(Qr t.l(" .- Qù, À =_ [0, ]1. Torla øMeeM ç,ir) : nrrpí ++ À(ø -Qr)) .(x - Qr) r¡e Du-o o6osnaqaer rpaÄøeHr'óyittotr"r íi)."-tun

!?K o, sBJIfleTct rroJrr{HoMoM nopflÃKa ( 1 ua¡ T, c.ne¿yer, ,{o Da,,(e,, i
^@-Qò):Dun@), 

\xeT, þÀe [0, l]. TaNur',r oópasou fi,ití.ent

K. KÄJIøK
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(")

a. ycroBlre iii 
19nu,.lllaer^uro-p(z n@)) - p(a(x)) roqrø n xa>x¿ori x eÇt.IZ: ii cne4yer qro lP(u,,(x))¡ ç f. FIa'óËìrou" reôpèrnrir ,rle6cra cdreÄyer, rìroP(a) e Z1(Q) ø uró

I pþ,,(x))d" -, f 
pþ@))ctx

oç¡

ll¡r,lttl < Clhl

B' llpø roMourrd reopeMbr KoHeqHbrx npupaqeHølä ø ycnonøq ii øMeeÀa

lP(a,,(x)) - nlirlx¡¡¡ ( sup lp,(r)l . la,,(x) -õo@)t: c!a,,(x) _ i,,(ùl
O'rcrc¿a BMecre c (4) no.rryuaelr

tP{o,,(*)) - e1i,,1x¡¡lrtx <c \ Þ,,(*) - í,,@)lctx 1 c1s7¡ti lla,, - v)lt, {o-
11

< Cle¿lu 2n llo,

rÄe npr.rMeHl,rlocb ø yc¡oeøe i.

_, _- Haxoseu, [pLl rroMoiqø ycrarroB.rreHr-roto B o pt b, r,r3 * c,leÄyer yrBep-l(ÄeIILIe ,rIeMMbt.

II. Bos
penteHr4e uo ,irï,ffiä#"n(',tii] #A;**tî#tî^.-TByeT rrocTo
ruøn npø6n, ,ffii';,il"t liÍil-.Írf ;"Y^1,="?;#iJrî.:0"*?ff.
l{Jrbre 3aKpbrrbre roÄMuo)KecrBa 

"= "ir; ¡a¡ ,

I{n: 7rn e V,,lla,,(x)l < M, Vø = .CI}

(ÞyHxr1øoua il u ,+ ] ttrtt[, , paccMarpønaen¡uä Haa r?; io¡ nBrrflercrr
y uuþ

crpofo BbrnyK,rrL,rM ø laro-¿llcþQepeHrrøpyeMbrM. 3Ha.rør olr c¡aóo Iio.rryHe_
npeprreurrü cHø3y.

o cþynxqøø þ npe¡nonataru, qro ona MoFroroHlla. Tor¡a p rs¡qercrr
nrlryx,rori. Olcro¡a c,reÄyer, uro Qyrrrqrlona,r o,,(p(u,,)), an e I{t,,{8,ïr_
ercfl TaK)Ke s¡lrvx¡¡lri.

llor<asbl¡aeM, rrro o,,(p(u,,)) flB,rrrercfl c¡a6o no,[yr{enpepbrBHbrM cHrì3y.
Ec¡ø 6¡r aro õr,r¡o r{e 'r'aK, TorÄa cyqecrBoBa,ra óú noó¡e¿oBareurbr{ocrb

í¿r

,ti,') *\r,, raKafl, qroó¡r øN{erL o,,(p(u,,)) ¡ lirn ot,(pþ(,i,\). Ho tra ocHoBe

reopervr B.rro)r(eHøfl Co6o¡eea øMeeM ,l', !-ar. A 3ro o3rraqaer, qro cy-
illecrByer Ilo xpariHerl uepe IloÄriocJreÄoBareJrbHocrn lal;,')¡ TaKatr, ,{ro6¡r
øMeJIrI ,1"'(*) - ut,(x) [oqrr4 Ã,.]fl (a)l(Äoit x e,Ç). Ã¡s eror;i no¿nocJreÄo-
BareJrbHocrrr vcJroBrrfl JreMMbr 2 e¡rro¡Heu¡r. 3lraqør øMeeM ,s,,(p(ali'))) _,,

- o,,(P(u,,)), uro rrporr4Boperrr.ir HepaBeHcrBy o,,(p(a,,)) ) lim o,1eþf'))).LIto xacaercr cþynr<qøoHa,'ra (r,,f , a,,), ou ¡øuelilrr,lr? ø orpauø.rerrrrr,ui :

l(r,,f , u,,)l :

lt

t, a,d,x < C,f ha l,p ( Cllu,,ll.,,
" urþ

!,o clrx üop Mbr rroKa3aJ[r, tro Ju ecrr] crpoto elrryxnlrfi ø c¡aóo ro-
ryFIenpepbIBFrbrü cHr.{3y cþyuxqøoual. Ocra¡oc¡ eiqe tror(a3arb, qro oH

X9:pqHBeT ^,14?. þV) .t > 0, þl e 1l crreÄyer, riro p(r) > 0, Vr e ÃJÌaqlìr a,,(P(u,,)) ) o, \u,, = Vt,. VrweçI 3ro B Br4l\y H raK)Ke rrepaBeHcrBo
("), l\,ro)KeM rrøcarb :

Itiri,- ,llaollir, { J,,@,,), Vat, u K,,.

J,,(r,,) - f co, ec,ta lla,,llVr, - f- co. Taxuu o6paaolrr,, : Kl,(eI) --+ I{,,

flB,rrflercrr rrpoeKropoM 
_rrpocrpaHc.r.,"u íqp1 'a¡ I{n,,.ro ec..b ,yí) ecrb 3Jte.MeHT rraø,lyr{mero npøínø>xeøørr Oyuxitøy'y v13 K¡,"."

Paccuorp øu (ryu r<qøor.ra,r

J,,(r,,): )lr,,l/"". ! o,,(P(u,,)) - (r,,f, a), a, = I{n, lt|
TEOPEMA l. Ä,¡q n¡o60u h e r(, ør'eel. ortr{y eÄr'cr-BeHH yro rno6anlrrylo ñr HrnJMa,TË,uyro
4oKa3amenbcmeo. Vlv.en B BHÄy e ¡tnyr(,qbrM r.{ 3aMKtry_

r[,IM rroÄMHO)KecrBoM__B Zi]i¡A¡, Ä rrro J n fB.rrrercfl
:-tf: norlyHerpepr,IBubrM-cuûsy, 

Ko3prrrãBr.rbrrvr ey'rr-rÌpIoHa"rIoM.

flycrr, a1
þ

Orcro4a c/'reÄyer, qro

leopeMa I ¡oNasaHa.

,, nu6palrrrlrü lrpu noMoulr-i reopeMbr
eM 3aÄaqø !,øpøxne (l)-(2). Hørxe
onpeÄeJIeFIHOM CMbtc,'Ie, r( 'I'OTII.IOMy

onruHatl C > 0, maKatt ,¿mo6ot uile/to

,il,orcasamettocmeo. a Cuaqana

fycrr, uefl1o¡ nc(CI) ,trro6ol,t
leopeMLr I øveev J,,(ì,,) { J,,þ,,í)

< C, \h eI( (5)

Äor(a)KeM, qro Jo@) < C, \h e X(.

(,røcøposarlunirl sJrcMcrrr. Ha ocrroBe
3ua,Jør, Äoc'iaro,tur-l uor(a3a'rb, r{TO

llullV,,



Tor¿a, KaK rì3Becruo, petueHl4e uo sar,aqø,ü,øpøx.re (l)-(2) ecrb B ro )Ke

BpeMrr eÃHucrBeHHaq r¡o6a¡uuaq MI4HLIMailbras. ToqKa @ynr4øoHana J na1
K.

Ha ocnone JreMMbr 4 cyqecrnyer raKafl noÃnocJreÄoBareJrbHocro {ur,)

14 ra'afl Qyuxuur % e';q(a), ÃJIfl Koropblx øMeeM ,,,'\ u 
^

l(") < lim J¡,@¡,,)

¡lx nrcíoir a e K prMeeM Jr,@r,) 4J¡,?t,,, u). Orgo¡a

l(u) < Titn Jt,,(rn'r), V a e K
Ho, nonropRq oó¡rqHsre paccyx(ÃeHr4fl, rroJryqaeM rrro {r¡,a) co¡epx(r.rr rroÄ-
nocJIeÃoBareJrbHocrb, Koropylo ¡.Jrfl KparKocrø o6osHaqâe[,r ro]Ke qepe3

?f,.rj, 14 Ð\Irrr xoropoü rìMeeM J,,,(rya¡ --'Jþ). Teru caMbrM roryqeHo
J@) < J(a), lu e K. C¡eÄoeare¡:blHo, r,!, rBJlsercfl roqxofi r¡oóa¡¡noro
MHHøMyMa SyuxqøoHana J. l4-rax fi, : !ro.

ØMeq n Br.rÄy eÄøHcrBeHHocrb QyHxqøø uo, o1atururtru uyrëu cJreÃyer,
qTo He To.rrbKo noÄrocJreÃoBareJlbHocrb {ur,}, Ho raKx(e Bcq rrocJreÃo-
BaTeJIbHocrb {ur,} cxoÃr{rcfl t< uo. ?luw reopeMa Ãonasala.

[l] ¡f ess, P., A Strongty Nonlinear Etliþtic. Boundary Vøtrue p.roblem, J. of Math. Anal-
and ,A.ppl. 48, 24t-Z4g (1978)

flocrynHao 20. xIL 1976,
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J,?oi) <c, vk e t(. 
--r" ; llrn rll!,ri< 

)ltrlt!¡, 
ø I?,,"f, r,,ú)l{ cllr,,úllae4

4 Cllr,,lllfiç < CllãllÍc, Hepan-eHcrno 1i,,|pir,,ú)l i C crreÄyer øs .reuun 2,
ecJrlr 3aMerr4M, qro ¡rcóaq nocJre,{oBareJrbHocrb @oprralr {r, ã} vÄoBJrer-Bopqer ycJroBraEM erori ¡erdr\a¡r. Tor¡a øMeeM J,,?,,õ)' 4 C,'þli ="X(.n. Karc yx<e 6u.no 3arueveuo, Mbr øMeeM J,,(ÞtrSl > d, V k e K. Ho
TOrÃA

;ll,llç%- cllu,llãei4 Jo@,) 4 
,Jn?¡r) 

< c

orcrc¡a 
' 

cJreÃyer HepaBeHcrBo (5). Teu caivr¡rrur JreMMa ÄoKa3aHa.

^^^^TI:::- 
{hh}CT(. raKafl.rocreÄoBareJrbHocrb, Arrff xoropoü rzMeeM h,,--+0.

Uoo3Har{LIM uoo: u,. IrIs (5) clre¿yer uro {u,,} coÄep)Kr.rr nó¿noc.ne¿oaareJrb_

Hocrb c¡aóo cxÄrrqyrccq 
"iti. o6o"raqøM 3ry lloÄnocJreÄoBareJrbHocrb rrepeg

{u,,,} ! qepæ u= ,i;(O) ëe npeÄe¡. To ecrr r.rMeeM ur\ *. ØMeq s Br.iÄy, r{ro
Lv

Øn,è't4 MO)KeM yrBep)KÄarb, qro {u,,,} co¡ep}KHT rroÄ[ocJreÄoBareJrÉ,Frocrb,
Koropylo .qJrfl KparKocru oóosuaeaeM taxxe {u,,}, 14 Ð\Jrfl Noropolä øMeeM
u,'(x) '- u(x) roqr' n xaxÄolä x e {r. Ec¡ø x'rôí,ry )Ke saverøu, uro Luu,(x)l<M, To Bce ycJroBr{fl JreMMbr 2 ruanøt\o, r.r reM caMÉ,rM ÃOKa3aHa cJreÄyrc-
rqafl

,II e u u a 4. Ãnq ¡ro6oü rocJreÄoBareJrbHocrø {u,,} npø6.nøxenuux
peureHuri 3aÃaqr4 (l)-(2), ÄJrfl Koropoit lt, --+0, cyuecìn'1ier no¿nocJre¡,oBa_
reJrbHocrr, {u¡,}, cna6o cxoÃflrrlarc^ø åt¡p¡ K HeKoropoft Qynxqøø Lt r,Irfl
KOTOpOø r{MeeM

lim o¡,,(P(uu,D : f P u (x )dx
h'->0

o

TEOPEMA 2. Irrc6 as nocJreÄoBareJrbHocrø {u,} rp ø6 nøx(eH Hbrx p erueu øli
saLaq.ø (l)-(2) cxoÄr¿rcff cna6.o y ùi " eÃøHcrBeHHoMy o6o6u¡eHHorr,ry
pe)r{eHø}o uo saÃauø Äpøx.rre (l)-(2). '

,l,o rcaaamenbcmeo. Bne¡ërra Qynxr¡øona.n

Jþ):otr!,rr+!eçrP¡
O

)d* \r
o

ad'x , = ic¡p¡

He rpy¡uo SaMerøTb, uro J, Tar()Ke KaK v Jo, nsnnercfl crporo BbrrryKJrbrM,
cna6o rroJryHe[pepbrBHbrM cHr.r3y u xoapuñnilsrrvr. flycr

o : 
{o = ùip¡l la(*)l < M, Vr = O}


