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, l. Dairs les trar'âux [i], [2], [5], [7], nous a\:o11s,introcluit et étudié
les l'onctions corriexes (nonConcavei, þolyuornialès, nonccinvexes respective-
mqnt conca't'"s) p.t rappolt à un elriernble li suppogé intcrpolatoirc: r1'un
certaiu. ordre, sur 1111 euscurble de points précisé. Noirs avons a.ppellé
ces fouctious aussi des fonctions com.parables par rapport aux élérnents
dè'l'eusernble F. I,'ensemble 'F n'est liuéa
la linéaritó imlrose des méthodes c¡ri
celles qui s'utiliseut d.ans le cas exen
polynornes ,d'un degr'é donué. Ce f est
a cond.uit là la ,no'tiou cle foncti ordre
théorie a été foudée ct d.er¡eloppée par Tiberiu l)opoviciu (r'oir les tra-
vaux tBl, [9], et arrssi d'autres, biell conutrs),

Cornlnc uous l'avons encore rernarclué, la théorie des'Ionctions rlouées
e ou bieu cornparables par rapport

, a des applications très impor-
thóorie de 1a meilleule approxi-
ions différerrtielles. I1 suffit de

umériclire de Tschaplyghyne, l'ritude
tion. I,es inégalítés cle lschaplyghyne
clui caracterisent dir.erses propriétés
t la simplicité, au sens du Tiberiu
océc1és lirréaircs cl'approxírnatìon est

ól -" R est
éaire, te dans une
nrlrn égal à, n, 7a
la rra ., 1r+r; Í1,
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un ensemble interpolatoire alle lø, bl,la //-convexité, la I/-conca la H_non_
convexité respectivernent la des cliver_

-F, sout interpolatoires d,ordre 2 sur
sont interpolatoires de premier orclre

Cornpte tennant des exemples t, nous pouvorrs aÏfir_nlef que l'ensemble des foncti-ons on\¡exe par rapport a
En même temþs, on

deux ensembles-irrter_

rellement, au lieu d,urr seul ensernble

_bl: l'en,sernbla H est n-aalemt þor
dc H est tnt,e fon.ct,iort n-ualentc. .þar
,bl

ltar rapl>ort à G, alors G est ø_r.eic:nt

déurontré clri'il cst possible d'intro_
sous G" orL bien ,,G est uu ensenLble
C. On d,iL q,ue H cst un cnsunl¡Ic sous

ion G-concauc sxll lo, bl. OnclitqtteG
t de G est ot,ttc fon,cliou, H_ronuuxle sur

lise la notatiorr II < G cpi signiTie,
sur -El. C'est justifié par-le fait que
un errsemble sur 1/.

e si I/ est ø_r,alent par rapport à G,
H.
et G, interþoløtoires d,' ordre m sn!,r

H < G, ølors chøque fonclion, G_con_
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Dar:.s le gple donué, 1es ensembles _Ir.
et ,[i, satisfor Fr l g cpr'on a considerée n'esi
[)as univalen à I'c

3, Pour ulle \ condnire à 1a coustructiolr
cl'exernples qui présentent urr inte¡êt,
u, 2 1, oi V,, est interpolatoire cl'ord
iuterpolatoires d'ordre n, | 1 sur [ø,
qui n'appartiennent pas à 2,, sout d
i'enseurble T/,. Ces élérnents sout clo
les antres étant des fonctions 2,,-co1rcar.es, srlr Lq, bl. I,'ensernble 2,, ¡1
est 1a réuniou de trois ensernbles, V,j t : V,l) VIn, l) V"+1. Corlme
nóus l'arrons fait déjà, dans d'autres tLavaux, nous avons désigué par l/[;1
l'ensemble des Tonctions appartennant à 2,,..1 qui sont Z,,-ðonvèxes snr
fø, b) et _avec V,11 l'ensemble des fouctions clui appartiennent à l/,*1 et
clui sont lf,-concaves sur [ø, 0]. Du utilisant 1a notion d'épi interpolatoire,
nous a\/ons dérnontré que les euseurbles ¡/f,rl, et l/1,1 1 ne sont pas rricles.
I-l est._claire clue les ensernbles V,,, Vl,'rr, et Vi+t, deux à deux n'ont pas
des éléments conruns.

Soit,F CVì]tt urr ens,ernble interpolatoire c1'orclre t,t. sur la, b). On n

I/,,4 F'
Tr-riloRriìrE 5. Døtts l'en,sembl,c I/,¡1 il, exisle tute fonctiou, qtú cst

sin't'ultøn,étnettt (V,,, F)-co,nacxe sur la, b). I-es é|,étne.nts de I'ensunblc l/i. t
sottl d,cs fotøctiotr,s sintotlta.n¿íntent (V,,, -F) - cotlcøues su,r fø, b).

r)n utilisant 1a notion d'épi interpolatoire [3], 1a dérnónstratiou c1c
1'existance, dans I/u,tt, d'une 

-fouctioi. 
simultaìreirent (tr,,,, -lì)-conrrexe

en résulte. La deuxième partie de la concl*siou est imédiate.

"ji 
les ensembles interpolatoires qui ont intenrenu ont corume é1é-

tions différentielles, alors les notions
vons introcluites sont liées avec 1es
autes.
du reste darrs certaiues Tommles d'¿r-
¡éciser la far-nillc d'ensenrbles inter-
este clonné est simple. I1 faut encore

ra1,1,c,rr à q*el il soit sirnpre. pour 1a äÍ.T'i""1ì:iï?ttåt'J'liiåifiii: ilil
.. r,a condition contenue clarrs l'ónc ncó du théorème 2 est sufÏisante, 11Iaut trour¡er des corrclitions aussi nécessaires pour clue cho"que tonct¡n r'-

n\/exe.
rnée regarde, a\¡ec d'autre propriétés,
onialité par rapport à uu systèurc
rôle special. Eo effet, la fonction /
Þ I > 2, étant des ensernbles inter-

], on peut faire la relnarqLlc sllivante.
)-noncolrcave (ou bien noncollvexe),
x1, K2, '.., xr ¡1 datls [ø, å] sur les-
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L'aNitLYSE NUì|f,ÉRIQUE BT LA THÉOfiIE DII L'A|ÌI)ROXIÌIIATION
Torne 7, No 1 , lÐ78, pp. 107- 1t:l

ON UNIFOIììVILY EQUICONTINUOUS DYNAMICAI, SYSTEMS

l. rr. s¡)¡urov defiued in [1] the shift systenr t orr C(It, Iì) l'hich u'as
nuch studied later in the mathematical literature. He uied tlie cornpact-
open topo,lo€V 9n C(R, ll). It is natural to look for snch ruetrics (or toþolo-
gies) on C(R, Iì) in respect to which c becomes an uniformly contirrìrous
(ecluicontinuous, respectively, uniforrnly cquicontinuous) d)'namical sys-
tem (s. [3]). The lirst ternptation is to use ihc uniforrl metric, but in rcs-
pect to it t is not, at least, òontiruous.

In this paper, u'e obtain c as unif<¡rrnly ecliricontiurrons c1)'naurical
systenr using for C(Il, Iì) the nretric .S rvhich n'e^clefincd. in l8l.- wc call
tt ttc-Bebutov systcm and study an universality propert¡' 61- thern. Also
\\¡e colltpare the usual and the ue-Bebutov systerns.

2, We recall sorne notations and definitions froni topological c1¡'n¿1nlq5.I'et X be a metdc space rvith a fixed metric d.
Def initio:n l. lL d,yn,øm,icøl s)tstcrn (resþcct,iaeljt a uniforntl,j,

ct¡u'ico.ttt'intrcu,s d.jt1¡¡1¡¡x,i,¿øI sysienr.) on X ís ø function n: i X n-.k tltot
sqtxsJics lÌtc folloruiu.g ax,ioms :
(1) rc@;O) : x, Íot, euery x in, X
()) r(n(x,l), t) : r(x, t l- s), for :u i¡,t, X, t cu1cl s,iy, Il
(E) æ,i$ continuous (rr:sþcct,iac.ly rnrifctrml,y cor.r,tiu,rtous).

Ilor a lixed point x i¡ X lve tlse the follorving notations :

lnl v'@) : {v = x:lt> o, v : n(x, t)}

!'l L*Ø): {y = x:l t,-'+ co, 9:lim n(x, t,,)}

lul J*@): {y = x:f x,,-. x, j t,-,-I @, y:7im n(x,,, t,,)}
to denote ti.'e þositiue, trøjectory, the þositiac l,,inùt set, respectiveiy thcþosiliae ¡rolongåLio nal, litn.i,í trL "¡ i.

by

GI{. TOÀDÞ-r{

(Cluj-Napoca)
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¿ " :llÌ'',roä,):;:;;' î:î' Í,,::l'iíåTj.
alle lxr, r'+.rl des fonctions L(F,', ,
ont ègãles. C'est une situation qti
clant les errsembles F1, Fz, '.. ', Ft.
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