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We know (see [1]) that the square of an harmonic function ø is sub-
harmonic (L^u> 0). Then the square of mod.ulus of the vector (14) is a sum
of subharmonic functions, which is a subharrnonic function. Now, we apply
the rnaximum principle for subharmonic functions, and we deduce that
the inequality (13) holds, and thus the Theorem is proved.

We finish this section with the following

'THEoREM B. Under the øssumþtions of Tkeorem 5 the ineqwality

u,,(ø, b, r) - ! Lr@, ó, c) ( t.at1r* - t o* - } ø - a)L,w, !

(16)
+ )t- - ø)'L'a - zr,v 

I
u,,-*or-!ø.-ø)L,w*l

l*,,-lo*-iø-ø)L,w*r
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nt la convexité par raPport à un
it souvent à considérer d.es sous-en-
emple, si F et G sont des ensembles
nt nll, sur f intervallelø, å] et F (
f :lø, bl* R, d.'être F - convexe sur
ralisation d-u cornportement d.es élé-
l'ensetnble F. On est aussi conduit à
s dans l'étude de certains problèrnes
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ll;:ä"';iåi,'"ï T,i;
rviennent aussi. En ceux qui suivent,

nous esayons de présenter des exemples concernant la construction deS

;;r-";r;;b1es doiit nous avons parlé plus haut. r,es- foncti-ons qui inter-
,ì""¿-t."t seront cles fonctions réèlles et d.'une variable réelle.

2. Soit F un eusemble interpolatoire d'ordre n, strÍ un. interval lø, b7:

n,otat.-"¿2 est fixé. Pour la définitiott de la propriété d',un ensemble F
,ã"-f-o""tio* d'être interpolatoire d'uu certain ordre sur un ensemble donné

d;;;i;¿;, "olr trl ou bìen la monographie [3]..r'a fonction rée1le / éta't
ã¿tl"i" stir f intèrvaTle la, ö1, pour chaç1ue système

(1) xtlxz<...<xþ
de points de f intervalle lø, bl, oìr 1{ h 1 n-1, on peut considérer le

sous-ensemble

(2) {kltoeF, k(x¡):fØ), i:1,2, ''',h}
rle l'ensemble F. Nous avons considéré, pouf la première fois, l'ensemble

6 L ônalyse uumórique ct lô théorie tlc l'approximation - Tome B' No' 2' 1970

ANTON A. MURESAN .:a'- 6

I
P

,t
'21 rlAl*i)'L'u&x t

+;^@ - ø)'æafl,

.hold.s.

Proof. The function

u,r - * o* - i ø - a)L,w ! )ø - a)zvzw

is the biharmonic function (5) of Theorem 2.
We know (see tll) that if u is a 3-dimensional biharmonic function

then

'1t7)

is a 3-dimensional harrnonic function.
'Ihus for the function (17), where u. is the biharnr.onic function (5),

,\Me can apply the common maxirnum principle, which lead.s us to the ine-
.quality (16). Thus the 'Iheorem is proved.
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(2), dans l2l eL nous l',avons appellé épi de fonctions del'ensembleF, Notts'

àíoot utíùsó pour l'ensemble (2) la notation

3 SoUS-ENSEMBLES REMARQUAIILES l gA

de l,clrsemble F, qui prend les valeurs de la fonctiou / sur les points

(9) 1'1, Xz, ' ' ', xk, %r, xlz, ' ' '' %n-h'

I,a notation (8) est bicu connue dans la théo¡ie de f iutcrpolation [3]

Quancl on construit 1a fonction
lc,s süivantes. On a d.'abord 1a foncti

la,bl qtti sont diîferents des points
e la lonction /. C'est la voie natrr-
r comporternent cle la fonction/ par
les polnts (9) satisfont 1es irrégalités

(10) xt l xz < ...
Dans cc cas, o11 peut considérer la différencc

(11) Í(",) - ¿(S(-Ii, þa, )'); u1, 'L{2, . '.' x(n-h; "f)(uo)

ct dails le cas particulier, cluand' )'¡: l@),'i : I,'2, " ',\t, ot:. a, ar't lieu
de (ll), la différence

(12) Í(u,") - ¿(S(¡, þu,fl; Ø1, M2' ..., x;,_-to. f)@u)'

I,c signe de la différence. (11), respectivernent celui c1e 1a différence.(12),
,ìo.,, ?or,.lr" une information ôoncernant le comportcrnent de la fonction /
strr l"s points 1'\ 1 u,2 < . . '

iiol"m""i (B). pour la différencc (11) ii"est possible d'avoir une des sitrr¿rtious

(13) .fþto) - ¿(S(F, þa, ù; 'u,,, I't2, . ., %,_.k;Í)(ot,) > 0, :0, < 0'

Porrr. 1a clifférence (i2) on pcut avoir une dcs trois sitnations

(14) f(rrà - ¿(S(Ii, þ0, .f); 't't'r, t'.t2, ., %¡t_-h; Í) @u) > 0:0, ':0'
n' f s'øþþell'e cotØexe (þolS''¡¡o*¿o¡le resþecti-

aØ 'eþ'i (4), sur les þoints Ltl 1't'r2 < ' ' ' <

Si 1'on suppose maintenant que ri :f@,), i: l, 2, " ', À' alors la

cléliuition 1 a 1ã suivantc forme particulière'

rÍ,ìr¡rxrt'toN 2. La fon.ction f s'aþþet'le conaexe ('þol1'non'¿"¡le resþect'i-

uemcnt cottcaue) þar raþþort àt'óþi (3), ir'tr lcs þo'ínts xtt < 1't'2 < " '

1u,,, si rÌans 
-(14) 

on a f(ur) - ¿(S(F, þ0, fl', 'tr', xtz' '' %n-t¿ fl@o)>
>0 (:0 resþectiaement <0).

Si o' considèremaintenonit le signe de la dilfércnce (11) respectivement

ccltti cle la différence (12), sur chaque systèrne 'th < 1t2 < " '

<1e points d.c 1'cnsembl" i, 1"r r-éstrìctions (10) .restant ellcofe valablcs, ak¡r-e

on lreut formttler les deux définitions qui suivcut'

s F .XIrXz,...'X*
' f (*r), Í(*r), . . .,.f @o)

s,il n,est pas nécessaire de mêtt¡e en évidence la fonction f , atorc ou pcut
pr"ndr", simplement, au lieu a9 {@), des nombres cluelconqtrc y¡, i :1'
2, . . . , Þ. et. ãans ce cas, on utilise la notation

(4)

(5)

s F , 
X1, Xz,

) r' J2'

xh

)'n

t faire est clue l'ensemble (4) cst
ensemble X C lo, b) d'at rnoins

X, 'i:1,2, ...., h. I'a Présence

1.1,1,'112,, . .,r il',r_.h

uu s1,stèrne c1e points distincts de l'ensemble X'
pour simplificr la notaion, nous désignons l',épi (3) par ie syfirtrolc

S(Iì , lto, ,/) .ú' ¡o .ri ult. ¡otation pour le iystème -[t¡ à" põittts' Pour (4)

rrotrs utiiisoüs la ilotatio[ S(/ì, 1ru);t,). On peut clonc construire pour la,

Iorction f : X -Il, l'élérnent

(6) /-(S(¡, þt., -t')', 't11, 't't'2, . , ' u,,-*'' Í)

dc 1,éPi (4), qui prcnd les valeurs r1e la lonction/ sur 1es. points. (5) ct clui;

àtt "ìi.1.ì.-""tt 
à¿t"ttoiné. Dans le cas pa.rticuljèr.dans lecluel it,-t",tj I.:

vaieurs'Í(*,), i:7,2,..., À de la fonction /, alors, ati heu de (b) <-rtr

utilisc la notation

(7) ¿(S(-F, þ,,, f); 1t1, ltr, ' . ., rt',-¡; Í)'

La plupart dcs propri outre dans l'étucie des fonctions (6)

;.;1i;ii;""rc't 1i) , r1é ion des poiuts-(5).par rapport aux

poiot, (1). Cornìnã'les r hypotlièse, clilférents des ltoints'

if ¡, f ^ ønction (7) cle avcc 1a fonction

(B) )'1tt ', )(¡, xz, - . ., xn,'ttr, 'ttz, ' ' ', tt,,-¡, f)
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DEFTNTTT9N 3. La fonction, f s'øþþel'le conaexe (monconcøue, þolynornin'
f,le, nonconaexe res'þectiuetnen,t concaae) rì droitte, þør røþþort à l'éþi (4), sur
I'en,sent,ble X , si I'in égalité

Í@ò - L(S(F, þh, y); u,., ü2, .., ün_h; f)(ur) > 0 (> 0,
(I5) 

-0, torespectivement {o)
a I'ieu, þoctr ch.øqote systèrne lt1 < t1,0 < . . .

l'em,sent,ble X, satisfaisant les restri,ctíons (I0).

Díl¡.rNrTroN 4. La fonct'ion f s'aþþelle coØuexe (nonconcøae, þolynontiøl-
le, n,onoconuexe resþectíuem,ent concaae) à droitte, þar raþþort à f é.þi (3), sur
I'ensentble X, s'i l'inó.gal'itó.

(16) Í@r) - ¿(S(F, þr'Í); ü1, !ez, "',ün-h; Í)(ur) > 0 (> 0,

: 0, < 0 respectivement 4 0)

ta lieu þour ch,aqu,e systènoe %t { üz < . . .

sentble X, satisfaisant les restrictions (10).

Si les points (5) satisfont les inégalités

{17) ø3,tr,, q øt,r { . . . <

et ils restent dans l'cnsetnble X, alors le signe de la différence (11) respecti-
venreirt celui de 1a clifférence (12) nous donne des informatiou.s concerrrarrt
le corrrportement de 1a fonction f, par rapport à l'épi (4) respectivemcnt
par rapport à l'épi (4) inais à gauche d.es points (i). On peut, donc, rclnar-
quer qu'en considérarrt 1e comportement de la fonction / par rapport à
i'épi (3) ou bien par rapport à l'épi (3), on a la possibilité d'analyser üne
classe plus large de fonctions comme celle des fonctions qui sont sirnple-
ment F. - convexes (-F - nonconcaves, F - polynomialles, F - noncon-
vexes, respectivement F-concaves) stlr ur1 ensernble X_ç, la, ó], que nous
avolrs définies dans un ancien travail [1]. f," comportenr-nt par rapport à
Î'épi (S)ou (4) nous conduit à des nouvelles classes de fonctions. I1 seiá d.onc
interessant de faire une comparaison entre les nouvels et les anciens coln-
portements disons allures - qui interviennent ici.

DÉFrNrTroN 5. Lø fonction f s'aþþelle conuexe (nonconcøue, þolynomia-
lle, nonconaexe resþectit¡ement concaae) àgøucke, þør røþþort à l'éþi(4), su,r
I'ensemble X, s'i l"inégalité

Í(ur) - ¿(S(F, þ¡, J) ; 1t1, ,uz, . . ., Ør_Þ; f)(ur) > 0 (l Q,

: 0, I 0 respectivement < 0)

SOUS.ENSEN{BLES RIJMARQUABLES

DÍir¡rNrl'roN 6. Lø Jonct'ion .f s'aþþelle clnuexe (u,on,concaae, þ
n.ont'iall,e, nonconuex.e resþectiuement cott.cøae) à gnuch,e, þor raþþort à I
(3), sur l'ettsentble X, s'í I'in'égalitó

5 19?

oly'
'é1,í

(18)

ø lieu þour cltaque système %t 1 il2 < . . ,

semble X, sa.t'isføisønt |,es inéga.lité.s (17).

(19) f @,) - /-(S(-Z?, þ0, I) ; ü1' 't;z' '' xtt,-h; Í)(ur) > Q(= o'

- 0, 5 0 respectivement 1 0)

ct lieot, .!;our chø.que systèn'te %t { uz <, . . . , { u¡-h.i uo de þoints ile l" ensctn-
ble X, søtisJaisànt les inógalités (17).

On remarclue que dans les définitions 5 et 6, 1e poiut u, étatt à gauclre
du point rr, 1es inforrnations qu'on obtient regardent 1e comportement
de lã fonctiõn / seulemcnt à gauche de ør. Si on suppose que le point tt'o

cst place à droitte de xo, |es u¡, i:1,2, .. ',11,-h restant à gauche de

,r, 1"s poi'ts x¡, i : i, 2, . . ., /¿ ont ils rnême une contribltion à

l,ãnalysõ du comportencnt de la fonction /. Considérons donc 1c cas

(20) ctsut{u2 1.., <
les points 'tt¡, i:0, 1, ..., n-h tcstatlt dans l'ensemble X.

D!ìFTNITI6N 7. Lq fonction f s'øþþel'le comþleteut'ent conuexe (ttoytcon-,

ca,ae, þo conaexe resþect'iu^e.ment conca.ue) þør -røþþort ò l"éþi
(4), sur les inégølités (lB) ont resþect'íaem'ent-l'ieu
iy:stème 1 ün-h 4u,o de þoi'nts de I'enscm,bl,e X,
les inégal.'ités (20).

Dltr .rNrTrON B. Lø Joncti,on f s' conr.þletement conaexe (nonco.w-.

caae, þolynomialle, noncônuexe, r-esþe - u.t concøue) þa7.1aþþort à f éþd'

(3), sur Íensetnble X, si les inégalités 19) on't resþect'íuement.lieu
iystème ilt 1üz < . . .

Ies i'négalitcs (20).

11 nous reste encore à considérer le cas dans lequel 1es points 7t¡ 3d2, . . .s

IL,,_o de l'ensemble X peuvent avoir des positions. arbitraires paf lapport
airx'points (1) mais le põint øo reste toujours_à droitte dt ln et toujours à
]a clråitte d.s points u¡, i:1,2, ..., %,-L.Ce cas est le plus sembla-
bie avec la situãtion c1.ti ." présent quand oir considère la -F-convexité
(F - nonconcavité, F-- polynomialité, -lì - nonconvexité rcspcctive-
àent la -Z? - concavité) habituelle. Nous convennons de dire, dans ce cas

que les points sonb normalement placés par rapport aux points (1)'

DDF'rNrrroN 9. Lø fonction f s'

þotynon'tiøtle, nonconl)exer resþect'i t'sui 
l,'en,settr,bl.e X, si les inégalités

systènr.e tr¡, i : A, 1,2, . . .n-Ìt. de

¡lacé.s þar røþþort aux þoints (1).

DltrrrrNrtroN 70. Lø fonction f s'øþþelle tota.lement conaexe (r.tot1'.c9ntqu^1,

potyilm¿at¡r, no*ro*uexei resþectiueme-tit concaae) þar raþþ.0/t à f éþi (3),
'rrrí l'rnrrrpblc X, si. tes inégøIités (19) ont resþectiaetnent I'ieu þour ch,aque
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Ð)sl,ème il¡, i:0, 1, ..., n-Þ cle þoints d'e I'ensembl,c X, nor'nort'lements

þlacés þol røþþort a,ux þoi'nts (l).
I,es définitions que nous venorls de donner nous permettent de faire

une comparaison cles fonctions introduittes par elles et les fonctions que
nous avons définies dans t1].

Cornme les points 'u,¡,'i:0, 1,2, ..., n-/t ont ébé supposés dilférents
des points (1), la différence (12) peut être exprimée d.ans le cas ponticulier
F : Ln-t de la manière suivante

Í(uo) - ¿(S(9,,-1, þ0, f); ü1, 1.t2, ..., xtr-k; Í)(uò :

{21) - (ttn - xr)(n,o - xr) ... ('uo - xu)(u, -'ur) ... (uo -'n,,)
l:vt, xr, . . ,Xtr, xl1,'L{,t, . . ., 7c¡-¡, 'uu; fl.

^&vec 9,,,, nous désignons l'ensemble des polynornes de degré m' Dans la
forrlule (21), on a désigné par

(22) lxr, x", . . ., x*, 'tt'1, xt2, ., Øtt-k, uo; Íl
la diltérence divisée de la fonction .f sur 1cs points rr, x¿, . ., K¡, &t,
ü2, . . . , ü¡t-h, ø0. Si 1e point xto satisÌait les inégalités

{23) Lt,,<110, i:1,2, ...,n-h', x¡1'uu,'í :1,2, ...,h

alors i¿ diîÎérence divisée (2'2) a toujours le signe de 1a différence qui inter-
vient dans le prernier rneinbre d,:la formule (21). Cette propriété nous concl.uit
ài .une nouvelle irrterpretatiotr des cLéfinitions qúe nous avons formulées,
si I'on stlllpose clue les conclitious (23) sont satisfaites.

11 faut femafcltlcr que dans les différences divisées (22) qti intervien-
d,ront les points ãt, *", ., xþ restent toujours fixés. Ca signifie qu'il
est necessaire de fairc un éLude'special pour des différences divisées suppo-
sées à une telle condition. [n particulicr les théorème; de 1a moyenne pou¡
les différence divisées faut être precisés.

Dans le cas particulier F :9,,-t, n2 2, en utilisant 1a représentation
(21) de la différence (12), on peut remplacer les inégalités c¡ri irrterviennent

d¡srs les définitions que noüs ãvous données plrrs haut, avec des inégalités
qui s'expriment avec des différenccs divisées. 11 seta donc util de.developper
un calCul des diffórences d.ivisées dans lcsquelles certaiLrs points restent
fixés.

3. I,es propriétés clui interviennenb d.ans lcs cléfinitions sont 1iées à
l''ensemble X. Si l'on suppose, en particulier, clue X : lø, ó]\{rr, x2, . ' .,
xoj, alors on peut faire 1e conventiorr de dire clue 1es propriét^és qt1'on a
däinies ont liei sur f intervalle lø, ål et relativernent à l'epi (3) respecti-
vement à l'épi (4). Les points I't1,'LI,z, ..., %n-k, øo peuvent, dans ce cas,
être dans la, Ul, mais toujours différents des points (1) et satisfaisant cha-
que fois les inégalités imposées par les définitions considérées.
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Nous nous arrêtons mlinlenant sur quelque propriétés corcernallt
les fonction qüe noús avons délinies.

Si le nonibre n-lt des pcinbs (5) se reduit à 1, c'est à dire þ: n - l,
fes iuégalités (10) éUanb sãbisfaibes, alors 1a détiLribion 3 noLrs cond.Lrit au

T,rtMME l. Sí ta fonction f est conuext à. tlroitte rekttiaement à l'éþi (3)'
suv I'interuøtte lø, bl e,t x,,-1 < x < wr, ctlors

,(29) f(*) < ¿(S(F, þ,-', f); 'ü'; l)@).

Ììn efiet, si, au lieu de (23)' ott stlppose

f(**) > LF, þu-t, f); u1; fl @*)

pour .ur1 point r*, xn-t I x* 1ur, alots

(¿4) ¿(S(r, þ,-r, Í); x* ; f)(z) >
> ¿(S(F, þ"-r,Í); u',; f)(z)

cluelque soit z > x'N. sn pcnticulier, f iné.galité. (21) a.lieu po:ur z^:'Ltr,
* qäi esL en coLrbrad.iclio^o uu." 1'hyprthè1e faite sur la foncbior / dans

l'énõncé d.u lemme 1, coLnpbe tennant dLr fait que

¿(S(F, þ,-i, Í)', u'', f)(tt'') : Í(w').

Si ou lieu de (23) on stlppose

Í(x*) : ¿(S(tr, þ,-r, .f); ,u,r, f)(x'F),

pJur tli1 priut x'r, xr-''t < N''" { Lr,y, a1ors, pour z 2 x" on a

lØ > ¿(S(F, þ"-', f)', x* ; fl(4
Mtri,; pour z : Itt on obtient

¿(s(F, þ,-r, -f); x"" ; f)(ut) : f (tt'1),

ce qui est aussi en conbradicLion avec l'hypothèse faite dans l'énoncé du

lemme.
Une interPretation très sirnPle n

,n 
Particulier- F : 9,,-1, cette ProPrl-

(25) ¡i l):r,-"x", .", xn-r, 1'{1, Ko; "f)> 0

,qui est du lemme 1. On lemarqúe d'onc que .la
froprié par fapport. à. l,épi (3), sur f intervalle

io,'bl, t"pptoôhé" à la- propriété cle stéllarité'
:1aâ1s il reui, qui pour le nombre å quelconque'

l< hs n-1, a un analogne encore plus général'

ELTNA POPOVICIU 6 3
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Considérons un autre cas ponticulier. Soit n :2, l<' : | "t.SJf' .þ,' fì
l'épiþ co;;;;p;ã;a- Si pour xr 1 x! ( ó, on considère aussi 1'épi

t1

' Í(*'r)

9 SOUS-ENSEMBLES REMARQUABLES 2OT

F-nonconvexes respectivement F-concave) sur l'intervalle férnle, F étant

interpolatoire, d'ordre n, 2 2 sur f intervalle considéré.

Un théorème analogr'õ est valable pour la convexité à gauche'

rnfionÈu¡l 2. S'i n' 2 3, | 3 lt' r1-2 et f est cotr'uexe à gøuch' þ?!
,op1tàii-ti.-il[î p¡, tu, lo, tti, atirs trt fonction f est contin,te sur l"interanll'e

cles théorèmes analogues Pour 1es

ol1Ve-
(non-
pport

à l'épi (3), sur la, b).
r1 est intér"rroritl à rernarquer l,existance cL,ünc proprititè de contiuuité

"rr, 1-o,- il,lo.rl les fouctions lui sont totaleruent convexes Grolïtt^.",Y.T;
r-fvå"itlåi1ds, nonconv"""s t'.sf,,"cti'cmcnt concaves) par lapport iL l'epr

lS), sur f intervalle la, b)'

rsÉ,onÈ¡¿P 3. Si n2 3, 7< l¿

(nonconcaae, þolYnonúalle, no
à t'lp; (3), sur l'inLeraallc la,

I,a démonstration du th
peut être donnée pour lcs théorèmes
iruité uursi sur le^s point-s x1, xz, . . . , xh' On fait intervenir' poul r;' par

exenrple, les deux^ fonction L(Iì ; ut, ur, " ', ili, xt' " '' x¿' " '' x*'

io*r,,'..'., u,,-ni.f) et L(F','t't1, 1t2, ..., Nt¡-t, fr1, xz,''', xí''''' xh' 1't'¡'

- ' ., uu-n', .f )'
La propriété dc contiutrité conterrue dans l,énoncé du théorème 3 cst

,"rrrur"oË1",- t", .ooãiiions ímposées à la fonction i .ét?\t 13|us large,: 
-qll:

cclles dc F-colivexitó (F-uoncolrcavité, F-polyncmialité, -I¡-noncolvexltc
respectivement -F-concavité) srrr, fa, å]'

e (F-nonconcaue, F--þolY-
iur l"'interualle lø, bl,

þ al'Yno nt'i allc, n onconu e x a

lø, b)'

rlrÉoRÈr.ln 5. Lø cond.ition d"être totalewent conaexe par.rl!Þoll ! Ii?.i.
P), ;;;l;,-bf n,'est þas suffisante þowr qu'e lø fonction f soie Iì-conuexe'sur

xes
a1le
des

4. sans faisant aucune

liaison /' sont Plus.comPli-
qués, raPnort à l'éPi (3)'

Cette :9i-" n >- 2'

þ
c

) 
: tto' þ;' Í)

l

i1
i

la fonction / est convexe à droitte simul-
(F, þr,/¡ ei S1-n', þí, Í) sur [ø, 0]' une

LÈMME 2. Si ta .fonctiott' f est cornexe à d'roitte .þør raþþort '": i!i:
S(F,'õ;:; ñ et S(F, þi, Í), tuí.l'intt"''ille -la, b-) et el'le est aussø conaexe a'

gøuclrer þar raþþort'a''llE¡ (26), srtr ¡", bj,'alors el'le est continue sur l'e

þoi'nt x''' 
:nce du lemrne I et de la propriétéI,a déruonstration est une conséqut

int"r!ãta-toirã ã;ot¿tä-f a.r tpir ._ooådétét, Ëur f iutervalle lrr, ð.1 respec-

tivelicnt sur I'etrscnrble I ør, ¿]\ttí).

la valabilité de cette affirmation.
S"li ¡' : glr, o - 0, b:4, xt:l' Dans ce cas l'épi

t27)

/ 1\tlt' ' oJ

polinomes {P e 9,1lP(l) : 0}' Cousidérons la
les valeurs sont

(x - L)(x - 2) Pour 0< x <'.31

l}(x-2) Pour33x34'
I,a fonction / e' Par raPPort ¿ va1le

io,¿iã.i. "i 
sur cet iåîervall nuité

iåi"r 7: s. exPlicable Par ^ ion f
se comporte ] õomme une f néra-

1isée.
Sion supposenè3 et 1 Sh+n-2'a\ors onpeut obtenir des pro-

prietãs 1,lus ?i-"h"s. Ainsi on 'peut énoncer le

,IHEoREMD I' Si n è 3, 1 S h S n-2. et f e.st coillexe ø droitte þa-r

,"þþ;;t*;-iüþî p,, í"i-¡1,11, ot*t ll Jonctíon f est continue sur I'interualle'

fixo, bt.
Ladémonstfatlonestsenrblablcàc,ellequenousavo.nsdonnéedans.

tf¡,*foui-i", foo"tloo, F-convexes (F-noïconcaves, F-polynomialles,

se réduit a 1'enser¡rble de
fonction f :10,41*R dont

Í(*) :

1
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-t, % 2 2, l'ensemble d'es fonctions
dans les définitions que nous avons

aid.e des différences divisées en utili-
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ON A MODIFIED SECANT METHOD

by

II, A. POTRA
(IÌncureçti)

Abstract' Irr this p]l)er we apply tlrc rnebod of v. e,r.{.r -([4], t5])
to ttiã"riuày of th"-."iruirg.n"" oi'a-rnodified secant method" We prove

irr.i- lrt ríte of .otir'.,g.í"e of this method is of the form
Reçú le 8. x. 1978.

SLr. Dorobanlilor 40
3400 Cl.uj-Nøþoco

Roumøni¿
cu(z) : iCt, + d -2 Hza.z - dr)

rvlrere a, d, H and' r a;:: pc;ilive nuirrbers d'epending on,,the initial condi-

tions. We also girr. îituip-ã'ti*ut"' for thË distaãce llx' - xxll' n' : l'
;, . ., where (*-)i:, is [itt sec{Llence obtained by the rnodified' secant

rrrcthod and x* is its lirnit'

1" Thc Intluotion I'heorem

,lhe methorl of Nonc]'isc:-cte Matlrematical Induction, introduced by
in t nce

in bY

t6l. the
pos 'l)'

.o(z) - r', ttt''rL(r¡ : o'1o"'1'¡"¡ ,U*'ï:i't;:jt:::"'
DEFTNTTToN l.l. Tttz fnnction- o>'. d'efined' oy T' is called' ø røte "f

,on îrli"ti,--¡i ¡¡ søtisfies" the fotlo'øing þroþerties :

(1) a maþs T into itself ; 
æ

t2) for each r e T tke series Ð, 
t"(t) is conuergent'


