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Próliminaires. on considère un ensemble de références non-vide, x,
dont les éléments serotrt nommés ,,éléments constituants". on considère

äã. "r"* 
(a". tilr"r¡-ã" patti"s d.e. i''ensemble X, e' réservant l'expression

ã;-¿i¿-""i" potlr ui enêemble qui est un élément d'un clan'

La d,ifférence symmétrique est une application

L: @'-' @ (@ étant un clan)

telle que A LB =Ø (A, B e@) etquisatisfaitformellement aux axio-

mes de la métrique:

1. ALB:Ø1:;A:B
2" A LB: B LA
B" A AC - (A AB) U @ Le)

A,B,C C @;

d'icil,,,id,ée d.e d.é.finir unetoþol,og,ie swr @. à\,'aide d'e cette métrique imþroþre'

q,we L' on nofiunlero' la' fi-métrique .

e,n î::'09 li,;':20; âr;i:;ii,' (:i':#uß i".ii'i: l;.oä
l'e 3(A, B) et d'éfini þør

(1) {XlX ee, A LX cB; A,B fixés dans @}
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dont A et B so't des éléments, par simple relativisation, comme il
suit,: lP(A),A QIB \A)l ) €. Pour s'en convaincre, il suffit d,envisager
les lemmes I et 2.

Remar-e9 e 2. Si ,4 c. B, B + Ø et A, B e8, alors le þoint
d.e lø (A, B) øsl B \A. Lo sþ\,t,ère øyønt cornme- crn-
coinnx B, aotrø - visiblenrent - colntlt,e þoint þéri-senoble rmément à la consécluence 2, les sphères [(A,A, B) més des mêrnes points ; elles serorit nommè"s

sþloères conjuguées.

pnoposrtroN 5. Døtos I,e clttn @.: a) on þeut inclure d,øns øne sþhère
,ønt A * Ø comm,e centre, une sþløère

entre; si l'étend,ue B de lø sþhère est
lors lø sþhère d,e lø second.e csþèce

sþlt,ère de lct second,e esþèce on ne
ère esþèce.

l)éruonstratiorø. a) Si A ç B, a
seconde espèce et elle est incluse d
conque 4:A A0'(9'=
aussi à g, carfþ@\¿)C
B" e Q, et la sphèr" 3"(A,
qte Ø (c'est le cas oìr B est

est une sphère de la second_e espèce
l'ensemble Ø er;L:un point de chaque
qlue Ø n'est pas le point d'aucune

rque 1) - la proposition est démon-

pRoposrTroN 6. Soll I un cl,øt't, þarties d,e l'ensenoble non-u,ide X.si 3(¿, B) est une sþhère (non- aè) de lø þrentière ow de Iø second.e
esþèce d'øns @ et x" un þoint ørb sþlofre, alovs,il ex,iste toujours
une sþhèr ée) øyønt centre et .incluse d.øns J . 

'Si 
S

est,d,e l,ø þ on þeut to struire 3" de tel,l,e façon qu'elle
soit aussi esþece.

I)émonstration. Soil arbitrairenent Xo e 3(A, B), donc X" : A Aþ",
þ' 

= 
(þ (B) n e. Si 9" : Ø, alors Xo : A et' on prend. - d'tlne fu"ott

trivielle - J":3(A, B). Si P'+ Ø, aTors la sphèrè 3"(X", B.) satisfait
aux conditions dernandées dans l'écononcé de lã proposition 6. Dn effet,
un point de J" a\ra la leprésentation l : (A A p.) A p, où g, =
= (Pß:).Q.e; (o_s'écrit encore comme 1' : A A (pu A p,) et g, 'par-
coart rp(p") n €, donc p : p' A p'parcourt le même ensemble, par' co-nsé-
quence 1:AAþ avec þ=@(P') ne= (P@)ì € - ó'est-à-dire
1" e 3(4, B). Si 3(4, B) est de la première espece, alors - conformé-
ment à 1a conséquence 2 - l'ensemble ts est (p@) ) e.
pyelqry¡ soi! X' =3(A, B), il eststff Bo tel-qu'ôn'ait
X" c B" - B (8" e €) et alors 3"(X" ensemblè de ses
points I'ensemble (p(8") | € contenu d
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CONSEQUENCEmiseserrévidenceparlespropo-
sitions 3 et 6, les iire esþèce.d"un clan de þarties d'c

_Ë'î'b,"piírri"t ¿t des enscntbles owuerts.

¡ÉrrNrlroN 2. (Jn s d'u clan' €^d'e.-þarti'es d'e X * Ø

est un ouaert, si et seule soit A e= G' it'- ex'iste otne sþhère

ì; 
"i; 

p,rrinière esþèce incluse dans G ct ayønt colwne

centre A.

rrrËonÈuE 1. L'ensentble cles, sþhèes d'e lø þrewt"ière esþèce du cl'o"n'

Q est une bøse þour les ouaerts d'e @'

Démonstration' Soit G 1111 ouve

rs @.

s I'es o'tt'uerts d'un clatt' € (confor-
ctnc toþoloRie sur 8, qu'on nnlnme:
s d'e ta Première esþèce'

un ottr¡ert, cat si *" =n9G,, alots i1 existe un indice iv"e I tel que

Xo =G¡*o et i1 existe aanl Q. une sphère J0 de la première espèce, te1le

qu'on Åi 3"1x", Bo)- G¿*"= 
ngrGr' 

go' Soit G, (i:1' " " n) tne famille

finie d'ouverts d.e @. Si f intersection i G' "st 
vide' alors' conformément

de la première espèce 3(A, B) avec B : h,U'' etcette sphère est incluse

fl i:l

darrs ¡ CJ¿, ce qui démontre le théorème'
i:1
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f, ,,aNAr, v sE INUMÉR{ QU#, r_i 
l,^, ffii: iijT _?1 ri'aPpR 

o x IM.q'r' x o NRemarque 3.
d.e lø þrem'ière esþèce
réaliser ce fait à 1'ai

, sans faire appel à des élérnents nurn
- tei qr1'ot1 procède dans I
b,wt d,es.sþhères.d,-e la seconde ;¿. En eff Xn - B,
(ry_ 

= 
Ð _qui définit dans un 1a limite sé[u"rr"Ë

(X") (sachalt gue B, [-Ø) m.et en_ jeu une , "'= ñi
de sphères de 1a seconde espèce, cleicendant
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1. D né des résultats concernant

lesproprdanslathéoriedel,inter-
pãrJtlåi. Présentées en

liaison a s' F étant un

""åãìrllã 
interpolatoire d'un ordre n lø, bl ' x t 1

<x2<... <
. . .: !n!t des nombres réels, on con

(1) J F %r, frz, ' ' ', frn*1

lu iz' ' ' 't ln'lL I

des fonctions L(F ; %i,, fri,, . . ., fri
%i,, %i,, .,', X¡n, 13'it<!rf."' c

ãä"iÉi" poósibiäs, ce qui signifie qu )
tions distincts de F oã bien il se r le

"ã 
¿"rrri*, cas la tonction L(F; xr, %2, ..., **l !t, !.2., "', !r) prend la

valeur !n+t Sltr le point x4¡1. IaeS notations sont celleS que nous avo4s

utilisées dans les iravatx cités ici'

Les points üt 1uz < . "
la, bf,n étant soirmis å 1a condition n 22elc les nombre$ui¡ D2, "" uþ

Ëtáni'russi donnés, on peut consid-érer l'ensemble

(2) s(p'!.''ü2' "''un\
\ I)1, Uz, , , ., OU)


