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Dans ce travatlnous présentons un procédé d.'apg1oxi¡nation et d'inter-
,polation dans un ".;;; il"ããir" tor*é^ X, el I'application de ce procédé

ã-i;ó;;r;i*ttio" ài à l'interpolation des fonctions réeles'

Considérons :

Ù, ,rn opérateur linéaire défini sur X aux valeurs en X' continu ;

r,'l'opéråteur unité de X(1(/) :.f, Y.f = X);
(8,)i:, une suite d''opérateurs qui converge vers 1',

DEFTNTTToN 1. L'oþérøteur U est. .d'it oþérateur d"'interþol'ation þø'
raþþ:0il 

-oi-lo"t-ttpicr' S si les conditions iuiuantes sont remþlies 
"

(l) U'Í=5, YfeX;
(2) u'u:u. l3l

2' st ctit oþé'røteur d"interþol'at'ion'. d'.u tyþe

Go a'tt tinéøiräs As, Ar, ' '','A^ d'ë'finies sur

X ons remþlies

(3) Ao'U:An, h:0,1'"''m'

Construisons la suite d''opérateurs :

(4) P,: B, - U(8, - I), n: l'2' " '

RÈME l. Si, l"oþérøteur (J l'ations. (2) et (3)'.al.ors le.s

Pn, n:-i,r:'.. ' toit ti d'es oþérateurs. d'øþ-þroxi-

a îíurrpotitl¿*i a" tyit c ifs aux fonctionnell,es A n,

Ar, " ', An'
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Détnonslration. I.es égalités (4) impliquent les relations :

(5) llP,,-1ll :llB,-I-U(8,-4ll < (1 +llull) llB,, -Ill,n:7,2, ,.,

Vu que la suite (8,)i:, converge vers 1, les relations (5) prouvent 1a

propriété d.'approximation de la suite (P,),Lt.
T,es égalités (2) et (4) impliquent les relations :

(6) (J P,,:U' B^-(J' (J' B,+U' I :U, n:1,2, "'
En vertu d.es égalités (3) les relations (6) impliquent les relations:

(7) Ao'P^- Aþ'U Pn- Ao

h:0,1, .. ',m'
n:0,1, '.,
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TFrÉoRi)I{E 2. La' suite

þroþriété.s :

(10)
*to

P,f :B-f -H', n:1,2,.,. þossìtd,e les

(1 1)

Pl:) Í(*) : .fi') (*o) ;

\ e,,¡1x¡ax :
þ

\ Í {*)a* t

00

Í2\ P9 conaerge uniformément aers fø) sur I'e segrnent [0, 1], þroþriélés
ìt,ølhutt{' þour n ": o, tl ...; h:0, 1, ...'n1,; i:0,1, "',þ'

Démonstrøtion. Ên vertu des relations (B) et (9) on arrive aux éga-

lités :

Pl!Í(xo) : B$tf(xo) - @Y)f@) - ¡rit(xe)) :fttt(xo),

i:0,7, ... þ; k:0, 1, , .',%i n:0,1, " ' ce qui prouve les Ielations
(10).'--''Vo que Zo(0) :0 i1 en résulte I/(0) :0. Par conséquent on obtient
les relations:

'h ,h

P,f(x)d,x:\ a,,¡P¡ax - H(xo) : x)d,x

ce qui pfoüve la propriété interpolatoire d.u type Gonciarov de la suite

(P,)i:r.
Ainsi le théorème est complètement démontré. La rnéthod.e presentée

antérieurement notts permet de construire une suite d'opérateurs d'app-
roximation et d'interfolation en utilisant l'opérateur de Bernstein et celui
d'Ilermite.

Considérons 1es points 0: xslxr<.'.
fonction qui possède une dérivée ordte þ, continue sur le segment [0, 1].

Désignons pat B / 1e polynôme de Bernstein:

ß,.f :àr(:)' c!'xulr - x)"-n

et par II : H(løo, ku
1ités :

,lr'pvr) le polynôrne d'Hermitc qui vérífie les éga-

(B) ¡1ttt(x6) : k,(xn), þ:0,L, "',m; 'i:0, 1, ' ..,þ + |

où les fonctions k, sont définies à l'aide des formules :

ho x @,rØ - r(t))dt,

h,(x) : B"f(*) - "f 
(x),

U:An,

rr

I
0

0h 1 1,V

0 0

m:1,2, ... ce qui prouve la propriété (11)'

On voit qte h,r, i :0,l, . . ', þ

tion /.
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(e)

hp+r(x): Bf,+t)¡|x) -Í(*), v e l0,ll


