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BEIìNSTEIN-BÉZIER,

Le but de ce travail est de esenter un procéclé d'interpolation cles sur.faces cte lRB. À partir'd'unensemble des points cle iB on 
"o".t,l"iiün" surface interpolatoir.e comlne 

'ne 
réunion de';i;lit"1tt surfaces i¡rtelpolatoìr'e élémentaires qu'on va appeilèr laml¡eaux du type Bernstein-

Soit ø€ [Rr ø > 1. Considérons les fonctions:

"f, 
: i0,1l -+ 10, Il, ,i : i^.Z,B

Í,(t): (1 -l)",
fr(t) :1 - (1 _ t)" _ tu,

fsþ) : t'' '
On constate que les fonctionÉ J'Jr, /, satisfont les relations:

(1) lr(o) : L, Ír(o):0, /r(o) : s,

f(1) : 0, lr(1) : 0, lr(1) : 1,

f, :0, pour a: l;
12) Ít à o, pour t) :1,2,8;

'(3) Ë l,trl : 1, poul rout úe [0,1],

Soie.t G,, d"l points *" Rr, ù,i:1,2,3. Notons, : 10, llX 10, lJet considérons'la foncl,ion S : D-p í

'(4) B(u,a): Ë, t¡"1J,@)G,,.
i, j:

"rrrr?ri!::'Ånn 
.7. 

L)ensem,ble B(D) s'appelle lambeatt, elémentaire d,u, tygta

TaÉonÈup L Le latnbeatt B(D) contient les ,poi,nts Gr' Grr, Gr' G* et
i,l est inclus d,ans llenoelopqte conaefrc d,e llensemble J n,,.

3-c. 2571

i, i:1
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Déntonstration,. Comp
: Gtt¡ S(1r0) : Get¡ /S(0t1)

relations (2) ef (3), vu que

te tenu cles relations (1) on obtient: S(0,0) :
:"Gr* B(1,1 ) : Gss. Aussi, conformément aux

E J,(u)J'Qt) :1, on obtient B(D) c conv
i 'j:1

SURFACES DU TYPE BERNSTEIN-BÉZIER

ponr i:L,3, lt:It lx¡ p:1, trt,-71

G{I : Glf''n,

Gli - cli : G[¡t't - Gf¡t't"

poul j :7, 3, h :1¡ tt, - 1, ? :1, qn.

Consiclér'ons les fonctions : Br'p : f) - [R3,
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l) G,t Ceci achèr,e la c1énronstlation clu théor'ème.
i,j:r

Rernarque. Pour ø : 1 Ie lambearL S(D) eqt un-e portion de la quadri-
que réglée qui passe par les points Gr' Gr", Grt,-Gr^q'- Sãienl m, n iles nombres entiers, m¡ n Þ 3. Consictérons les points
.ly'l . [Rt, lr:1, n, tt :t, tn.;i part_ir de-ces poirrts, qtle nous supposons
apparteiants à'une certaine sudace cle lR3, nous allons con.struire une sur-
face interpolatoile.

Posons Mi : rYfl, ou :

Définissons ensuile lcs poiut,s :

, 
er,n : Q[!-_l I tt\-' + ili )_ Mi_r)1.1.

GLi:(trT-t+MI)12,
Gl(: (M\-r I l[i,*ll ]r'ì*, + lvi)14,

G{l : (IIT,-, } 'llo¡,)f 
2,

Gti : MI'r.

GV:QIi+t'Il+1)12,
G,r{: Q['ï_,+ Mil tt\*' + Mi!Ð14"

clii:Q[i+][],+1)121
G[i : Q[i,+ trII*, * MiIi+ M\,*',)l|,

pourb:I¡fl,P:I,m
fI est imnéc1iat cle vérifiet' que :

(5) G'¡{ : G'ii'*',

CW - G'ii : G'{;o*t - G':i'*',

Br'(u, ?r): I T,@)l¡@)Gll, lc:Lt n, ? : L¡ m.
i' j:t

Définissons la surface intelpolatoile rS comme une réunion de lam-
beaux clu t¡rpe Berrrstein-B éziet' z

3

ltL

(6) ,S:UL_J.q*r(i?).

'InÉonÈltn 2. Pou,t'tou,t ct, )L lu sttt'fctce B est d'e classe CL.

Détnott'stt'atiott.Détnontlons, pal c-.xemple, qtte les relations suivantes
sont lemplies :

(7) Sta(tt, 1) : Sr''z+t('u, 0),

SI"(u, 1) : ,$¡'z+rþt, 0),

pour ?¿, o e [0 ,71, lt : l, tt', p : I, ttt, - I.
Compte tenu cles lelations (5) on obticnt:

t,

3

Sk"(u, 1) : I /'(ø)J¡(1) Gii : 2 J,@\GY| :
i'i:\ r:1

3: E Í,@) G!r't'+r : 5r"z+l(nr, o);
i:1

3

S*n(u,l) : I f'@)Íj(t)G'¡i: al,Í,(u)(cii -Gfl):
t,¡:t i:\

3

I l'(r.¿) (Gfr'*' - G!i'n+r¡: 
'$i't'+1(ø, 

0)'
i:l

Ceci achèr,e la dérnonstration c1u théorème.
Rema,r.cluons Ie f¿-¡it quer Ia surf :r,ce ¡S est attachée à la Inat,rice lNlln:ç

þ:tfl
dont les éléments ne cloivent pas ôtre clistincts'
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1'he plobìeur of anlonratic thres
technic¡ues, a rovel methocl is
computecl using onìy irlfolmali
ponding to the gla-l' \'alue ol t
effectivcness of thc nletÌrocl is

1. Introtluction. 'Ile select,ile isolation of interesting obiects frrom

onform to this model' truf it is appli-

ânalysis, clu'om
par'l,s inspecl,ion
gâtion of cytol
thc decision bet,
rnust be rca,lized by consiclerâtion

csholcls âre zì,ssociatt'cl to extllein:ì of
is the grtìY lcvel histogi'am. l'llny
o select good thl'esholds in rù Pic-

ture. Some of them ale clescribecl jn eszkâ's [13] surve¡'alticle' Sevei'al

thresholtl selection methocls ha,r.e been pïoposed ovel' tlle last yeals [1,

2r.3, 51. .¡hresholc1 selection int'olt-es the ótroice of a gla'y level f suc'h

túat'ali gïay levels grea,ter i,han ú âre mapped into the gbject label, rvhile

the other levels are-mappccl into the ìracliglouncl label' fdeall¡r, this thres-

holcXs rvill be 1,he mean^gray \râIues of the borcler points of thc olljects'
Thus, the tht'esholtl i.s chosen usuâ,lly as â lo\vest ]loil1' between 1'wo mâlor
peâks on the gray-level histogran [?-1, or as a lìighe-st-peak in the gra-

ôlient histo glam Fll, An alteìlnatil'ò methocl of thlesholcl selection is the


