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Dans cet arficle nous- considérons nne classe générale d’opérateurs
de type Bernstein, définis de la maniére suivante : Considérons le poids
p(t) =11 —tPe(l), ot a>—1,b>—1, p€ C[0,1] est strictement

1 :

positive et le produit scalaire correspondant : <f, ), :S £(2) - g(@) - p(t)de.

0
Soit encore p e (0,00) U {co} et ne [N. Designons par Myt Z, [01] —
— m, Popérateur : | i

M [f10): = %, Gurpl]) - Pasl@); o8

<f7 (p1z.ll')7,>u/<80a (_’pnv,lr)p>u si be (07 OO)

(1) aﬂ'k’p(‘f) . { }l{&(<f7 (:pﬂ,k)p%l / <607 (pn,h‘)?>u) si P = 00,

P (2) : = ( ;L) cgb e (L — a2y F(nkeN, 0 <k <n xel0,1])
[

et
eo(t): =1 (te [0,1]) -

Remarques. 1° Si p = -+ oo,a> —1,b > —1et p est une fonetion
continue, strictement positive, arbitraire, on obtient Vopérateur de Bern-
stein.

2°8i p =1, a=0=1" et p=¢ on obtient Popérateur de Durr-
meyer [17.

3°8i p=1;,a>—1,b>-—1 et p=¢ on obtient Vopérateur
défini dans [2]. ;

Nous prouvons le théoréme suivant :

TntoriME. La suite (MP?[f)en converge uniformément vers f, pour
toutes les fonctions fe C[0,1). .

Démonstration. En tenant compte de la Remarque 1° il suffit de
considérer le cas p < oo. Choisirons une fonetion pe €[0,1] strietement
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positive et les nombres ¢ > —1, b >—1, pe 0, c0), et i
m: = min {p(t), te[0,1]} of H(t) =11 — ) (p(t) ’ °F e
Conmdemns un e >0 arbitraire. Prenons § tol
ue: 0 <x 3
Tmm{s/(él—[— y1}. Alors on a les inégalités: 1 ~qe/2 < (1<— 87/
(L+3) et 14 8)/1 — ) <1 4-¢/2. Il existe un €N tel que le poly-

1
néme de Bernstein B,[p](z) : Z e(i/q) - pys(w) satisfait & I'inégalité :

I Bo[e] — pll<< 8- m. Berivons D;: — (q) p(t/q) >0, (i = 0, q), p¥(1) : =
(L — 1) - B[ pl(t), et e;(w) : = & (j=0 @1 2), € [0,1]. On a:
M e;] =
. 3 (P, + Sej(t) “(uk ) [By[p)(8) — p(8)] - 2+ (1 — 8)° A2

= 0
k=0 : * Pk

< Coy (Pa,2)? ), S (Pux@P[By [e] — p)] -t (1 — 1y

0

A Daide d 4 3.
o Obtlenai)jl ¢ des inégalités : —8- p(f) < B,[plt) —p(1) < 8- p(1), t e [0,17,

ME=PLe] (@) < (L4 8)/(L — 8))» MP*[e,N(w) < (L - o/2) - M2* [o,](w),

et
ME>2le;1(@) > (L — 8)/(L + 8)) - Mb Le;](@) > (1 — e/2) - Mp* [e;)(w)

pour € [0,1]. Donec:

2 ™2 [es] — MyPlell < (e/2) - | MEt[e; ]| < /2,
Jj=0,1,2, neN

On a: .

(3) M [eo] = €.

Calculong :

],[:f.,p [el](m) i Z pn.k(w) *
k=0

kptifad1
pr+q4-a4-b4-2 _

Di-Bkp +i4+a+1,pn —pk +q —i 4 b + 1)

Di-BEkp +i+a+1,pn—pkFq—i4 bi1)

it

-,

MQ

-
i
=Y

- P
g+ a+b+2

0 m
-A-E k- pu,kca") + E cflzk " Pz CCU),
r—0 [
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oll

3 Dol +i+at Lom—pk g =ik DD (et D)

1 —
011,1.' —_—

(np + ¢+ @ +0+2) - 3 Dy -B(kpF+itat1,pn--phtg—i-+b41)
=0 '

En utilisant la relation 2 L por(®) =mn-x et Vindgalité
k=0
g+ a+1
np+¢+at+bd+2

, il résulte :

i - & + 0(1/n)uniformément

np +qg+a-t+b+2

par rapport & z < [0, 1], quand » — co.
Par ailleurs :

@) Mrle)(n) =

Myt e,)(@ 2 Pail

\ : (kp +- 1+ a F2)kp + 1+ a 1)
i 1 E+q—t 4+ b+ 1)
§ PUBTE R L P PR o P (pntgtatbt3)pntgtatbt2)

Y Do Blkp i+ a1, pn —ph ¢ — i+ b+ 1)
=0

T)Z

mp+4q+a+bF3)pn T qg+atb+2)

Y = 1) P
k=0

z) Y G Pur(@)
k=0

ol

2
.2
n,

Y, Dy B(kp it at-b,pn—ph+g—i-+b-1) -(kp(2i+2a+p+3)+(i+a+2) (i+a+3))

q

(pr+q-+at+b43)- (pntgtatb F 2)- z‘, i Bp+id-a41,pn—pk-4-g4-b—i41)

En utilisant la relation Z Ik — 1) - pyx(®) = n{n—1) - 22 et I'iné-
k=0

np(2¢ +- 20 +p +3)+@tae+20(qF+aetfl)
mp+q-+at+b+3)nmpt+qgt+a+d+2)

galité : 0 < ey v <
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on. a:
2. i —
M6, () = PP — 1)

WAL s fowm,
mp+ ¢ +at+b43)np+q+atbt2)
(5)

uniformément par rapport & @ € [0,17] quand » — oo.

Dapres (3), (4), (5) il existe ny e N tel que: si n>> g, || MY P le;]—
=6l <e/2,j=0,1,2 et en vertn de (2) on a: | Mitle;] — ¢ < e.
lors on peut utiliser le théoréme de Korovkin. -
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