
l[r\'lt IIìlIAl' JC;\ - Irrlil. t' lì I ),¡\Nr\ t.y SE Nt rìl lrÌì I e I_rIìU'f l)E .tl IlrOR]ìl t)ìì ì_,r\pptìOXrlI^.l.IoN
L'ÅÑ]AI,}'SIì NUMÉTTIQUII D'I'I,i\ X'I{BOIIIIì I}E i.I,TÌ}IDtrTOXIilT;rÈ.TÛNtt'amc 90, No. t_2, If|g¡,lrl;.¿i-:r;d""-

SUR UNE SUII'E D'OPÉRATIÌURS Ð'INTEIìPOLATION ETÐ'¡\PPROXII,{ATION DANS UN ESPACE Di] HIL]]ER'T-
I'IIIìOI'A I\I,,\N

(Olu j-Nnpoca)

Róst¡rlré' No.s ¡:rósetr[orrs un procérìó cl'i'r"cl'p.lar,io' ct. tl,ap¡''oxi¡¡atio' trans a' aspacc creTlilL¡el'l' litt parlattt <t't,,l 
""'etnbt"",l"'r"rt.'ii"i. r'r(^rolrrócs nni-a,,* r,epr..trucrcrr's or¡ eorsrrriI

:ii,'iTlßil;:,"';,îlîil;],,.i,i'¿::Ìffilî;¡;i,'o',i''-ì'',,,r,"',e'''.',r iri* ,a,¿i;;,,., r.a¡,pr.oxi'rario,r

l,c srr.jrrû (r'airó iù (.orunìe lloirrL rre rrtipar,t r,óLutrc rru h,arair ,!,,tët.,_tlit¡¿et¡siornl reprodrtuirrg lirr:i,rt ,,';,',i:';;,,,J-;,,,; ñi'":p"liîî,)i] i, l.l{,us cssa,v.'s cre llrelrre err ér.irlenr:e rcs no.ions 
"t t"o idées c.[e ce1r'Íì\'îril qtri perrr'ärrt ô1r,ò g,óuìr,:nriii"J.' '

sr¡il (.r, p) un _e;space rrrér.r.ir¡rre bo.ló et sc¡it, Jr ulr eNr)aee Iirréair.er'les forcr ions l'éelrrrs trr+iin¡.; - .iìt"i.,,,ni 
rItrlr ¡rr,<,r<rrrii s*aJaire

(', .):H X t/ _+ ft.

,ror,,.flt"ti,lìiJÌ,.0ìîrå1,,rï:ìt ,'" (ìEpace tte il,itbert réel. r.,,éspace ,Fr esú,

ll ¿ ll : V(n, n), t¿ e u.
lhí;rrrx'rrox t:.-Or. a¡4relltr rro.y:'r.r,ép'orlu.telu, pílt, t,a,p])ol,t, irrr }oirrl'r et à I'('sr)ace 11 urrc tonction r¿; ¿'ir r¡rri .r'érific ra condition

(1) (u, Il.):u(n), yueIl.

oo,,, ;tiPa|i;::-rrï" pou} cha,qu e s e x il exisre rur RoJ¡a,u -rÇ pa,, i,ap-
s'pposons au¡s.i cqe 1'ensenrbre tte noyaur .eprorlucteur,s vér,ifie r¿r,et-rrdjtion tlu ty¡rc J,ipsthitz *,,il:*iiio'

(zJ il orlsle iln no¡ilìrle C tcl c¡ue

liK, - Kull < Cp (n, y), pour.tous les nt lleX.
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Soit lf u.n solls-ensemblc do X. I)ólinissons I'inclice cle laretó de

I'ensemble Y 1¡rrtité'ttítoRù]rD 
2' L'opé'røtetu' tle proiectiott, ortltogonu,le f' aériÍie tlitté-

({ì) 
Iu(ø) _pu(r) l< c llu,ll\y),

1;ttttr lotLl u e II, n e X.
Déntonstt,ation. Conïormérnent à (2) et à (5) on a

Iu,(ø) _ pu(c) I: lþr, I{.) _ (pu, I{,)t :
: l(u, I{,) _ (tt, pIG)l : l7u,, f(, _ pK,)|,

1-rcrrtr. lout tt e H ct pour torrl; .r e l-lìn vcrtu rtc i'foréga,litJ;; cíàìaty_nou,nictt¡osutri on a
lþt, I{* - PIç)l < lJ" Il ll K,, _ PK,!1.

,,"- oil,iJ,îi i¿tif'å'fi'îii,'"u,ï"'"r;î"f1"ï?,311ìi,i,,'n,,on dc r(. D'r

Ilr{" - zi,ll q lln, - 1í,1/ < cp(n, ù,
lrorrrtout ne Xet,qey.

I'ar conséquenî on obtient

ltt(r) - pu(n)l < o jlzll r(r),
lrour tout ne Ã, ueH. le ilréorèmo est clémontré.
r ,",l"dl;å'ai'téuant ""u ."iiä 

"iãi**'ä"t. d;- ;;;;-;sembres (ïo),E¡¡ de

(7) 
l'1å 

tr rò : o'

il;f,lX;;î*:,$ïå l;ä:îîli,ïlåî-, j:t",îffiJt,,, . rN, c,cs cnsembrcs ynt

(8) 
rz e [[,N nu Ç D,¡r,

' ,, ,,,,,.ï',Tl)äì]";, ?,', !i,,ì,i\,, .:!:: ,ilú,;,;,i;l{,,"Íån,fl,,i,,,i,0" , orurcsonarc

(9) lu,(u) - P,¡r(n) I > lu(a) _ pn.,rw(et)J, øe [N, *eXi
Lø suila (Pru),,ett co¡¿De.).ge .unilorntétnct¿t. aers ,t su), X pour lttut. * e, H-
ri'rr 1af 

dómo'tI'c lc tjrðorèmd'á ã" ol,priq"oot-lo äí"á;è1;" 2 er ra ì,cra-
Les auteurs clonnent un intér.essant exempÌe dans [1].

2
Sur nre suite d
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(:l)

Supposons c¡re I'enveloppe linéairo ,IJ c-'l e I'ensclnble

{Krly e Y} esi, f e'rmóe et soit 7) : II -- Il'

I'opératenr de projection orthogonale sur -1l.

St¡it Ø une famille de lonctionnclles linéaires l,ornóes c'léIiuies sur Il[
c¡t soi1, l! e Ø . I)ésignons par (Ker' ,11)r io.. supplémcntailc olthogotral rltr

I'ensemblc cles zéros de la lonctionnellc -ll'.

Snpposons qne loul' t'oute -I1 e Ø on a'

(4) (I{er ll) t ç IN-

illnúg1Èun \. L'o,prh'atetn. dc'pt.o.ie,cti.an, I'j úri.fie lct, cottiltttc¡tt, d'ín-
t er p ol uliotr, iltt, t y p e G otttclt,at' o'o stci'tt u¡t t e

I(u) '== 
y'(Ptt)'

I.)ar,r tolLt u e II, F e Ø.
Démonstt,cttion. F\oi1: .E e Ø. conformérnent au théoròll c c1e F.

lìiesz sur la forme génórale cl'une fonctionnelle linéaire dan,s un espace

tle Ilitbert il existe un étément .f e n tel cluc pour tout u e II

n'(u,) : (tt, J).

On sait que I'opérateur P est auto-adjoint, i.e.

(5) P(nr,, t;) == (u, Pu),

potrr tons les u, a e IL
Conformément à (4) on a/ e 1/. Ii en découltr

PÍ :.f -

On rtéduit successivement

Úl(w): ('u, il - @, P.J)'"= (Prr', .i) -' !i(['tt'),

pcru' t;ou.l, u e II . Ire {,héorème r:st, ¿Jén¡-cln {,rri.

f( Y) : srtp
¡elf

inf p(ø, y).
t'eY
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APPROXIMATION__OF ENTIRE H_ARI}TONIC FUNCTIONSrN _R3 HAVTNG rNDEï_pÀiË'k; 
4l 

"..

D. Iillt,IÄR, c. S. SIìI\ASf,AVA and IL S. I{AS.{.NA
(Roorkcc) (uppsata)

[080 ÀIathcrlatics subject classificatiol. p¡imary 40C10, Sccond.¿ry l]OEOb.t:it;,.]*"nr anrr ph'ascs : Irntire harmonic lunctions, indcx-pair, (p, q)-orclcr, lorvcr (p, q)-

,rf l,r3i":tt:î*"r"iî' The hannonic funcúions iD tù3 ¿¿re rhe solurions

(0.1) 028 , ïtE , AIII
on1 - ari'r aør, 

-= o'

Ä har'rnonic function r, regular about the origin, c¿ùn be expanded â¡s

(0.2) E: H(r, 0, o): ior', f ,{oÍ}/, 
cos tne+ø[,] sin m@)p,i: (cosoj

¡tB.:'t' Sin0 Sin@ a\d, pti:(t) arekind of clegree nx a,nd. ôitíer ø.a potynomial of degree lc in n'
o be regular in

Dn: {(frt, nr, ær):ølt, u?* ü3<It2},0 <_n ( co, if the series

îH": 
of ,n. A harmonic func_

?q>land (p,q)_order,
duced. by,lunö;'a-' ut 

-;l:
euantity log log. . .Iog æ,


