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_SUR LE RESTE DANS.UN PROCEDE
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) \‘:C.(')hsidérol;s,, un espace.linéaire 2 et soit. ¥ -un de.ses Sous-espaces.
Soit S un sous-espace maximal de. Y. et soit y un élément ide.l'ensemble
VANE yr.i : : . o it
.. Detrnmaon 1. Llopérateur” linéaive U 2 — 9 est dit opérateur
dinterpolation par rapport au sous-espace S si les. conditions suivantes
gont remplies :

Ledngny g L iRIE: . o R RCRTIN

UxecS, Yoe2;

M= 8, Vs e s. :[,L]\f ;
1t 1L AR IR A b : I a8
Convenons sur les notations suivantes.:
. %, un ensemble d’opérateurs d’interpolation. . .
Sttt Pengemble des opérateurs d’interpolation “par Tapport au sous-
espace S. _ R - B,
- On a défini sur ensemble % la relation d’ordre. V. <<U & aide
des égalités UV.=/ VU =V." s g oL
Dernrrion 2. On dit que la fonctionnelle linéaire F' est une diffé-
rence divisée généralisée attachée & l'opératenr U € # si les-coriditions:
suivantes sont remplies : i '

YRR AL

!

B2 N
4 B(8) = {0};
5) F(y) =1. [2] : et I ettt

TrioriMy 1. Pour towt opératewr U € ¥ il existe une unique diffé-
rence divisée atlachée d Vopératevr U.|[2] B
. Cpn}pte tenu du fait que la fonectionnelle du type différence divisée
+ attachée & Vopérateur d'interpolation U par lintermédiairve des conditions
?Ill;ceniaures est unique, nous pouvons la désigner en utilisant la notation
: 3 o . L3 . = | i ) 5
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THEOREME 2. Quel que soit Vopérateur V & U,V <U la relation

U=V +(y—Vy[U;-]

est remplie. [2]

., /Soit maintenant\ (X, p) un espace métrique et soit # un espace
lindaire des fonctions réelles définies sur X, muni dun produit scalaire

(.y2).

DEFINITION 3. On appelle: noyau reproducteur par rapport au point
@ e X, une fonction K, e# qui véritie la condition

(w, Kp) = w(), Vues# [3].

Supposons que pour chaque € X il existe un noyau XK, par rapport

’

K, et K, sont linéairement indépendantes.
Soient @, y,..., », des points distinets.
+ - Désignons par H,, respectivement I, I'enveloppe linéaire des ensem-
bles {K,,, K., ..., K.}, respectivement AT LTI

au point z. Supposons aussi’ que pour’ tous z,yelX, @ y,‘lés"fon‘ctiqns_

Koy Ky Ko,y . .., Ts}.

Soient P, respectivement P, les opérateurs de projection orthoges
nale sur les sous-espaces’ B, et ,. On vérifie facilement que P, ot P,
sont des opérateurs d'interpolation relatifs aux sous-espaces £, et £,. On
constate aussi que P, < P, . :

THEGREME 3. Pour toult w e ef our fout @ e X la relation suivante

[Ps;u]

w(@) = Pyi(a) 1 (K (0) — PoK () [P, I

est satisfaite.

Démonstration. Soit w c# et soit x € X. Conformérent au Théordme
1 il existe un element f, € K\, tel que’

Pt = Py + f, [P, ; ul,
d’ot1 il découle
Poufw) = Pou(a) + fo(2) [ Py; ],
a’est A dire

(Pouy K,) = Pou@) + f0)[P,; .

3 Sur le reste ”
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v On déduit suceessivement :
'“’(w) = ('“/; -Kx) - (’uy 'Pa:Ifw) = (Pz'ua”Kz) = Pw“(m)y
ainsi done

@) = Puu(@) + fo(2)[P;; ul.

différence divisée : généralisée. -
De plus, pour uw = K., on obtient

K, —P,K,

o= p &

Ainsi le théoreme est démontré.

Exemplel. X — [, 8] % [e, d],

2 .
w:{u/u,?i‘,fi“, T o, |
0z 0y = Quoy
a 2 " A2y
(u,:0) =SS(@W+—%@ - a—u@ el a'v )dwdy,
J ox dx oy oy owdy oOxdy

: 1 .

_Rz(E)=m{ch(&+w—a—b)+ch(lil—wl+a—b)},
1

’SZ{("))= 25h (@ — o) {Gh("')“l“?/“c‘—d)‘I‘Ch(,")_?/'+0—‘d)}7

K, 58, m) = Ba(E) - 8y(n).  [3]

- Baemple 2. Soit 2# Pensemble des fonctions réelles définies sur l'en-
semble {x,, Fgy « vy By @0}

Définissons sur o# e produit scalaire

(fs 9) = (@) - g(a) + ,53 (@) g(@), f, g est.

3—c. 3047

On voit done’que le reste u(z) — Pu(z) ést exprimé a l'aide d'une
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Dans le cas de linterpolation habituelle du type Lagrange. on a:
Py = L(xy, @3y - - -y Fn; )y i
Py = L@y, @py -+ oy Ty &5 *)y

[Pxi']:,:[mi'.wza vy Ty T3 1]

K.(E) = Ei — o)t =) (B
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