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suR LE RE,STE DANS,UN PROCppÉ
: , ' Ð'INTERPOLA:TION
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ìConsidéi.ons nn espace lir¡éaire_9 et soit, Y ol,Êu,'.*",S sous-esÞa,Ces¡

,f on *oìr*-cspâ,ce riaxilnal cle, T et, soit y un élémenü 'de I'ensem'blo

Y\s' ,. ,,,r' I

,. , I)ú¡,¡Nr&.rgN 1. [,'opératêur,linéa,ire ,u t.9'- 9 'osþ 51it opérateur
dlinterpolation par rappdrt au sous-espace S si les, ccinclilions suii'antes
sont rernplies l

1) UøeS, YneL;
)n i.. 

:

2)t .'t . Us=srVser9. [U'', , ':r
,i ¡ ,,.,,, ; : l, , ì . '':;" ".'r'l' : !' 1:

Convenons snl les notations suivantes i i '

. olt, tn ensenlble dtotrérateurs d'inþelpola1,ion.
""-"'''Jì, ì;ä""J",iî¡iË^ä* 'äp¿r;ãã""s ìr'i"i"i¡ot^tioo'þar rappor-t 'au sous-

espace S.i Oñ a défini sur I'ensern-ble 4t la rlelation d-'grdre. V <U à l'aicle
rles ég'alilés aV ::VA-= V':" I '

DÉprnrtron 2. On tlit que la fonctionnelle linéaire X' esl, une -cliffó-
rence ctivisée g'ónéralisée attäcnée à I'opérateur U eQt si les''coñ,clitions';
suiV.antès sont rernplies :

ir.,.,,r,; : , : 
Ð], u¿.ui' : ...'. ,,,,, 1,,,

4) -F'(g) : {0}.i :,, .

: 5) I(y) : 1. 121 ,,., , r, ii,
i,ri ,

lÞÉ,onù¡r¡ L. Pou,t,toat ogtérateu,r IJ eQt il, eniste wne uni,que cli,fJé-

renca d,i,ryi,sée attacttle ct'l}v,péraÍewr U.liz'l "''

Compte tenu du fait clue la fo ence clivisée
attach-éeîi "fi¿r^ìoo 

s'colclitioiis
antérieuïos esi uliclue la notation
[u; "].

r-, l.'

'r rj': rì ì ..rl'¡ ,.,

r:'1 ..,.':,;:
!j li t., :'ir.lli¡



3 Sur le reste I

; ', ;r On décluit ,successivement:

w(n) : (w, K*l : (u, PnI(*) : (p.u,,k,) : pA.t(u),

ainsi dono

Kn -,PrrKn
lP.; K,f

Ainsi le théorerire est démontré.

u(ø) : P"u(æ) | fln)lp*; wl;

¿itr¿*"?o""oî1"Î-"ri1ËHrXå,îså:: "(') - P*u(u) est eëpli+é a I'aicle d'une

De plus, pour ?ú - K*t on obtient

133

ûiu
'aúOs cÃ)1,,,e

#)u.ur,
(u,ns) =[l(", + #. #. #x

02u

n'G): l*t'-¡ {ch(å I æ - a - b)* ch( lE - ul + ø - ø¡¡i

s'('¡)- rq=t{ch(rr f u-a-d)+ch(h -ul+a-iI)},
Kw, 

't(8, n) : R"(E) . 8,(rl). [g]

-"*r".i#,o,::,|.1,'l^,1.1I'ensemble des fonctions réeues définies sur I'en-

Définissons str lf, le produit scalaire

("f, s) : l@). s(u) -f \,1@ù's(un)¡fi s etr.
¡-1

8-c. g0{7

732

cl'oÈr il rlé"coule
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TnúonÈprn 2. Q*'et que soit |ogtérateur v è (Irv < (I ra,.reraùior

U : -7 -t @ - Vv)lU ;.1

est rempli,e. l2l
Soit rnaintênantt 1X, p) 

3,+. gsp¿lcc rnótric1ue. e-b soit ff un esparcelinéai'e cles foncbions rèeúei' rtéfinieË-sru -t,,-äi ä;oï p"oaoit scaJaire( .,. ).

DÉ¡r¡r''rorv B. on ap.¡reile no)/a' rlprodu.cter* p¿ùr. rapport a'point.r e X, une foncl,ion Ii, ellì, qui vóïitic ld conditior, '--'- -

(tr,,IÇ) : u.(n), yu e,* tgl.

Suppost;ns quc pour ch.acluc , ç _f il erisbe un noyùu J(, lrar rapport
ty p9i":t- ø. S*p'¡ioßons i¡ussi'¡iqo pou" tous ir, a:.;X,"";;.r¡, les fonctionsK, et ,üf, sont linéairenrcnt itìiiép;ndantes.

Soient ,ûb fiø¡ . . .t fr,, rles points clistincts.
É r Désigrons Èor-/tr respcrctivernettt, ß;' r'enr.eloppe riné:r,ire cres snse,m-bles {11',, f{rr .'. ., K,oI , rcspectivenrenb

1K*j K,r, r{r,¡ .. .1 r(,,,1.

Soi
nale str. tion 

.orbhogj:;
g,ont cles que P'-oL P,
c"onsl,ato Il' et E"' Ort

'I¡lúonÈ]cu '.3. I]atn.,to3i ue'l/ et poinl'.tou{neXtlø relutía,n iuiuunte

Dónzorstt'crt'iori. soib nr e:;( et soit q ç x. conforrnément au ThéoròmeX il existe rur elernent l, e/"\2, i*i áu;'

}>¿tt : Pat, -l f ,lP,; r.tl,

lP"; u'

lP"; K,l

(Pnu, I{) -- P^w'.*) *'lo,.u)1.P,; ul.
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(Cluj-Napocn)'
'r"1 : i.ll11

:.þt ({,d) Þu a,_Tgtiig qpace a,nd T â, nonvoid ßubset of T. Á, funo¡fion / : y - R is caJlecl Lipschit? on r if tnei";iúrrl;ö";;;h rü;*""-

for all u, y e T.-4. numrrer r( > 0vcr.if-r,ing (r.1) is cailecr a r,i1tschi,r,z constatni,fpr .f. ft is easy to srorv that i;tre quantity illllr deiined by

,l

734 Mitcea lvan' 1

Dans le ca,s de I'interpolation habituelle d.u type l,agrange, on a:

' : Pn: iL(fru Qzt.. .¡ frni ')¡ .i . -

Po : L(nrr fiz¡...¡ frr¡ t i')¡

[P"; .] : lfrt. fiz¡ . . .¡ û_n¡ û i .)t

KN(E): çE - ørX\- az) . .. (q -..eo) ,,,

(æ - nr)(u - nz) ... (m -L ¡;¡)
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