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ASUPRA UNUI OPERATOR CARE PÀ,STRE AZÃ SEMNUL
uNEr FuNcTrr rsr AL DERrvATEr,oR sAr,n
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DUMIîRU RIPEANU
(ctuj)

, Instilutul de Cølcut din Ctuöal Academiei Reþublicii So"iàiisti"Åomânin

l. 1n ll].s-a indicat în teorema 2 un procedeu de a determina u'operator A : cþ') h. bl -, c@) lø, bf (tndu , çf ó slnt numefe fixate, a < b)definit de relaliä'' - L-''

b

ç(x) : AlÍl : \Þt*, ù Ítù o,

cu propriet te o funclie oarecare din C@tLø, ó] pentrucate fþ)(x¡ xela., bl çi 6:0, 1,..., h, atunci çieþtþt-),>-P ly,^.bl si 6.-,0, l, ..., ?t. procedeul esteurmätorul: fieîinit ¿e sîmbure-te" " '"'

tt_l
(1) þ(x, s) :Ður**"ri tf' - ø)"(s - b)"1 * ##l(s _ ø),(s _ b)*l

în care constantele Co(a.:O, n _ i) sînt date de retaliile

(:2) c*-^:r+ (L*,-^,^ +5t# mn-¡,,"cn-t+o)
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2. În nota de fa!ä'.se înlócuiesc nümerele'c*'din (l) cu alte numerelo, al cäror calcul este imediat.

TEoRDMÃ, Numerele .C*þ:Sln- 1) din (1) se pot inlocui cunumerele lo date cle relaliile

(4) lo:&Cf;¿"-" ("=6,n-t)

unde/:f *ä(0 ,^*"*=::l 
+þ,;0,1 

i.litnlmereJe R"(o:n-l,n-2,
,'. . ., 0¡ ,se q¡" pri"j refafiile, , r : i , ,

(5)
t-l-a

Rn-t : 1, Rl : I + | ci-"R"n"

- (a:n-2,n-9,...,0)
I o-1

f sau ,R,-, :,1 ,+ \'CiR*-"*,, a. : 2, 5,. . t,.\ o:l ;

r , , ' ..1 :. 
:

Demonstra!íe. Dacá, se înseamnä pentru comoditate tnr 1S¡

P"(s) : (s-ø)"-r(s-bfi [(s'- ø¡"-ri"(s - ó)z-r+"1
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Aga clar; în (6) max lP"(s)l : Poþ) : (b - ø)o olC",-¡,+o - (n -=
'' ,i i seÍo,bl . . ... r! t:i :,

-,À * l)(n, ì',-1,2) ..'(n- À *:o)(ó .-,d)o, iat în ipot'eza ø * å (0
se afe lo"Pf@)l>-,lx!P.,(a.)1,> lx"P,"(s)l çi deci pentru o, nepereche ,l

(6r) x"P"(s) 2 -lx"Po(t)l > -lø'P"(ø)l: ø"Po(ø)
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Aça dar, pentru orice o: 1, 2,',,, À --- l, se are -t".- x"Po(s) >-

>- - (n.- r a-,l)r(ø - À + 'z) .. . (*' ) x, + 'l t.ià = 
[l]? ii,äåLo 1n (3):

:. ,r t.t ... . 1 . : ' . r;i.
.gi se face 'schimbarea,,r: 

i la f O - (b - o)wl,,atunci¡se are
, ¡ i' ,f", ,'l

(6) .,. P"(r)'l-'(' l¡.o¡!1ó "' o)b pø-t,"-tir*,

în notajia'diasicä a .politroam"ioi'loi jacobi :

er¡'ot|[¡: (-_l)1 
*{;U, - ulw+a(t'l'u)*+ø1. , ' 1

î'",--
Ori, se çtie (l2l p.ag 79 9i I7S) cä dacå & 2- -1,, þ > -l çi p :
: max (o, g) > - ], atunci max lpß'þ\(u)l: Cl+'. Dacá. a: Bi : oj,
se are deci 

2 ' #€[-1' ll

i'

-"rl''?it^'"i= o''

dih rlernonstraji.à"în;chêstiun"'3" îo1o"oibçte þe bazaI¡i (B) àu
r-'ij :i ,::,ìt.
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3. Ob s e rv atii. 1'Este evident cä teorema precedentä dä pentru
coeficientii lo valori mai mari decît proced.eul indicat la punctul 1, cu alte
cuvinte cä |o 7 C" (o. :0, n - 2).

1n adevär, dacä d.> - i, p, - +,atunci numärul lP$,P)(-l)l

çi maximele relative succesive a1e lui lPß'Ð('u)l din intervalttl u € [-1,
- ß-¿ro], cu xo: 7Z* " * palcätuiesc 

un çir descrescätor, iar aceleaçi maxime re-

lative çi numärul lPj$,Ð(l)l alcätuiesc în intervalu,l lxo, Il un çir crescä-

tor. (121, pag. 176) ( în cazrl nostru n : 9, deci øo:0). Atadar se are
în (6) P"(r) < P"(ø) : lP"(b)l pentru orice, s ela.,b). Açadar, în (7)
(o pereche) se are (dacä, spre a fixa ideile, ø f ó 

-< 
0) P"(r) >

> - max lP"(s)l : - P"(a): - Po(b), deci min x"P"(s) 2 - ø"P,(ø)
s€[ø, ù] r, selø, bj

(pentru x:0, cum în ipoteza fäcutä ø <0, reTaJia (7) este evidentä).
Deci pentru o pereche (tot în ipoteza ø. + b --( 0) se are în (8) în loc de
semnul (, semnul ( (pentru o,nepereche, se are în loc de semnul g
semnul :, dat fiindcä în (6r) se are x"P"(s) = ø"Po(ø) pentru x: s: a).

Açadar, (2), (10) çi (8) dau

Tr 
-/- -7nn-1,1 -144n-1, 

l- n ,
^ u -t 

: 
-t-, 

:
(n-r)t (n-t)t (n - t)l

rr 
- 

t 
- 

l- \l*-z: 
,, _ 

''l(" 
- l) ! ln-1ñ,-2,t t l,ffiu-r,r) )

> (n-21t"

çi în general l,-^ ) Cn-¡, 6 : T n).

2'. Se vede imediat cä în (6) se are

(13) , max Po(s) :
selø, bj

: (/t - À f t)(ø - À * 2) ... (n - ^-þ ")(á - ø)o.

1n adevir, dacá a:8,,,¿l:,î,,1Pjç, Ft(u)l:CN+n:P\l, e)(l) deci maî,|$, øt(u) :

- Pjfi'Ê)(1), açadar, ln (6) se âre pentru o pereche

max Po(s) : P"(ø) : (n - t, I l)(n - ^ 
+ 2) .

s€_lø, bl

dat fiindcã pentru o pereche (z) aratá,,cá" inegalitatea în (B) este strictä. s_apresupus À > 3. Dacä À : 2,'cim în (B) se ;; p;;;'ä , 
n"p"r""he semnulde egalitate, sem_nul ) din'(9) se ì"ì;';i"il"' ãi"Jåä""r-"ä"1.'Ëi"ï;ïä

lþc, ,) Þ Co - Ð-r"n^,"- *,r/to,n:0 se înlocuieçte cu rela¡ia

F@, ,) )- lo - *l..i"*',, - :,/tu0,* ) l, - bt roño,o - )ør,tt : 0.

,..-,*:1{i1 (tÐ 1T^Ltl(1$jca,r91.a1ia (2) din prezentanorä) se întocuieçte,oupa cum s-a mentionat, cu relaJia

(10) 1.,_À: I {fit"-^+"1r,. : , r - ì
(" - ¡)t\3r -- "! 

r z-À* otttn-ì'," + 
Àt 

nù"-^,^)'

(B) çi (10) dau

(Il) t,-r : K^c,;#ñ 6:T, n)

unde K1 este un n:umâr. 1n adevär dacä (r) are roc pentru À :1, io,
(B) çi (10) dau l,-1¡0.. t¡ : K¡o¡1C).*t (r_ 

^, 
_ ,)--ry1:_,, 

ünde

(12) K^.*,: I +È ci.*,K^..,,-"
o:1

aça cá',ln-(À,+r) este deforma.(It); cum (g) çi (10) spun cä l"_1 este de for_ma (11) (cu Kt: r), rer.aJia liti est"-aòí"äid¿.'sä;; s*i" 
"""astä 

reralie
sub forma ln: RnCXt-1 (æ : n- À - 6, n _1),unde R* : ¡K,_* sint
dali de rëtalia respectivl (12)
&--

Ro:l+'-ft cl-nRo+o
o:1

(u:ø-2, fr_8,.,.,0, Rn_t:. I),
sau

Rn-o :t +Ð CooR,-n+o (o. : 2, 8,.,., n),o:1

ceea ce dovedeçte teo¡ema.
(n - x f o)(ó - a)"
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d'auttes dont leDans cette note on remplace les constantes Cn par
calcul est immédiat, notamment par les constantes

f, :1 ÇaJt-d 1": O, n -1¡

où l: e(û-b)siø+ó<0
b(b - ø) si ø f b 7-0

et les nombres R* sont donnés par les

relatious :

R¡-t : l, Rn-n: I + Ð 
t;O,_, *. (" :2, l,t')

On montre que 1,,-1 : C,r-r et ln ;' C* (n :0, n - 2)
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Dans cette note on
l1l, où 1'on détermine -apportg un comBlément à tn travail à paraître

orleg..opérateprs't4 
: C,@)lø, bl.,->.'Ç(*tla, bl' p,at la

relation ç(*) 
= 

Affl,= \Ot*, try(rldr qui jpldsseû! d: la qropriété que
". 4 l,l- ,r)

nøt(x) Þ 0 (o :.õ-, n) pour tout x e la.,,b) pour topte fonction / e
S Ctl lø, bl ¡i.on1.. laqlelle Íþt@) > Ol(b j qn|p,our- tout x a løi ol.
une classe. particulière äe tels-opérâtêurs èst fournieþar re poids ' '

,._l ,1,, .f , .. .,. i .. , .\ .-. : . 
,l iiì ¡.,.. ,,r ,,; ì,.

þ(x;'s): Ð c.*" 
^+* 

t(, - ,)î(t; ?)fir * #,#,¡t¡ i g[,:{} 
=b),.].

où les constantes Co sont donrrééSi,$år4es,Lrelations :rli)
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