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EI,EMENTE EXTREMALE ALE UNOR CONURI
DE FUNCTII

de

ITUCIAN,A, I{UPAÞ
(cluj)

'l l;'Ne vom referi ln cele ce trmeazà la conuri de funcfii stelare pe

u¡r interval I. Functiile stelare au fost studiate d.e A.lt. snucfìlnR. gi

D.:osrnow [2] çi <le a|!i autori (vezi [1]). Defiuifia d,atä 1n lucrärile citate
pentru functiile stelare este utmätoarea: O funcfie Í'.1- R se numeçte
stel,ørd. pe 1 dacä oricare ar fi. x € f çi a € [0, l], cu a,fr e I, ate 1oc
inegalitatea

(1) Í(dx) S 
"Í(tc).'Se 

observä cä dacå 0 e -I gi / este stelará pe /, atunci /(0) S 0,
Deasemenea are loc urmätoarea lemä [1] :

, I,ema l.l.Døcd Seint(I), o funclief:I+R este stelørd þe I
litt¿nci çi numøi øtunci, clnd. a.u l,oc urmã,toørel,e þroþrietd.fi

(")

flot < 0
{") sslg nedescrescätoare pe {r e Ilx > O}

f(4. sste nedescrescätoare pe {r e Ilx < 0}.

Din lema 1.1. deducem

Lema 1.2. Døcãf:I+R,0eint(/) pi

/(o) s o
'10, fir, xziÍl 2 0 þentru orice x, * icz, !tr.> 0, xr> 0 d,in I

10, fir, xzill Z 0 þentru orice x, * ltz, lh 10, túz 10 d,in I
f este stelørd þe I.
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este ca. funclòa 9 d.eJinitd.'þún qþù : + , * * 0, sã. fie neconca'üä d'¿ ordi-

Miln-lþef0,øJ.
, Demonstratia teøt|Lá din identitatea

(4) i0 , 9úL, etz, " 't #n+t; Íl : Itcr, ttr, " " xt,+ti gf'.

càre are loc oricare ar fi punctele x¡, i:1,2,...,n+1, distincte 9i
tliferite de zero din .[.

2, 1n cele ce urmeazä consiileräm intervale d'e forma 7 : lO, ø1,'

a.2 0.
Fie co(I) : {Í:1 +Rl/(O) :0, Í continuä pe /}, normat cu ll.ll:'

= ürâE {1.(ø)llx e 10, ø)}.

Notäm cu

zatá a unei

Demonstralie. tr, tr : 1,2,
pe/ Se observä cá þ,) * (å) çi þ') n (c), deci / este stelarã

7 
"!; o,oo;'i 

" 
H t t, :,i,, #ï;,þ :i;::

tn?: .ii,t,:,;"i f,,!,too.

(2)

so(-0: {Í = c,(I)llo, x;,fl > o, x e I},

" S,(/) ={f = S,-t(41,f stelarä de ordinul n pe I}, n:1,2, "''
Mullimile S*(I), n:0, 1,2, .. ' sînt conuri convexe çi lnchise 1n C6(f -

Notäm cu

E^: {Í = S,(/)l/ element extremal a1 conului S,(/)}'

Lem a 2.7. Conul, SoQ) nu øre el,emente extrernale.

Demonstralie. Lntu-adevär, oricale .41- fi-Í. F SrF)../ * 9,, o desco,n-'
'punere neproporlionalä se obtine alegind ftiÍ, = So(,I) astfel

.Ì, " Ír(*): 
LÍ@) çi fr(x):Í(x)-Ír(x), x ef.

l l,: q &

L e m a 2.2. Mul,limeø, elernentelor extremøle ale conul,ui sr(I)' este'

Et : {Ít: I + Rlf¡(x) : }tx, x e I, À > 0}.

Demonstrølie. a) conul s1(4 coniine o _singurä funcfie constantä çi
anume Í :0, care ill este element extremal'

b) Funcïiile liniare din Sr(.I) slnt {fi1À> 0} deliaite prin Í¡.(x)',: 
^x,-"x = i. Ele sînt elemente extremale,



5
ELEMENTE EXTREMALE ALE UNOR CONURI DE FUNCTIÍ 1?1

ç1

ffi, dacä ø:0
l@) , d^"i eç e fo, al

Din lema l,l, rcø¿'|tá. cá 9 este nedescrescätoale pe 10, ø]. Avem o des-

Jo*pott"t" neproporfionalá' a lui I dacä alegem

Din teorema 1,2' tentltá'

q(tc) :

x

reøtltatele lui n. K. Mcr,acHLAN
determina mullimi1e En, Ít 0,

Í' (r): xs1(x) çi Ír(xl : sint

cond
ç1

dinitiei

tsl çi de Jemele din
1,2, .,. .

ç,(x) =mi,'{e(*), 
*Ï*}, x e lo, ø)

çi

sr(x):ç(x)-çr(r).
Pentru / oblinem descompunerea neproporlionalä corespunzätoare

I Í:Í'* Í2, cr lr@): xç,(x) çi f'¿(x): tcaz(x)' n e I'

Cu aceasta lema 2.2. este demonstratä'

Lem a 2.3. O func{ie / = 9"({) aþarline mut'limü En' rt:2'3' "''çi 
nwmøi d'øcå iunciiø I d'efinitã' astfel'

^t{ytx +o}, dacä !ç:o
(5)

f(n), da.â s elo,af
x)q

este el'ement extremal, al, conwl'ui fwnclütor neconca'ae d'e ord'inul' l' 2' ' ,11' - l

þt I.
Demonstralie. Fie f = 8,.9i presupungm ç?- funclia I definitä prin

l5l nu este element extremal al conului funcliilor neôott"äve de ord'iùul

Ii,z,'1. 
*;_^i:-Ãt"""ï 

ç-"¿-ite o descompunere neproporlionalä

9:9r*92'

din S,(/). Deci / ,.h.*
deci f'Ê E^. Contratliclia
enunlul teoremei'

o

Suficienla se demonsl¡eazâ analog utilizind formula (4).

Tinînd cont d,e

acest paragraf, vom
I

ì

I7O 
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p""r,Ï""åô":***;å,-i,,irpär1,:¡or,,llodescompunere

0: [0, rt, rz],ål: 
10, rr, xz]-ftl i f0, rr, rr]fzl.

Rezultä cä [0, \, frzi"f¡f :0, i:1,2, 
""u ["r, xr. Í¿(r)l _de unde deducem cä t r J = o, i: l, 2,

ry:\¡,i:I,2, À,.>0.
Deci fr(tc): \x, n e r çi Àr + À¿: À.

c) Dacä,f e Sr(.I) 9i

.f@) : [0'. d'acá r = [0, À[
lg(x), dacá r . fl,, aj

' 'åÍ í;ïî:"tstä 
o descompunere nepropoïtio nalá alui / rn s,(.r).

0, dacä ø e [0, ],i
t+- hþr), dacá, x e flt, a'l

4

a lui /^. Avem

ç1

t tirl :{

.fr(x) :
I

0; dacä ., = [0, À[

! + h@), dacá, x e f\, af
rrnde h eSte continuä pe Ltt, al, Z(f) : g 

ç¡

-y s h@) sry, h@) # kg(r), A > o, pe [À, ø].
Se observä cä, f, = SL(I), i : 1,2 Çi .fr,,frnu sînt proporfionale cu /.
_r"":l,r"J":,: 

= s,(1),.r(0):0 
çi .f(r)>0, * #0, i;'# *r, x *0,

Fiez,:int{tg_¡">'o}
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Fie /¡,¡: .I + R astfel definite:

fz,,n(*): {o'. dacáx =[o'À[
I rnfi(n - À)0, dacá x = lìr, a\, m > 0.

pentru orice ø e/, À = L},aL, k:1,2,....
TE.RETIa 2'7, conut' so(r) nu ave erernente extretnøre. Erernentera extre_

K9 i,*orinutui 
s,(r) ,¡it"'¡Liíi¿,ír"tin¡*, d.e forrna .f^(i) : À,*, tc e r,

E,: ErU {f¡,,,,11 e [0, ø1, k : 1,2, ...,,n _ l].

ExrREMAr" ELEMENTS oF soME coNES oF FuNcrroNS

REVISTA DE ANALIZÃ NUMERICÃ. ÞI TESRIA- AP¡ISXIMATIEI
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ASUPRA UNICITÃTII PRELUNGIRII
y'-SEMTNORMET'OR CONTTNUE

ABSTRA.Cl'
de

cosrrcÃ musr,4.1a
(cluj)

L0, xr, x2, . . ,, xu+ti Íl > 0.
rn this paper we give the extremal erements of trre cones

.ço(1): {l = Cr(I):10, x;fl > 0, x e ¡l{0}l
and

s,(1) : {,f = s,_r(.I) :/starshaped of the order n onr} lL_ 1,2, ...
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t. Fie x un spaliu liniar real 9i þ = (0,.11. o funclionalä l[l lll : x -' R

se numeçte " þ:i;:^á- p" X daót' ea rierificä axiomele :

þr) lllølll ¿0, lllølll :o+x:o' tcex

þn) lllø * vllþ s lllølll' * lllvtllâ' ry' v e x

þr) llllølll :lll 'lllølll' xeX' ÀeR

Soatiul liniar rea X, lnzesfrat cu /-norma lll llt 11 numim spafiu

P-n"iinít çi î1 notäm (X, lll lll)'
1r, lu"rar"t i+1, .u. nunss âefinegte-conul..convex a1 1-seminormelor

"orrtini"-Aefiniie"pË 
spaliul þ-notmai (X' lll lll):

' (t) CI" : {hltr': x - R*,*) Yx,y = x, VÀ = R' k(x * y) 3

h(x) t k(y) çi k(tn¡ : lxlþk(tc)\

çi spatiul generat de Cþx', aillme

(2) ' XI:CI"-C?"'
vom nota cu xJt spaliul liniar Jeal a-1 funclionalelor iipschitziene

.r"ri"itl'p"^tpãfi"t p-ttot^át (X, lll lll) (vezi [2]) :

(B) yf e fr++, 1M > 0, Yx, y = X, ll@) -/þ)l S M 'lllx -ylll
* R* teprezintä nrullimea numerelor reale nenegative'


