
(i

172 LUCTANA LUP¿.$ 
6

Fie /¡,¡: .I + R astfel definite:

fz,,n(*): {o'. dacáx =[o'À[
I rnfi(n - À)0, dacá x = lìr, a\, m > 0.

pentru orice ø e/, À = L},aL, k:1,2,....
TE.RETIa 2'7, conut' so(r) nu ave erernente extretnøre. Erernentera extre_

K9 i,*orinutui 
s,(r) ,¡it"'¡Liíi¿,ír"tin¡*, d.e forrna .f^(i) : À,*, tc e r,

E,: ErU {f¡,,,,11 e [0, ø1, k : 1,2, ...,,n _ l].
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ASUPRA UNICITÃTII PRELUNGIRII
y'-SEMTNORMET'OR CONTTNUE

ABSTRA.Cl'
de

cosrrcÃ musr,4.1a
(cluj)

L0, xr, x2, . . ,, xu+ti Íl > 0.
rn this paper we give the extremal erements of trre cones

.ço(1): {l = Cr(I):10, x;fl > 0, x e ¡l{0}l
and

s,(1) : {,f = s,_r(.I) :/starshaped of the order n onr} lL_ 1,2, ...
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t. Fie x un spaliu liniar real 9i þ = (0,.11. o funclionalä l[l lll : x -' R

se numeçte " þ:i;:^á- p" X daót' ea rierificä axiomele :

þr) lllølll ¿0, lllølll :o+x:o' tcex

þn) lllø * vllþ s lllølll' * lllvtllâ' ry' v e x

þr) llllølll :lll 'lllølll' xeX' ÀeR

Soatiul liniar rea X, lnzesfrat cu /-norma lll llt 11 numim spafiu

P-n"iinít çi î1 notäm (X, lll lll)'
1r, lu"rar"t i+1, .u. nunss âefinegte-conul..convex a1 1-seminormelor

"orrtini"-Aefiniie"pË 
spaliul þ-notmai (X' lll lll):

' (t) CI" : {hltr': x - R*,*) Yx,y = x, VÀ = R' k(x * y) 3

h(x) t k(y) çi k(tn¡ : lxlþk(tc)\

çi spatiul generat de Cþx', aillme

(2) ' XI:CI"-C?"'
vom nota cu xJt spaliul liniar Jeal a-1 funclionalelor iipschitziene

.r"ri"itl'p"^tpãfi"t p-ttot^át (X, lll lll) (vezi [2]) :

(B) yf e fr++, 1M > 0, Yx, y = X, ll@) -/þ)l S M 'lllx -ylll
* R* teprezintä nrullimea numerelor reale nenegative'
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Cu (Þ vom nota funcfionala nulä pe (X, lll lll).
cl" 

".1" 
un con convex din spaliur lt"il, x+. r"i.-"¿evär dacä k e Ço*,atunci pentru orice r,, xz e X i"é^ 1n(ij : ni,irj-1"-i A;; _ xr) de und.e,pentru frt * tçz

(4) Ul¡- hWù . h(r, - x,) ( suo h(x - y)
nln,_ ,rzli| - l|r,_ x,l|: ):þ* il. _ rnt.

Pe de altä parte k e Ç!" dacä çi nu o(*) a * (vezi 14)
pag._lo, obs. 2.6) çi avînd în veder tW,,! 

ro.
Evident Xf este un subspaliu
Pel Xf se definesc urmátoarele 

i fia 2.7 Çi I_,ema 2.8din [4]) :

3 ASUPRA UNIcITÄTll PRELUNGIRII Þ-SEMINoRMELoR CONTINUE LVí

Funclionala H dÁ TEoREMA 1 se numeçte o prelungire a restricliei
1ni h e C!, pe Y, de pe Y pe X cu pästrarea normei de pe Y.

2. 1n general, prelungirea H, cu proprietälile (8) nu este unicä. 1n
cele ce rtrmeazã" vom gäsi o condilie necesarä çi suficientä pentru unici-
tatea unei astfel de prelungiri. Pe.ntru alte tipuri de funcfionale, cond.ifii
pentru unicitatea prelungirii se pot gási în lucrärile U], [2], [3].

D ef i niJia l. Fie (X, ll l) or'n sþaliu liøiar .norrnat, V o swbmul'-

time a sa neaidd. ;i Y un subsþøliu linia'r øl' I'ui' X. Vom zice cã' swbsþaliul
T este V-cebîçeuiøn d'acd. clônd,u-se 1) e V existd. wn singur e:Iement lo eY
astfel, ca

(e) llz - yoll = i2.f"llu - yll : d(u, Y).

Fie Y un subspatiu liniar al lui (X, lll lll)' Vom nota

(10) O*0.,: {f = X!, Í(y) :0 pentru toli v = Y}'

Evident Yl^ este un subspatit al lú Xl.

Lem a l. Fie Y wn subsþøliu tiniør al' I'ui (X, lll lll) ;i k e C!".
Atwnci are I'oc urmd,toarea egalitate :

(ll) llhl"llv : et(h, Yt"r)

ll ll1,: Xþ, -+ ft+

Yf = x!, llfll'. : sup
lltrl ll < 1

ll ll": X! -, P+

Yf = x!, ll/li" : Q@,(o,t)¡cþ¡-,,t0,1)^"paí)

unde g este funclionala lui Minkowski ataçatä. mullimii B1(0, l) a Cl, _- Br(0, Ð n CI" iar Br(0, t) : {,f = Xþ",it¡Ur. 
= 

it.-- -
Conform l,ernei 

?,8. Íi" !a-1, 
(Xl, ll ll") este urr spaiiu Banach çipentru orice / = xl, ll/lll s ll/11". Dacä h este chiar din c!, ;;;"åi

llhll* : llhlli.
" Fie Y un subsnaliu liniar al lui (X, lll lll), pentru h e Çj. vom notacr hlv restriclia t"i t peì"b.n;ti,rt'f.

_ TEoRE¡re 1. (Teore'mø 2.g din þl). Fie y om subsþøtiu riniør atlui (X,lll lll) e¿ k e Ç!,. Atunci funi¡ionalø
(7) H:x+R+

Yx e x H(*) :,!yt {hl"(y) + llhl"ll, . lllx -ylll}
verificä proprietälile :

(8) H e Ç!'i Hlv:hl"; llíll*:lltal"llv.

(5)

tÍ@t, :
.
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(6)

Demonstrafie. Conform TEoREMET 1, dacä h=C1", pentru
å1" existä H = C|" cu proprietälile (8). Conform Lemei 2.8 (d) din [a]
avem:

llhlrll, : ll¿l"lll : sup
lllvlll<1

- srlp l(h - e)b,)l S sup l(h - Ð(*)l:
lllylll<t lllzlll<l
!¿Y xex

scvlþ eeYliþ
n¡ T

h(y) : sup lu(y)l :
I llylll<1

!eY

h-g,r=d
6h X

.J

;{

t'
,,

j

De aici renútâ câ

llhlrll" S inf. llh - sll' : d'(h, Yr*¡)
ceyl þ
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Invets, conform TEORÞMEr I ar.em:

llkl"ll" : tl¡Ill' : lV, - Ø - Ðll" z d(h, 
"t.r)

Deci

ll¿lvllo : n(r,vt.l).

.I'EoRDMA 2. Fie Y un subsþøliw |,iniør.øl lui (X, lll lll) et h, = Cl..
Urmdtoørele d,owd. øfirnr,alii sînt ecltiaal,ente :

a) Oricøre ar fi h, = C!', h,lo are o þrelungira H, cøre aer'ificã. þraþrie-
tdlile (8) unicd.

Al VI4 este C!. - cebî,seuiøn.

SUR L'UNICITÉ DU PROLONGEMÉNT DES

1-SÉMTNORMES CONTTNUES

RESUMD

Soit (X, lll lll) u" espace þ-tormé réel (þ = (0, ll), Y un sousespace

de (X, lll lll) "l soit C!" le cône desp-séminormes continues sur (X, lll lll).
Soii ¿ - Cor, et H tti prolongement de_ h,l, de Y su1 ¡ tgi conserve la
nofme de Y'. On montre que //tst un prolonþement unique si et seulement

"rlTtI._"tr"!"st 
un roorÀp""" de Tcirébycheff pour les éléments de Cf'.

Denoonstratie. a) + b). Mai întîi obserr'äm cä pentru orice h, = CI,
existä un element e, =Y:4astfel ca llh - eoll*: d(h, Yfr). 1"tt-adevär,

conform TEoREMET I çi r,nlrnr l, kl" are o prelungire ,FI = C4, astfel ca

llhl"llo: dlh, yt*Ð : llk - (h - H)11".

Deci go : lt, - H.
Sä presupunem acum cá, YL*e"nu este C+ - cevlçevian ; atunci existä

h = Cl. çi existä 8t, gz din Yrp, h * gz astfel ca

(t2) lltø - s,ll*: llh - ssllx: a(n,vIo): llh,l"lly.

Dar atunci, avlnd în ved.ere çi egalitálile (12) rezttlTä cá. h - g, çi It. - g,
sînt douä prelungiri diferite ale lui /,rlr.

b) + a). Sä presupunem cä existä h, = CI' astfel ca hl" sá" aibä pre-
lungirile Hr, H, = C1", H, # H, cu proprietälile (B). Atunci din ¡,prvra I
rczlt7tä. cá.:
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Htx: Ht-(Hr-Hr) x: h"r: Hr"r:a(n'Vt*o)

Dar aceasta înseamnä cä pentru 11, existä douä elemente din Yla pentru

care are loc (9) çi anume O çi Il, - H" * <Þ, deci Yj
çevian.

þ
I

11u este Cf*."bî-
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