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ASUPRA TEOREMEI I,UI KOROVKIN
d.e

GH. CIMOCA
(cluj)

1. Introducere

" Ptezelta lucrare urmäreçte extind.erea teoremei 1ui Korovkin l2l,
privind convergenla girurilor de operatori liniari çi pozitivi, pentru cazul
unor multimi neliniare d.e functii, care genetaTizeazá" m'ulJimile de funcfii
interpolatoare [5] (unisolvente [3] sau n-parametrice [6]).

Se pot obline astfel 1n particular, teotema lui Korovkin în caztl multi-
milor liniate cu proprietatea lr{la, bl} gi rezultatul lui ¡. n. r.rÉlrntrr [4]
1n cazul muljimilor neliniare cu proprietatea I"{lø, bf}.

:1 i i:r ¡¡

2. Defini!ü çi notalii

Sensul noliunilor folosite, precum çi unele notaJä sint cele din mono-
gtafia [5]. Se nol.eazá prin Clø, ól sp .fiul funcfiilor cuþalori reale, definite
çi continue pe intervalú lø, b) çl R, lnzestrat cu norma uniformä çi prin
Blø,bf spaliul functiilor cu valori reale, definite çi märginite pe [ø, ó]
normat cü norma supfemum. Mullimea numerelor naturale se noteazá
prin /V'

In
xfl
F

Definili wl'

{la,bl},n e .,
d,in lø, bl Si o ea.

o funclie 9 ;i 2,
...rn.

Fie Þ e N çi se fixeazá.în continuare un sistem de É puncte distincte din
lø; bl:
(l) th 1 iúz < ... < ,úh
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çi A numere reale oarecari:
(2) !r,y2,...,!t.

Fie X reuniunea intervalelor lø, xr), (*r, xr\, ..., (tc

å;il":,#i:":";:'* i"d;r""liin'ä' o,üis '¿i;i''; :'i,',*f;l''oit,;,f yr,!,t¿

Def inif ia Z LS).Døcã F este.o mltt|irne d,e tiþwl,I,,{la,bll,n >
ñri?:;roLr;,u 

n rl, se nwmeçte sþic interþiiàiîî"¿î""í¿í"í, n _ k nowtli _

S,:{glg =J?, g(x) :y¡, i _ 1,2, .,.,h},
Recent, E lr. r<åulyaNgi 6. G...BELrono l1l ql introdus noliunea detåîüt,"ui:nisolventä ca o gener atiZlie o ,ro,ti,rnii. åË"ì"ärli-e de tipul

ônr 3 tll. ime F,çBlø,bl se nwme;te S_famil.iesînt ,(!).ro el, qã{¡iåtíì, ii,^"* etement e e r.LxLe:e i:1,2,-...h,"
Derinilia4L:1._ CÇlø, ni_sol,uentd d,e ord,inul n, n e j døcdcw þwnctele (l) çi nwmerete 'F ,ste ort

*o =D Trt,tu!,'k:rirf , t'l' Døcd fwnclia s e c la, bl se ctnuleøid. þe þwnctøtr

lo
fi,cøtã u sirnþl'd ct funcliei g d'acå este ueri-

în øist a a. sa.,u, b, funcliø g sckin+bã. semn¿.il,

- xo coi,'cid'e cu onour, d,in þwnctere sistemwrwi (r) diferit de ct søw b.2" Punctul, xo se ,rluyneçte rdd.äcind d.wbtd.. a funcliei rp d.øcd xo e X\{ø, ó} ;i g not, schimbd ,r*nii ii'orrrt þwu,ct.

3. Rezultate ajutätoare
Aceastä sectirne este consacratä unor. rezartate pe care se bazeazädemonstraliile afirmatiil", ïil;iliä's""çrune a notei.r' e m a I [5]' lÞitwt interþor'øtor s* este o mut¡in,e d,e tiþut. I,-o{x}.

, -2" Ë \.? q.sþicwt 
interþolator s,, este o fønritie i-wnisotueit¿ ¿e"oii¿nil

Observatig. C-a rczultat a1 lemei 2 se poateîntreba-re: fiind datä.olãmtli"ä;räöusä a fi S_unisolpe.le, fJ,.ou existä oare o multime G c

"'t". .pid' l',t",iàî"ä; ;; ;,di;ä', ^i*,l'åii åf r{P 
¿
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ceastä întrebare nu este în general

ema rämîne deschisä'

oud'' el'emente d'istincte d'intv-o føm'ilíe
þe lø, bf , øtunci d'iferenla Qt - 9z
ble socotind'u-se d'e d'ou6l orx'

)î-,, .", ('l'))î-, î'n cøre 2u) e f,'
o'niergente çi øu I'irnitele distincte

"' '\ln1'Çir';:;rt, d.e nuntere: (ø!'))f,:,, ('!,"\i:r, " '' (øÍ))L, sî'nt conuergènte

si a.u I'im,itele lov lezt ' ' ', ur'
' 

Dacd, Q ê F çi q(z¿) : lsu' 'i' : l'

î.t: þo@): üo(á) : 0 9i Ùo(ø)> 0

d I1), a.rbitrøre existd' un el'etnent þt e ff astfel'

î,ncî,t
ori I'i

cua I dtl
la. b) cätte Q, þentru Jiecare element

çirwl,- de funclii (A,(Í))i:, conuerge

4. Extindcrea teotemei lui Korovkin

ilor teoremelor din aceastä sectiune'

Si'fi,"#' t:n;l"!i q):"i:.Î: tr':
>0.

,Dacä 0(e al,fie ol:xo, Úp+t:xe¡r Çi al:fir*e' a¡:

: )(; - €,, i: l, Zi '.., n iar V. reuniunea intervalelot la|' aat)'

i:0,1,...,h,
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Rezultatul principal al acestei note este :.

(1). Fie e,0<e<g dat.

(v) dln teorema 2 slnt satisfäcute si_, vl¡1)''-0,7,... k.

f "läTBi-i*i j,t;:;!;ffi 
"",;pozitive d¿, ' _ O, f,;.-.;;

s: {ûlû = G, t(zt +) : un, þ(z¿) :0, i:0, l, ..., k}.

e constatä imediat cä, oricare ar fiÃ, existä o funclie i" S ;;;î #":'
acum çirurile de puncte ("Ío),Ê,,
,1, i j 0, 1, . . ., k; u : l; '2,' 

."::,..,h.
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lnainte de aplicarea teoremei 2 pe fiecare din intervalele lol, onrf,

i -0,1, ..., k, prin cate demonstraTia se încheie' sä mai arâtám cá çirul

ã" r""+i (Á^Wf)i:r, converge uniform þe V. cåtre Ql7"' pentru'fiecare

element tþ ctin G."='"ä; å"äîËG, "di"ä,þ: 
q-gpentruunelement I e¡'. Deoarece,

prin ipoterä, çirurile de funclii ('a'(ç))i:t çi ('4"(g))i-1 conver$ uniforrn

þe V",respectiv cátre funcliile glr'" çi glz", Oe baza.' liniaritâJä operatorilor
'A,,, 

t:,:1,2,.:. . Ðirul (1,(ü))Lt va converge uniform þe V' cátre funcfia

(q-g)ln.:ÙlY"'
À"lnh ln vedere Tema 2 obfinem:

corolaru I1. Fiø h eN fixøt, F o mwfiirne detiþul' Ino+t{lø,bl}

çi(A,)î:riliþeCla'b)yicwaal'or'i
în Blø, b e "Yi: þe la' bl cd'tre

g,þentru Þ+a: tçlq e F'Pþct\:
: !¡, i:1,2, ... k\ øtwnci oricøre ar fi nurnd'rwl' e,0 

' ;Í Ti o''t''o'"

fl)f:t conÜerge uniforrn þe V" cd'tre

sä notäm

v".:Ûlaï,uf,*rf,
Þ-l _

vl : l) lvl, a,nrf
i:0
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tl
vZo:tJ'[rf,,t*,]

i:t

ultima notalie coresqun"ind cazului. " tt' Ç1 *u : ó (cînd din re

it;;.- "oi-ä-it" 
pr^imul çi ultimul rval)' ''i

tponpu¡. 4. p¿, n e'N firøt 9i F o fømil'ie S-w.nisoluentã' d'e ordinul

3k _l 7 þe , I,n iøþort cw sistemul, d,e þøncte (l),

unite x, : ' \it.(!")Ê' un çir d'e oþe'

røtori liniø aalori î'n Blø' bl' Dacd' çirul

d,e funclä, I cã'tre I þentrw fiecøre ele-

ment g e F, atunc'i oricøre ør fi numd'rul' e' O 1 e 1 L çi oricøre ør fi

f e Clø.b1, çirul d,e fwnclü, (A,(Í))i:, conaerge uniform pe VZ (resþectia V!)
"cdne ilr.- (resþectia cã'tre f116)'




