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TEOREME DE SEPARÄTIE PENTRU MULTIMI CONVEXE

fi separate printr_un 2
cutnd noliunea de co tä teoremä înlo_

_ . fn tot cursul ace

"'ni-Èalá",;urÞur 
ace 

.f,i#1,ïrtl,î,"":

2. Corpuri valuaúe ncar.hirnedienc

""å:i,i',?" Ìî" Jrîåil,,r? _*

ø-0,
egalitatea ultrarnetricä) pentru o¡ice,

discretä nu

i;ii: 
"; ;.;: :åÍlìi j:3,?låålî

mentionat.
3' rlrur{irni eonvcxe in spafii veetoriarc pcsúc un eor¡r varuaú nearrrimeilia'

aluat n.a. R. si A o submulfime
cã : (C) peniiu oÍtce ø, b,= Kn

pt cä A este un modul peste inelul
x,o,* A unde øo e .E si A c. I¡. vom spune cá xo 

"*íu "untrií

3

poate alege orice punct a1 mulfimii'

ä dacá si numai dacä este {0}, 5
( z) sáu {ø e I(: lø - øol 1r},

convexitate într-un mod echivalent

i AcEpún:
co (,4) : n{B: B convexä çi A ç B\'

Avem 
.. ì

co (.4) ={å a.in¿',øi e l{o,i:-ron:1' xn = A' i:l' "' "n'n=Nl'

sau dacä 0 e A, atunci

Ín 
-12 -, -,1 ;-1 +L r=¡¡l '

co (,4) :lÐ Ø:x¡ia1 ¿ K¡, x¡ e A' i:1""'fl' 1t' - L'l

Avem deasemenea

co(xo! A): *ol co(A)'

O brenormã' n.a. pe un spaliu vectorial E pe¡le un corp valuat n'a'

x 
"Jt*'', 

å'.";;ii;"ti; þ : n -,'R 
' verificîud condiliile :

Pr. þ(x) 2- 0,

Pr' þ(øx) : lolþ(x),

P". þ(x * y) ( max (þ(x), þ(Y))'

Pentru otice #' Y e E 9i orice a e K'

Dacä în Plus avem

Pn. þ@): 0 implicá' x :0
pentru orice ø e E, aplicaJia-! s3 numegte normã !'o:^t

Valuarea l't'a' aunùi corp K este o "åtita 
n'a' pe K' considerat ca spaliu

vectorial .peste e1 însuqi' r--- ,xe gi absorbante
C.a çi în ca"'s7 reai sau complex' unei multimi conv€

B c E i se poate ö; fä"ttåï"lt í"ivrinkowski 1u definitä prin:

þu(x):inf {løl : '( 
e eB) pentru otice r e E'
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care va fi o prenormä n.a. verificind

B = {x e E: þr(r) 4 t}.
tor_ial topologic peste K çi B Éue unnuã.

4. Completiúudine çi c_eompactitato

mþøctd çi conuexd. a wnuí ì.l.r.n.o
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filtrU Cauchy convex. Din ipotezä rcz;'tltá. cä el va fi convergent cätre un
punct din A. Dar atunci çi filtrul mai fin & va Îi convergent cätre acelaçi

þunct (deoarece am presupus spatíul separat reztltä cä punctul este de

lapt -xo).- 1n cazul nearhimedian putem preciza mai mult.

P r o p o z if i a 4.3. Fie E wn sþøliw uectoriøl' þeste wn corþ aøtruøt n.a'.

K, * eE,0 eA¡Ç8, a¿ eK, i:1,..., fr, :

Atunci:

-(t ø¿(x¿ t n)) f ,o@,(x, * A¿)) :äo.*, ! a¿co(A,).

DemonstraJie. Deoarece co(r4) este format din toate sumele
finite de forma

Dbryr, b¡ = Ko, !¡ e A,

rcz¡lJtä" cá.

45

Invers,

,, (å o, e,) = f, ø¡ co (a,),

ø¡A¡ = þ_, 
o,n, implicä co(a¡ A) c ¿6 (þ^t,o,),

pentru

j :1,2, ..., 'n, De aici f, co(ø¡A) = t' (å oror).

Deci

,,[å ¿,o,):fco@¡A,).

linînd cont de faptul cä

co (ørA,) : a.¡ co (A¿) çr co (x¿ I A¡) : tç; I co (An),

reatltá" egalitätile scrise.

Corolar 4.4. Fie U o Ù-aecinã.tøte conaexã. ôntr-wn s.l,.c.n.ø. E Si.F U øl,ui E (ad,icã.F-F çU).Atunci 9i' co(F) este d'e
or l,ar, d,acã {F¡} este wn fil,trø Cauch5t þe E, atunc'í fi,l,trwl,ge este tot Cøucky.

5 _- Revista de analizä nurnericå Ði teo¡ia aproximaJiei, vol. 3, fasc. 1, 1974.
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PROGRAMARE FRACTIONARÃ LINIARÃ CU RESTRICTII

SUPLIMÉNTARE

. Inslitutul de calcul di,n Ctui
at, Acødemiei Reþubliaii Socialiste homd.nia

de

HORV.Á.TH ION

(cluj)P¡imit la 29. V. 197g.

1. Introduoero

Considerám problema generalä de programare fractionarä liniarä (PFL) :

sä se maximîzezè functia

(1) R(r) : "#i
srlpusä restricfiilor

Ax:b
(2) x >o

unde ,l4 este o matrice 
'/L 

x ndime+sionalä' r vector coloanä ø dimensional

b vector coloanä - äiïänî";"î;';;ü;'#iå'íri"i"ä dimensionali iar a çi p

i'


