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o".i'ürïäiiiÏ, ÏÏi,iË n,. *:- ¡,t*Escu ul stabileçte.urmätoarea te-

oremä de medie pentru coeficenlii lui Legendrii,,existá-celpulin unpunct
( e [-1,1] astfel lncît

I I(n*r)
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.lv' 1*o,*1, ..', xn) d,xod,xr.,. ilxn
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lrnde V(x¡, frt, . . -, xr) lui Vandermonde"'- Meqlionäm

ä fÁìiiä åË -"âi" a constituit punctul de plecare

al unor cercetäri diu , dezvoltatá,Utilizînd teoria , ï)lîoø¿"ta
d.e cätre T. PoPovrcru [3], vom gäsi

J" ìä"iiråi";; i;å;; resïrictivá-cu de ordin su-

perior a funclii1or ce intervin.

1. Folosim urmätoarele notalii

u(x):(7-*)"(1 aø¡0, n€ (-1, 1), d'>- 1, P>-1'
ef,'øt 1x¡ : þ^y'+ . . . este polinomul lui Jacobi.

h,,.:r l2n+ "* 9ì,
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Dacä /: [-l,l] -+ R, atuqci
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fr

Jt
.t

Jz

-l

-l
(- l)n

hr)

V(ar, ør, . , ,,a*) :

.n-
l" f(i")

o.'1,-'

m-l(¿n

w(r)1pf,,øt þl f d,x

I

2. ln contiquar-e demonsträm urmätoarea teoremä de medie 
""rulr"

indicä forma ereganrä r"¡ 
"urã-.";;;;;;r"r"nta coeficienfii serieirui Jacobi.TEoREMA l. 

lentru _ orice f e Cl_l, ll eristd þwnctele d,istincte00, 0r, ...,0n d.in interaølù L_í, r]," o, : ;n(f,o,þ), østfel, ônc¿t

(2) 
1

t u @) eÍi'Pt(x) f (x) d.x -

din (3) oblinem
lt

(4)\,,-,ef,þ,1x¡¡pe¡d,ç:;J.,@)¡rÍÍ,p)1ø¡¡',ffid-.
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Pentru riguroz m -cä degi nu.

¡iìüut"" r'"T1, sub semnul i
ãi'.öî' a"-tdl' : iu' linlntl

, 'lpiÍ'0) 1x¡l'Df'â'r!:,ïff: lP[d'P) (ø) l'. lx,i,,i,, "',i,;Í]

(pentru * : ju ambii termeni ai acestei egalitäfi fiind egali cu zero) din (a)
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- : 2r+d+ø+r B@ + d.+ l,n i þ * I) l0o, 0r, ... ,0,; flunde 10r,0., .. . , 0o; fl este diferen!ø d,iuizøtd. ø funcliei f þe þuøcteleoo, 0r,...,0n. r -'-t-'

Demonstrølie. Avem

(3)
! ulx¡efß) çx¡ D1x,¡r, j,, . . ., i,; Í¡ ,x:

Pentun n, &, p fixate sä consideräm funcfionala liniarä A:Cl-l' 1] -rR
unde

A (fl: \ tt*¡ eli',e'1x¡¡6¡ Ax, I . c [-1, l]'

este convexä de ordinul (n-l) pe [-1, 1], âtuuci
z4 posedä proprietäfile

í) A(h) + o
ä) A(er):0, þ:0, l, ...,fr-|, unde er(tl-tþ;ln plus

A("")
nf;'øt

zn+d+þ+L B(n * oc + l, r¿ + p + 1)
hn
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conform teoremei de reprezentare a lui r, popovrcru tg] (vezi çipaq._196).rezultá, cä existã" punctele distincte 0, e l-1,1,' i': 0, í,.
astfel lnclt

A(fl: A(e*) 10o,0r,...,0,;Í), f =Cl-|, 11,
ceea ce completeazä demoustralia.

l2l,
.,fl,

c o r o 1a r u I 3. P¿ntru oricef €c(r)[-1,1f existd'þunctele 0:0(r'P")',

t: t(1, T^) ctin interual'ul' [-l,l] astfel ùncî't

1

p^(ù I (x) d,x: ;i.;(i;')-' to, /1, t2 -' ', rn; Í7

.. .,o funcli_e.l-: l,-l,l] * 
^R se numeçte øbsotrut monotond. (in sens genera-

lizat) pe [-1, t] dacá diferen]ele divizáte de orice ordin si pe orice rist"-"
de puncte distincte din [-1, i] slnt pozitive. cu alte 

"oíitri",.pentru 
orice

puncte distincte xltt = [-1, l], i,:0,1, ..., þ, J þ-,tøl o* : #[t, "o, 
2, cos"#, -.., "o'Ç"; Í)

lx[o\, xf), ..., xþt I ll> 0, þ : O,l,Z, ...
C o r o 1a r u I l. CoeficienliiFourier-Jac,obi øiuneiJunclüf e Ç¡_1,11,

absol,wt monotonã, þc l-l,ll, sî,út nurnere þozitiue.Dacä/: [-1,1] '+ R are o derivatä dè ordinul întii continuä oe i-1.il
;e 9b¡çrv1 câ d,(x) : lx, jt, ir, ,. ., j"; ll defineçte o functie 

"ointiriu¿ 
'på

L-I,II. In acest caz, punctele intermediare 0r, 0r, . ..,- 0,, din (2) pãt
sä fie precizate.

Teorema 2. nTcil e Ç(r)[-l,l], øtunci existd cet, þulin un þunct0 : 0 (1,",þ) e [-1,1] þentru care

-l

MEAN VALUE THEOREMS FOR THE FOURIER-JACOBI
COEFFICIENTS

ÀBSTRACT

Tlre main results are the following : if / e C l-l:l
then there are points 0s, 01, ' ",8,,' 0 from [-l'1]'
such that

1 te.J' b
0¿+0j

c(1) -1,1],i+j,I ,t.l 
pf'e)(*)lþ)dx:2n+o+þ+t B(n* a* t, n Ip + t) l0,ir,ir, . . .,i,;fl. for

peygn¡t¡aJia reztltá, imediat prin aplicarea în (s) a teoremei de mediea calculului integral.

. ". 
3a TiS /r,/2, . . ., rn rá.dácinile polinomului lui l,egenflre pn - p@,0)

çi fie Ç(*) : cos ø arcco,: *, ! = l- I,l l, restriclia la [-"1,1] a polinomïui
lui Ceblçev de spela întîia. Deoaiece

/_1 _r\p\ zt (x) :2_r" (:,) T,(x), y, e l_l,tl,
considerind a: þ:0, a: þ: - +, din teoremele I çi 2 gäsim

C o r o 7 ar t7 2. Pentru orice funclie .f = C l-1, 1] existà sísúemele
d,e þwmcte d,istincte (*0, *., ,.., Tn), ("0, 

"r., 
...,r,)'d,in i-t,t] astfel inaî,t

i
-1

1

J,

wp¡rlï,þ\(x)Í (x) clx:21'+n+þ*'B(n* a* l, n* P+ 1)[00' 0'' ' , 0, ifl

w@lpli,þ\(x)g(x)d,x:2n'ta'teil B@ -f o( + l, n i þ + l) [0, ir' i'" " ''i*; gf

I

J
-t
I

J

p,,(*).f (x) d,x: #+r(3)-' [rro, 11, . . . , rc,; Íf

where

w(x) : (l - *)"(1 + r)e, a'7 - 1' P> - 1'

ir, :ir, ' ' ., i,, are the roots of the Jacobi polynomial Pjf'9)'

l!t¡,frt,..-,xni hf denotes the divided difference of a function l¿

at tlie specifiect knots )t;, i:0' '":n'
It follows immediateiv t¡"t the Fourier:Jacobi coefficients of an absolutely

monotoni.p function are positive numbers'
f(x) rlx : i, lnn, Ít, . . . , \; Íf .
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ASUPRA UNOR METODE DE INTEGRARE NUMERICÄ
de

AI,EXANDRU I]UPAS
(cluj)

scopul acestui articol este de a pfezenta o nouä metotlä de cuadraturä,
acealtïTlzi"¿"-su pe cea mai bunå aproxiqrare, a únei fun_cfii /i4 -'.8
õii"iãri"ãame de irað,n - l, pe mulli-mea E care este o multime discretá
Îormãtä tlin il' + | puncte distincte.

l. O meto¿ä preinterpolatoare de euadlatulä. ln cele ce u¡meazä

utilizåm urmätoarèle notalii:

E : {*o, frt, . . . , )tn\, vio : a I * tO - ø), - Ø < a' < ä < * æ,

c,r(ø) : (x - *o)(x - xt) ... (r -'in), k :+,

o¡(ø) : x(x - r)(r -2) ... (r - i + 1)(r - i - rl "' (* - nl

: ínr,r, d,x, s,(x):2-nå t;l *,
lzo, ..., z,iÍf"rtu ¿ii"ruo la divizatáde ordinul s,

L^(ts, ür, ..., t*; glø) este polinomul de.interpolare. al lui Lagrange.ata-
l"it'ü""i't"""trií'i"äié'g detiirite pe nodurile to, . . ., t^i g- este mullimea
polinoamelor de grad, m;

Fie /: lø,b)-+R; prin g,,-rl=9,-r.(E;^/l') .notäm polinoÎul' *
grad-nj l,'d" ä"" *"i't""¿ äõi."imárË'a iúnóliei / pe mullimea -E'

Cu alte cuvinte
max l/ - 9,-rÍl < m?x lÍ - þl pentru orice y' e 9'-v

EE,


