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TnoREl\{À 2. Fie r cr'n nuncãl rea.l þozitt'u. Orice motþim'e cleschisã, co'nexã
gi r- conuexd. M din sþøli,wl Ewcl,icleøn n-dirnensionøl R" este conaexã.

Demonstralia acestei teorcme se obline printr-o ugoarä modificare a
clemonstraliei datä de rrErzE în [B] pentru teorema 1.

Sä presupuner¡. cä urullimea M nt este convexä. Existä atunci în
ll4 doaâ puncte a gi b, astfel încît segmentul øb ntt este conlinut .în între-
girne în XtI. Múlimea M färd deschisä çi conexä, existá o linie poligonalá
finitra acrc, ...cn,t cob conJinrtâîn M, care leagä cele douä puncte ø çi b

(vez.i de ex. [1], p. 166, teotema 36). Deoarece segrnentLrl ecr este con]i-
rrnt în ll4, iar segmentul û.b n[ este con]intt în M, existä un cel mai mic
irrclice i,2<i<k f 1(se considerá b:ce+t), astfel încît segmeutul
ac, sâ na fie conlinut în M. Segmentele øc¡-1 ;i c¿-t c¡ fiind conlintteîn M,
iar acn nefiind conlinut în M, punctele ø, c¡-1 çi c nu. pot fi coliniare.
Iîie x un punct variabil, care se miçcä pe segmellt:uT c¡,1 c, clc la c¿ 1 spre
co. Deoarece segmentul închis ac¿ 1 este conlinut în rnullimea deschisä /1r1,

existä pe c¿ 1 cr o primä poz.ilie a 7:ui x, astfel încît segmentul ¿r sá nu fie
corrtinut în întregime în M. Fie r0 aceastá pozilie afui x.Interiorul triunghiu-
llai ac¿ 1 øo împreunä cu laturile øc¡-1 Si c.¡-t x o aparlin lú M . Pe lattua ax u

existá însä cel pulin un punct, care nu aparline 1û M, çi care este în
corrsecin!ä un punct al frontierei 1ai M. Dintre punctele frontierä ale lui
l'lz1 de pe segmentul øxoTiep punctul ce1 mai apropiat fa!ä cle ø. Evident cä

1> * ø. Fie 1r s11 punct de pe segmentrl aþ între a çi / astfel î¡rcît d(þ, y) <
< r14 (Cu rl s-a notat distanþaîn R") . Deoarece y este un pttnct interior al
rnrrllimii M, existä în planul 2-dimensional E determinat de punctele a', c¿-1 Çi
co de partea opusä l:uic¡-1 fa!ä de dreapta axo ltÍ\ punct y'e llI ct d(y,y') 1
< rl4. Iìezultä deci d,(þ, y') < rl2. Prelungirea segtneutulut' y'þ d:uce în
interiorul (relativ la E) altriunghiului øc;-¡xo. ltiutetiorul acestui triunghi
ac¡ 1 xs çi de pärli opuse fa!ä cle d
!" Çi )"" din M astfel încît d(!t, Y"
IVI ) S(y', r) convexä conform ipot
interiorul relativ la E al triunghiulu
mulliniii M. Aceasta contrazice însá f
lu M. Ipoteza noasträ câ M nu est
1a o contracliclie. Cu aceasta teorema 2 este demonstratä.

O b s e r v alie. Teoretnø 2 se ntai þoøte clen+onstrø cu ajattorr,t'l otnor
teoretne de cørøct'e ru,ul'lin't"itor deschise çi cotr,exe, cøre nu sînt con-
uexe, çi ønunce þe wl n :2 cct' ajutoru,l, wn'ei teorem,e a lui ç:l¡1x çi
wrrrKosz l3l, iar generøl cu øjwtorwl, une'i teorerne a lui vAr,ÞNTTNB

flll. Inøiu,te d,e a a.minti øceste douã. teoreme este necesør sã. ntai î,ntroducent,
tm,el,e noliwni.

D e f i nili a 3. (r,n¡a çi rvrr,r<osz l3)). Un þunct x al frontierei unei
mwQiøti S d'intr-wn sþøliu uectoriøl normat se nctmegte un þwnct cle con'cøai-
tate tctre ø lui S, cløcd existã o uecinãlate N(x) ø lui x rsi o func!'ional'cí
liniørã. f cu f(x) : c astfel î,ncî,t f(y) ( c,si y = N(x) - x sõ imþlicey € S.
In þarticular rezttltd. cã un þwnct x este un þunct de conca.uitctte tare øl unei
nr,uQirni S d.in R2, d.øcd x este wn þunct frontierd. øl mwQirnii S gi dacd. existd
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s.
Olil,ce mutlirne conexñ' 9i d'eschisã'

exd', øre cát' Pu¡'i'n un þunct de con-

lime convexä'

SOME RBMARKS ON Z-CONVËX SËTS

SUilIMARY

I'et r bea positive number' A set M in a normed.vector space is calied

/-corrvex if the intersection M n S ti,'ii'r¡-li"i¡th th" op"n-sphere S(x'r)

of center x andrìàio. ris convex bY;"¿;;-i; M' wc.niove in this note

the following theorem : An open ";;;;;d "-"onrr"" 
set'M in the ø-dimen-

;i;;;i euclid'ãan space R" is ajso convex in the ordinary sense'
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TEORÉMÉ DE MEDIE PËNTRU TRANSFORMÃRI

LNIARE çI POZITIVE
de

AI{EXANDRU ITUPAS

(cluj)

l. îeoreme de medie

În cele ce t:Ímêazá" se tttilizeazä notatiile:

. lxr, xz, ..., xn*r; ,fl,.este,$il¡r"nta divizatä" de otdin:ul m'

e¡(t) : ti., :i : 0, 1'

TEOREMAl,Da.cã'FzC(K)--+ResteoJunc|ional,d.liniørd'çiþozitiaã'
cu þroþrietã.lil'e

F(ro) : 1, F(e,) : ø¡, i - 1' 2'

atunci þerúru orice f 
= 

C(Í). 1xl¡lA cel þulin d'oud' þuncte d'istincte

0¿ : 0¿(l e K, 'i : l, 2, a'stJel' incxr

(1) F(/) : Í(o,) + lø,- o7) lu"U, ' ' u" Í)'
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