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asupRA ApRoxruÃnrr FUNCTIILOR cu VARIATIE
UÄNCTXTTÃ DE ORDIN SUPERIOR.

o.'"'ìä,Tjlt*os

l. Fie B[0, 1] spa]iul func]iilor/:.[0,-l]-+ R, märgiltq p9 l-9,1-l:-Y^?1]
co'sidera ln 

-ôele 
õe- urmeazä çiruri de 9p91a!o,ri lrniatr fl pozltlvl

ãiõ;îj; Cio, il a"tip úeinsteinihsensul tlefiniliei date de H' BRAss tll'
Defini!íal'(JnoþerøtorL,:B[0,1]+B[0'1]ilefinitþrin

i L,,(f) --Ð^t(+l þ*¡, Í e B[o' 1]'

cu þ-¡, i:0, l, ..., fr, þolinoame de grøilul' n'.se..!t:u/neçte oþerøtor d'e tiþ
n,eíiííclin d,icã.' sî'nt aeíifîcøte urmdtoørele þroþriefãli :

7. þ.¡(x) > 0, þentru x = 10,7f, i:0, l, "', tri

2. L,(l)(x) : | çi L,(x)(x\: x, þentru 5 e l0,l);

3. iløcã' *f(+)>0, i:0, 1, ...,n-h; h:r,2, "' a'tuncì'

*!rt"ult*l Þ o þe [0, 1].

Am notat în definilia I prinsimbolul O^f (+ldiferenla finitä a funcliei

I, tle''ordinul É pe punctul x : L, d.efinitä astfel :

^'/ (å) : L; Lþ! lÐ: ^*u(+)- or-v(+), u:1,2, ... .
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Demonstralia lemei a fost datá în t3]
Lema 2. Døcà Í = B

tiþ Bernstein atunci are
[0, l]_,si Ln: B [0, 1] --+ Bt0, ll este un oþerator
I,oc id,entitatea

1) L,(f) (*) : 
F* 

or¡ (#) p 
o*@),

(2) Pi,o: þn¡, j :0, l, .. ., %,

P¡,n+r:P¡,x*P¡+t,** '..+ P,,n, k:0, 1, ...; j: k+1,.,.,/1.

L e m a 3. Pol'inoømel,e d'eJinite þrin formul,ø (2) sî.nt nenegøtiue ;i øu
urmd.to ør el,e þr o þriet ã.!i

t.4)*rfu) 20, þentru x=l0,ll çi i:1,2, ..., It1-t;
2.0 < Pj!I*,@) .f,tl,þr,o)(x), þentr¿t, xe[0; t] pi j =ni1,...,n.

De Prima afirmalie a lemei rea'i,tâ din proprietatea de co'-servare tälii prin operatorii L, çi alegînd în riod. convenabil ofunclie de oidinul- l, 2, . . . , k'+ l,"De exemplu

P,,n+rþ) : ); t,1ro*r,^,)(x), n, : +'
Utilizînd proprietatea precedeutä çi lema 2 oblinem:

0 < pjfl*, @) : ejj@) ¡ . . . + p::,),@) < D pjlJt¿ :
' i-þ

h

* :Ðr"rt+' " " +; 'o'ffieiil1*¡:

r . : rthor?,(#)'l:lt-t 
=f 

#rL*(eoo)@).

ceea ce trebuia dernonstrat la punctul 2 dip enurrtul lemei,

. 
TEoREMI. Døcà f estecuaøriølie ncãrginitd d,e ord,inwl, k þel0,ll çi døcà

fio41ar¡1x) < ,t ! þe lo' tl atuìoci 
;

Vn&"U); t0, 1l) <VoU; [0, l])
þentru orice n : l, 2, ..
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ON îHE APPROXIMATION OF FUNCTIONS OF BOUNDED Þ'å

VARIATION

ABSTRACT

Let B[0, 1] be the space of all real functions which are d.efined. and
bounded on [0, 1]. In this paper one consid.ers sequences Lo: B[0, 1] +
-+ Bl0, ll n:1,2, ..., of linear positive operators of the Bernstein type
l1l. Il is þroved. that if /is with bounded hth variation, h:1,2, ..., then
tÏe following inequality

VuØ*U); [0, l]) < VoU; [0, 1]), n : l, 2, . . .,

is valid, where Vuß; 10, 1]) denotes the total hth variation of a function
g on 10, 11.
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" r3TT",ß!{: 'leåîtî 
#ñ*t l. proprieratea fiind verificatä,

vn@"(.f); 
[0, tJ): _l. oivo(LlP(fl; to, t1¡.Pe de altä parte

v,(L::,Ø; 
[0, rJ): f

0

dþ+r

dsh*t L"(f) (n) dr
Utilizînd for¡nula (l) pentru h+l obfinenr

L"(f)(x) - ,ä, r(T)Pi*+r(x):
-! S o+r

nþ rtd 
-

r-NTl n
iar din lerna 3 rczultä,

' *' rlPi,n+t(te)

l"fL'(r)(x) /u#,å, !#l(-=t,,#. 
..., *; rllej!ffi1x¡.

v,(L!t(fl; 
r0. rJ) u#,å, i y¡y-:t t _ n ì

u É Lt-l lr t - n 
-' ';' 

'* ; r 
llci!I*'1r¡ ç

i:þ+t " tL n , ,';, ..., *; tllz*t¡"rJ (r) <
Deci v¡(L^(f); 0, 

< ktvo(f ; [0, IJ).

. Dacä p)i.):'ri'l.i,ro:u;.!?,1"!";Fenrru oúce n - t, 2. ... ,obline ca un 
"", n"lrt"orar inegarit"ru" 

* n = [q IJ çi '- g, I, ..., ?1, sê

demonst¡ar ät in [2] 
vo@'(-f); 

t0' Ii) < vo(.f ; [0, r j)pentru operatorii lui S. ¡f. n"rÁtuin
B"("f)(n) : ä, H G) _, t, _ n),_t¡.


