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l, Defini,tie. O màsurã, þoz'itiaã. V # 0 þe L comþøct G se zice
rel'atía inaøriantd,, d,acd, þentr.u orice s e G existd. A(t) > 0 østfel' ca

¡r(s/) : l(t)rrU) YÍ = 
'l[(G),

und,e þrin 8t (G) se noteøzd. sþa.fiiul, aectorial, al, funclül,or continue cu suþort
cornþøct.

Fwnclia A: G + R se numeçte mod,ul'wl, lø stîngø al mäsurii 
¡.r,

Vom mai nota mäsura relativ invariantä ¡r, prin 8ø, adicä

pff) : \ Ít,tt*.-9
Prin urmare, 8ø este o mäsurä rel,øtia inaøriøntd l,a stôngø þe G d.e

mod,ul, L.
A este :uÍL onootnorfism continuu pe G,

A(sl) :A(s)A(l), s,teG
A('-') : [a(s)1-t

çtie cä dacâ dx este o mäsurá lIaar irvarianti la stlnga pe G çi
R un omomorfism continuu, atunci mäsura Ðø definitä de

\tt*lt* 
: 

\t1*¡¡6¡a*
G
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f " i:fi, adicä f ¡l'pn¡1: f'](xí), ceea ce lnseamnä cä avern

I
H

Yx = G, ilq@)f : J'(x) : L,¡1@flf(xy)d'Y

Se poate arâta câ i e Ü{(K)'

lnacestfel,fiecäreifuncfiiÍeilt'(G)'îicorespundeofunctieunicä
j e S{,(I{) cu ProPrietatea cä

(z) \x eG, f tq(,)l :\ L,(*Y)Í(*Y)ÙY'
fI

Am construit d'eci o aPlicatie

þ: ac(G) + s{,(K)

prin

V I = sc(G), qff) : /.

Fie / e Ð{(G). Vom defini o mäsurä pozitivâ Ðø pe G prin

(3)

G

Í(*) Ð*

J
f (z)82:

I
K

L"(z)iþ)dz.

Sä arätäm cä 8ø este rel'a'tia inuøriantd' l'ø stî'nga çi are moc1u1ul A" d'at

de formula

(4) !s e G, A6(s) : À"(s) At [e(s)]'

Mai întîi vom demonstra formula

(s) !s e G, l¡: l"1s¡tç(.)/l'

Intr-adevär, Pentrtt s e C, avem

,7 tq(r)-l : ! ^"(rv) 
('fl(*v)dv : 

\ 
L,(*v)Í(s-Lxv)d'v :

HH

: 
! l"lrr-txv)Jþ-Lxv)dv : o"þ)J L',(s-Lxv)f(s-txv)d'v :
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I

VÍ e Ðc(H). f
H

"f(y) 8y :
J

Au0)f(v)dy,

vf e ut(K), 
ltør,: \ a^*ç4¡¡,¡a,,

unde d! çj d,z sînt m 
K

Fiê / e ,t(-äi.'îiå"äïr invaúante ta stînga pe rr çi 1(

vx <G, .f'(*):loa*rl"f(xy)dy, f,: G _+ ftE
Avem

Y! = n, "f'(*t) : \ au@ty)f(xty)dy : 
\ nAaVøøay 

== f,(x)it.
deci /' are aceeasi valno-^ ^^ ,

ïii*","á1,:i'.i*i1ii;'*:,,[ölï"",,:::::^:'pu,erndef ini

rfism topologic

pfln
care

i(xÛ) : e@),
urmare, putem definface coinut"ärå"äiågårn"od unic funclia i: K -.R prin i :¡ç 

"¿_t

cl¡t J+ x
t\ J

rR

f



: a"(r) 
I 
o"trlf leþ)-Lz)d'z: À,,(s) l.l"t'll leþ-t)zld'z :

1c I{

:4"(r) 
!o"tnþ)rþ 

-')rlf le(s-t)zld'z:4"(s)4,.(e(s)) t 
l'.1e1'-')z)i¡eþ-r)z1dz:

i
K
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: Ao(')llç('-")l : 
^"(')fte(s-1)e(ø)l 

:
: A"(')f tq('))-'q(r)l : a"(') tç(')f I tq(")1,

de urtde deducem formula (5).

Mai deParte, avem

d,z Ao(z) ' a"(s) te(s)f I (z)d'z :

: A"(s)A¡(e(s)) L, ¡(z) f (z) d' z : A"(s) A"(rp (s) )

c1e uncle, formula (4)

(6) Yx = G, f'ltp(x)): Ls(xy)f(xY)d'Y
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Vomn.otacuò",mäsurarelativinvadantäcorespunzätoareepimorfis-
rnului g., Avem

y¡ e ac(G), \/(")¡'', : !f'{')t': t L'oþ)f'(z)d'z'

¿kK

Mäsura 8'ø va fi ProPorlionalä
À: G -+ ¡r', astfel ca

cu 8ø, ad.icä existä o funclie poziLlvá'

I
G

/(ø)8'ø : r,(s) f(x)ìx'

Sä arätäm cä

r(s) : alo(çþ)),

uude Àf; este lunclia modulará 1a dreapta a grupului K

Se aratä cä

f' : e(s)-1fe(s)'

Avem

t@ 8sx f'1e¡ 8a : Ly(z)f'\z)d'z: I
K

Ao(z) tq þ) - 
ti eþ))(z) d'z :

4

G
IA¡(e)s/(e(ø)Sø : 

I
R

s/)

I
G

f(x)8x,I
G

finitä de (3) depinde, evi4ent, d'e epimorfismul

g. problema de a vedea ce efect poate avea asupra

pf äi* 
"pir"orfismului 

g cu conditia ca nucleul I/ sä

râ
Familia epimorfisrnelor cu aceastä proprietate este datä de formula

Yx = G, ç,(*): 9(s-1øs),

unde s e G.

åJ;ä""Jr"i'"t;i ¡ e u{'(G) fixa}i, vorn nota f" funclia cli' t'r (K)'

care verilicä conditia

G

I
K

:Iar.(r)if(ç(')](qþ)z)d'z:to"(n('-lt(')'tfqþ)l(ç(s)z)ttz:
J -r

: o*(n(, 
j)) 

!l'1r¡ifçþ)l(z)dz 
: À,.(e(s)-') ! a"1ae1s-')ç('))f ('ç (s-L))d'z:

K

( Ar.(ze (s - 1) 
) f (zeþ- t\) d' z

J
K

sa1l

rDonErtÃ. Døcd' 8x este o md'surd' rel'øtia inuavíøntã' l'ø stî'nga be G d'e mod'ul'

L., a,üunci g,x este o'" r*ArrrA. rel,øtia ¿*rrii.*"¿'"iø- A,rl,øþtø ì' *od'*t' A ' A1'

und,e Lf este func¡'i'a" moiu't'nrñ' l'ø d'reøþtø ø gruþul'ui G'

I
K

H Avem, deci,

Avem, evid.ent,
[/(r)¡, * : \tq(r-,)lç(r)](z)8a 

: 4,.(q(r)-') ' ao(ç(')) ' Af ie (s)lJ /1*)sr'

t,íf.og,:i"q, !seG
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SUR LE PRODUIî HOMOMORPHE DES MESURDS RÉLATIVEMÉNT
INVARIANTES SUR DES GROUPES TOPOI.OGISUES

LOCALI,EMENT COMPACTES

RESUME

Le but d.e ce travail est de généraliser le prod.uit homomorphe des

mesufes Haar, dans 1e cas des mesures rélativement invariantes.
On constiuit 1e prod.uit homomor me't invarian-

tes à gauche, ty etiz, et on ob la relation (3)'

On mäntre que-c'est une mesur gauche' - .- 
Ott étudie le problème du ch I et on obtient

un théorème quf repond à cette question.

O PROPRIETATÐ DE MONOTONIE A OPBRATORULUI
DE CBA MAr BUNÃ APROXTMARE, ÎN srelrur,

trUNCTIILOR I,IPSCHITZIENE
tle

cosTrcÄ MUSTÄTA

(Clui)

1. Fie (X,d') w, spaliu nlefri-c liniar rea1, cu metrica.d' itvatiantâ la

trrrrsl"giiçi ìr-'¿touteie inullimi de funclii d'efinite pe X, ([ ], [5]) :

BIBI{IOGRAFIE

11 I Nachbin, Leopoldo, The Haar fntegral.

f2l 11,Iocanu, Const anla, Oþroþri.etøteaþrod,øsuluiomoworf den'tåst't'riHaør(srtbLipar),

Irucrarea a fost prezentatä" la Sesiunea cle comunicäri a cotpului didactic de

la Univ. ,,Babeç-Bolyai", din Cluj, mai 1973'

(1) X# : {ÍlÍ: x-- R, ::f
r,!eX

'W<æ'f(o) :o)'

Cated,ra de Anølizä
(Jniaersilalea,,Babeç- Bol'lai" dì.n CIuj

(2) c,: {fl f :x--+ o, lï8 '#. oo, .f(0) : 0 çi pentru

teX

orice x, )) e X, Í(* -f ù < f@) + /(Y))'

Mullimea X# se poate lnzestra cu o structurä d. spaliu vectorial rea1,

în mod obiçnuit.
FieY un subspajiu linjar nenul al 1ui X. Definim funclionala ll . ll":

X# - R prin

(3) Il/lly : stlP 
d(x,y) 

), f = xô'

t,! =y

care, în particular, pentru Y : X este o nornä pe X# çi spaliu1 normat

(Xro, ll.lþ) este izornorl çi izometric cu dua1u1 unui spaliu Bauach (11l' t3l)'

Are loc urmátoarea lemä:

L e m a l. Mul'! meø C, este ot'n con Çon'aex dín Xf ' Dacd' f este ttn
el,etnent d'in Cy, a'tunci

Prinit la 19. XI. 1973.


