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. ASUPRA PRODUSULUI OMOMORF DE MASURI RELATIV
INVARIANTE PE GRUPURI TOPOLOGICE LOCAL
COMPACTE

de

CONSTANTA MOCANU

(Cluj)
| o g v e e v X .
| 1. Definitie. O mdsurd pozitivd p # 0 pe grupul local compact G se zice
relativ invariantd, dacd pentyu ovice s < G existd un numdr A(s) > 0 asifel ca

il wsf) = Alsulf) VS = H(G),

- unde prin K (G) se noteazd spapiul vectorial al funcpiilor continue cu supori
compact.
Functia A: G - R se numeste modulul la stinga al masurii p
Vom mai nota misura relativ invariantd p prin dx, adicd

wlf) = f(0)3x.

G

Prin urmare, 8x este o misurd relativ invariantd la stinga pe G de
modul A.
A este un omomorfism continuu pe G,

Alst) = A(S)A), s, t<=G
A(s=1) = [As)]?

Se stie cd dacd dx este o misurd Haar invariantd la stinga pe G §i
A:G - R un omomorfism continuu, atunci misura 3x definitd de

(1) (fx)32 = { AGa)f(2)dx

G G
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B e w Frc —3 X ’ ||
© Foqg=f! adicd f[i(xH)] * |
este o méguri‘t relatiy invarianty la stinga pe G de modul A, Invers orice myDedi, o4 = Fie Ag(xy)f(xy)dy.
sura relatiy invariants 1 stinga de moqy] A se poate sctie sub forma (1), G, flo(x)1=f'(x) = S H .
! . = Fie G i K doui srupuri local compacte $10:G 5 K un omomorfisy, Vi €6, a
| sutjectiv (epxmorflsm) continuy, deschis, S5 notim H = Koy (®). Vom nq,
acu x, y, % elementele generice ale 8rupurilor G, g, | . "o funcfie unicd
' 3y si 5z misur relatiy invariante 5 stinga pe g7, respectiv KI arita ci [ = S(K). ii fed(G), ii corespunde o
, de module An 5t Ay, Vom Presupune cj Ay se Prelungegte [4 un omomor Se p9ate est fel, fiecdrei functii f I
.' Sm _ continuu pe ¢ In ac roprietatea c3
Fiind date aplicatia ¢ gi misurile §y g 82, vom constryj pe G o misury FeaK) cu proprieta |
relativ invarjants la stinga, (notats §x — Y X 82, $i pe care 0 vom num{;. Flo(%)] ___S Ag(xy)f(xy)dy. |
Produsul omomorf al misurilor relativ invariante 8y, 82), in felul urmitor i Vx =G, flo(x
onform formpyle (1) putem serie i (2 H l\[
t . i o aplicajie |
t deci o ap
V= . { S0 = ( sutifisyay | A comstr 51 3G) - SU(EK) l
{ H H (P . |
i |
i _ . = i
i VI < SUK), {15 = Mo prin v f < 86), 7 = F. |
r. e K K iiva Sx pe G prill
'.' . . ’ . 3 : . M a a 1v
f}' unde dy si gy sint misuri Haayr Invariante Ia stinga pe &1 si K, f € %(G). Vom defini o mdsura pozt
il | Fie f « H(G). Vom nota | Fie f < 3{G). -
Al - . 2 z) az.
I Illll..- | 4 I S f(x)ax - Sf(Z)Bz— S AK( )f(
i | V5 <G, fi(x) =SAH(xy)f(xy)dyJ f'"GoR L ©® ) i K dulul A dat
I | R ; modulul Ag
i f lativ invariantd la stinga $i are mo
Avem . S3 aritim ci 3x este ze
, . de formula )
VS H S ) = ( Aoty iaty)ay — Bal)f(x9)dy = (). Bg(s) = Auls) Arclels)]
Vs = G, G(
H o (4)
. tra formula
deci f’ are aceeagi valoare De toate punctele clasei xH si putem defini Mai intii vom demons
funcia f.:G/H 2, R Puin fi(xH) < f(y). G, 5 = Axls)[o(s)F].
Stim ¢z aplicatia Canonicd 7: GIH - g este un izomorfism topologic ) Vs €6, 9
definit de '
i 5 tru s € G, avem
y UwH) = g(a) = (a)fs= )y =
) ) k | dy — SAH #y).
Il Prin urmare, putem defini in mod unic funcfia 7: g R prin [ = Suod=1 sf [o(%)] = \ Aulxy)(sf )y '
| ] RV : ® sf [¢(%). H
I | care face comutativy diagramg . j i \a
[ | [ Aulsma)fis =)y =
| G/ — K { Sulssma)ls~a9)dy = ) |
[ - =
A \Lf
| ’ H
III f* b R




150 CONSTANTA MOCANU 4
= Ay(s)f [o(s™1%) ] = Au(s)flo(sHo(x)] =
= Ag(s)f [o(s) e(%)] = Agls) [o(s)f 1 [o() ],

de unde deducem formula (5).
Mai departe, avem

{ ()85 = § Aude)ifle)dz= [ A - Bale) o9z =

G K K

= 8,4(5) { AT Los) 1212 = A(s) | Aule)] ols=)21dz =

K K

=8y(5) SAK[@(S)@(S“l)Z]f [p(s™)2]dz=Dp(s) Ar(e(s)) S Ag(o(s~)2)f[o(s)2ldz=

K

— Au(9)x0(6)) { Al () = Bals)Bule(s) { 3

K

de unde, formula (4).

9. Misura dx pe G definitd de (3) depinde, evident, de epimorfismul
@. Se pune in mod natural, problema de a vedea ce efect poate avea asupra
produsului omomorf schimbarea epimortfismului ¢ cu condifia ca nucleul H sa
ramind neschimbat.

Familia epimorfismelor cu aceastd proprietate este data de formula

Vx € G, o) = o(s7'4s),

unde s € G.
Avem H = Ker ¢,

Pentru un s € G §i f € &(G) fixati, vom nota fe functia din & (K),
care verificd conditia

) Vx €6, [lo(%)] =SAH(xy>f(xy)dy.

H

Avem, evident,

Fop=fop Vs<G
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< ivi iantd 3 imorfis-
Vom nota cu §x masuta relativ invarianta corespunzatoare epimo

mului @, Avem

erWQ,VWWx=SﬂAM=S&MWMM“

G K K

Misura 8% va i proportionald cu 5%, adicd exista o functie pozitiva

»:G > RT, astfel ca
_Sﬂm$x=x@gfwwm
G G
S84 ardtim cd

A(s) = A (@(s)):

ande AX este funcfia modulard la dreapta a grupului K.

Qe aratd cid

Avem

(3 = (e = { Bl ()= { Acte) bote)ols) 1) =

G K K K

—{ A (009 ole)2be = § Axlpls el (ol (@(0))d =

% X

— Aelols™) §Aule) Fole)(e)dz = Blel)™) { Aclepls el els™)d=

X K

- S Axlao(s)F (ze(s™))dz

K

sau

rEOREMA. Dacd 3x este 0 mébsurd relativ invariantd la stinga pe G de modul

. v G
A, atunci 3x este 0 mdsurd relativ invariantd la dreapta de modul A - A7,
unde AS este functia modulard la dreapta a grupului G.

Avem, deci,

(01 5 = {Lols™ ) 1eh B = Al Bule(s)

G K

- AF[p(s)] g f(%)8x.

G
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SUR LE PRODUIT HOMOMORPHE DES MESURES RELATIVEMENT
INVARIANTES SUR DES GROUPES TOPOLOGIQUES
LOCALLEMENT COMPACTES

RESUME

Lebut de ce travail est de généraliser le produit homomorphe des
mesures Haar, dans le cas des mesures rélativement invariantes.

On construit le produit homomorphe des mesures rélativement invarian-
tes 4 gauche, 3y et 32, et on obtient une mesure définie par la relation (3).
On montre que c’est une mesure rélativement invariante & gauche.

On étudie le probléme du changement de 1 épimorphisme ¢ et on obtient
un théoréme qui repond a cette question.
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