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EFECTUT-, 'SUVrÄnrr pRrN MEDrr ARTTMETTCE $r Ar,
OPERATIEI ET INVBRSE ASUPRA RAPIDITÃ1TT DE
CONVERGENTÀ. A SBnrrr,OR NUMERTCB CU TERMENT

POZITIVI
de

CDCIITIA STRÎMBU
(cluj)

1. Introdueere

Metodele regulare de sumare a seriilor convergente pästreazä suma
seriei originale. Nu s-a pus în evid.e clqcä o astfel
d.e metodä pästreazä sau În prezenta
lucrare studiez efectul pe car öld,er) preøtm
çi operalia ei inversä, pe îl au asupra
rapiditälii de convergen!ä

*

't{<

,lr Fie Zbn, o sefie convergentþ cu termeni pozitivi, avlnd suma 6:
:Ðr,. Notînd sumele ei parliale prin o,,:Ðro @eN),seoblinprin
mediere Hölder, sumele.

6 6r*oz*,,.+6i
"fi- n

(n e N),

iar çirul (S,) va avea tot limita o. Din faptul cä S, este media çirului
finit, strict crescätor, (or, or, .. i,6*), rezttltá" inegalitatea S, ( 6,, (n e N),
deci (S,) nu poate tiude mai rèped.e cätre o declt (o"). Prin urmare:



3 'FECTUL 
suMÃRtl PRIN MEDII ARITMETICE 205

inegalitatea(5)estecond,4|iød,econuexitøteî,nsensJensenþentrugirul''i,;i: j!,ili.f.,*yí#¡"'äa*"'i" 'È-'oiu¿ 
t'o' un) Ó (n e N);

(6)

ceea ce se transcrie

han - (n - 2)tt"-r> 0

un 
-n-2un-t n

pentru n:2,3,...
(7)

- øl,t'd. formã' ø cond'i'¡iei necesa'le ¡i suJiciente c6I sã' øibã' l'oc un ) 0

(" =oïÌ;r"ce, pentru seriile cu termeni pozitivi studiul comoarativ al

'-Hiîf i,ï{ir*'ff ljf iå"triÏjiï"'"'"ëä:it"r-iãpãit"r"itermenilor

(8) uo*:*-@-2)'î

Pe baza celor de mai sus, se poate enunla

termeni þoz'itiai" ÞqntrY
(ødicã' þrin.oþerølr'a øe

e conileYgentã' ct'¡ tertnent'

{ limolt: lim
fr+Ø Ufr n+û

(n-2)'ll:¿ (0<¿<+oo),

atunci d,emed,iereø consevaà' raþi'd'itøtea de conaergenld';

Ð Æþ^: )il* - @ - z)'fl: o'

a wnci d,emediereø acc;el'ereøzã røþid'itøteø d'e conaergenlã"

E x e rn þ t w t' 7. Apliclnd teorema 1 1a clasa seriilor convergente :

Dh (þ > 7), se obline:

- pentru t .< þ .?, p,in 1:r^".dt:lï;?ålu"itîî.lu""Jîiî'3"","t3uuïi
conservä; 9i reciproc' dacä t" "nt*rï"rea de convergen!á se pästreazä'

e rapiditatea de convergen!ä creçte;

(þ>2 infirmä (7)')

v-
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6n:

CECILIA ST.RIMBU

În cele ce armeazá., seria Zt)o va fi numità" seriø iar seria2u* oblinatä pe 
""t". á*"rì.¿lråi'lo. lr, ti ,roãiiå tui Du,.

Notäm ,,:äuo @ =N) - sumele parliale ale demediatei, de unde

2

(n = N). De aici re:zrtlt;á

(l) sb : n6* - (n - l)on-r: A((n - l)o*_r) (n e N)
çi

(2) u): s*- s¿_r :%6,-2(n_ l)oo_ri (n_2)o,_, (n = N),
cu accepfiunea 60: 6_r :0.

se deduce si o regäturä lntre termenii ceror douä serii, utilizind for_mulele (1) 9i (2), astfet :

't't'r: L,sn-, = L(L((n - 2)"*_ù) : L((n _ 2)(o*_, _ 6n_z) * on_r) :

, : A((n-2)rr_r* or_r) :tuan_ (n_2)un_1,
deci

(3) tt,,:nu,r-(n-2)ao_r, neN (uo:0).
conditia ca demediata sä aibá termeni pozitivi o putem impune,cerordouä exprósii echivaleil" 

"i" nl"i","äräl, -

- din (2) rezrlJtá"

(4) %6n - 2(n - l)on_, * (n _ 2)oo_r) 0,

ceea ce se transcrie

sr*sa+..,+ sfr

(5) (n-t)o,-r.9=4ïe fueN);
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CECILIA STRIMBU

. 2. Procedettl rlnrrroãì^*:: - 4
lo"ur-;;;;iii'iËl tl"ì:Sî:l: :: ffîï" 

itera fa itcra,ea de ordinur /¿ î'
{n a ((n - t)a(þt. - 2)L(. ., a(r_ Ä)"so) . . .))},,-*,,,,0

";tî;rÏT" (Eo) este pirul surneror parliale ale
i de conve
u ternreni
iticä a ter
rcrllÌe111 p
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E - (cn)'-¡Y fiind con-

struit &, : n | ø", n..e N

7o.o :{(q.ø<r),va
conver seria )c"'

L'ÐFFET DE LA SO1VIMATION PAR I,ES MOYENNES

ARITHMÉTISUES ET DÉ SON OPÉRATION INVERSE SUR
r,A NNÞTIITÉ DE CONVERGENCE DBS SÉRIES

NUMÉRISUES À TERMES POSITIFS

1nÉsulm¡

mation au sens de Hölder ne Petlt
rie à termes positifs, cotlvergente,
on inverse de cette sommation' -ø (c'est-à-dire, dans des conditions
à termes Positifs - la dêmêdiée -uit à la série originelle)' On met en

þou .þør dhnécliation, con-
it¿, ident'ent (bien entendu
la s exernPle, on aPPliqlre
es s ralisées.
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(r0)
-LC,, :

(n = N),

" "ú,(,* *)
unde (a,,) este un çir cle terne'i strict nozi+;.; .^^_, *

rrtjlizînd (10). se gäsesre, 
"p1i"î"dpT;iltî;,irri"ï""r,"¿ig; 

*."
(1r) 

f;,r7 (n:2,s, . .;

î?1di!:, necesørõ. ;iItu-t'. rt acest caz seriei zc,, sã øibö rern-teni þozi_ceier origiu a\c Dcu, rrerali, al" Jellreolatei Zu, ii al

(12) %,: n _ (n _ z¡ L_t_.t
4n-t

conu cL,
ø (1 cd.con cu,

Ð ttn i : ::':[" - u' - z)'-t-=l : t (o < ¿ < **),atunci dentediereø conseruà, røpiattøtå de conaergen,td.;
b) lï ? : fimln - (rt. - 2) t r on1,èØ cn n_* L vu - z) ïl : tl,

alunci ,tr*rrlirrro )lr' 
' au-, I

:celereazd røþid.,itateø de conuergenld. 
,


