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(cluj)

rezinte cititorului unele aspecte ale
ii d'e alurä' Termenul ,,a'Iírá" apare
atematicä. Astfel, se vorbeçte despre
alura de convexitate a unei funcfii"

oafe cü cea a
tilizatä cattã-
, compottafe

vat'
convexitate de ord-in suPerior

i cu acestea, au fost ln ultimele
ntact d.irect cu teoria calculului

oderne. Termenului ,,altul", a în-
diferite. Aceastä situatie impune

cä la preci zatea conJitutului nolitrnii

de ,,alufâ .

tru cele ce urmeazä, se face iPoteza
ullimea Y.

I. Mul,limeø Ç, este interþolatoa're d'e ord'inul'-n þ,e Y.'

d,øcd, stem d,e' n þuncte d'istíncte $1, fr2-, ":, frnl,do?-t^rç:-^o.'":;

cø.re !t, !2, ..', !n, ext'stã' î'n Cfi' o funclie g çi unø singurã'

asl,fe ,i:1,2, "',%'

4

Ðefir'ilia
rnigruþul @, otn uîrf

7.S
cøl

b

t(c) : [,(i), 8(c) 4A

Evident, un graf poate avea mai multe centre genetaTizate sau poate
sä nu aibä nici unu1.

D eIi f_if ia B. Døcd, greÏ%t G ød'vnite un centlu generalizøt c, atotnci
p : 8(c) se nurne,ste rd'zû' general,i,zøtã' ø grøful'ui.

Observalie. Dacä @:{0,
O:Ílâx¡ 0:*æ çi e:0 (se

C-semigrup total ordonat), atunci ec

ralizat çiraza generaTizatä ale grafului
centtu çi razâ cunoscute în teoria

GÉNÉRALISATION DE ],A' NOTION DE CENTRE D'UN GRAPHE

RESUME

En [4] et l5l, on a étudié une
semisrou-þe de cheminement ou C
résuliats'trouvés dans la théorie
en attachant les éléments d.u C-semi

Le présent ouvrage généralise cl

et d.e rayon d'un graPhe.
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din Z gi diferenla

OBSERVAT]I ASUPRA NOTIUNII DE ALURÄ B9

Pentru ärii, dacä sînt îndeplinite condiliile din
definitia. 1, a @ este de tipul 1,,{V}.pentrd funclia
g care figur ttjljzeazâ not{çia

g: L(G', frt, *2, .,., Kni !t, !2, ,.., !n),
orile pe %1, xz, , . , , xn ale unei

. . ., %, atunci se mai tttilizeazä.
', Xt, Xz, . , ., xr; Í).

Re_producem cleTinilia datá_ în 11]. Pentru aceasta, sä consid.eräm o funclie
/ definitä pe Z çiu11 sistem de n f-I puncte

(1) nt I %z < ...
din Z. Diferenla

(2) Í(x"+r) - L(G; n1, K2, ..., %,0; flØ*+r)
poate fi pozitivá,, egalä cu zero sau negativä.

D
G-
þuncte
1,øtiile

(3) l@"+ì - LG; n1, !t2, ..., x,,; Í)(x"_¡,) ), Þ, , <

..P " 
f i.nilia 3. ctiø f es orcl cle Ç, þe

r,1t.r1l!!,rne.a d,e þírncte Z, (h) "nu bd d, sistinitil
(l) d.e cî,te n + | þunct î,n toøte ril,e

este de ordinul n f.atâ de Ç, pe Z,
auna aceiaçi relalie ditrtt" cJe'cincí

mare, dacä funclia f are :una clirrtre
2, atunci ea este de ordinul n f.af,â

considerä rrrtllirnea tp,, a polinoa*
grad ce1 mult egal ct n,, se obserr.ä cä
fi mulfimea Y care conline cel pulin
emplu Y : lø, ó1. Atunci deliuiliile
ie de ordinu.l n, în sensül clefiniliilor

"ne 

cel ptlin n f 2 puncte clistirrcte,

(4) ntl%z<...

(5) Í(x,*") - L(Q*i x1, x2¡ . . .¡x,*t¡ Í)(x"+r) :
: (frn+z - xr)(x*¡z - xz) ." (xn*" - x,+t) lxr,xr, ' '., xu-rz', ff,

und.e cu lxr, xr, . . . , *n4-2; ,f] se noteazâ diferenla dit'izatâ a funcliei / pe

ää:#"å lili#l:';,ff "."t"t' T3-
¿e <jräiitut n pe Z în sensul atribuit

Le (5), attnci fwncl'iø f, þt 2,.

se sþune cã. este conuefrd, neconcaad., þoLiùorniøt'ã., necoll,uex.ã re ncaaã'

rte årcti,nut n þe Z, ôn sens,/, definilii,tor d,í,n, l4l cløcã. sînt s rel,a-

liile
(6) l-xr, xr, ..., xn-t2; Íl> , Z, :, ( respectiv { 0,

ef inilia 2. nclia f este @ -conaexã., Ç-toeconcøaã,
þolinomiø|,à, Ç resþectiu @ - concaud. þe rnu,tl,intea d,e
Z, d,crþòí cu,im, þ (l) cle þwncte cl,in Z, sî,ù søti,siàcute re-

(7) n1 lxz <...

íîde iln2to¡1, iar xòQ. la', b), 'i:7,2, ..., nx.Fie' x,,, 1x¡4b çt

/o fu-rrclie clefinitåpe puncteie x¿, i : 0, l, 2, ..., ln.

TEoRDMA 1. Dacã, x¿,, fr,i", . ' , fri,, sî,nt þtt'ncte din (7) østfel' ca

lSir<:iz< . . .1i,,1ø4, atuioci sîtct satisfdcute incgalít¿í!'ile

(8) min L(G ; *j, %j+t, . . . , %1¡n-r; fl@ù <j:ir ì¡1,...,iil-n+L

< L(G:, %i,, fri,, ,,, fii,r.l fl@o) I
max I'(f, ; x¡, K:j+1, . . ., %¡1-n-t; Í)(xr),

j:ir'ir|l' '. ', iil-1i-ll
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e_gal,itøteø øuî'nd, Ioc sim,ultøn gí øtunci çi numøí atunci cî.nd, toøte funcliiteL(G; fr.¡, fr¡¡r, ..., fr¡¡n-ri'fl j:ir,i, +1,.,.,in-n+1, sônt egøle.

dicä

(9) L(G; %v, xz, '", x,) g)'

8, Dacä, îr_ipotezacä ff este de tipul I*{lø'b1\'n> 1' ne fixäm âsúpra

rnultimii @(G; f.i-Ull, déåpte car" þr"suputrem cä nu este vidä, atunci

obsérväm cä este adevâratá'

rEoREi'ffi 4. Da'cd' ¡ e@(G; lø,b.1) øtunci' oricøre.ar.fi d'ouã' sisterne

dístincte x',, xL, ...,"i;çí i;, *i,'-' i.,'y'i'ai'i|.ye n.puncte d'istincte din.la.' b.l'
'i;;;;ii;); Ì'w',.;,';l:i'.'."'ii,';''r) ;i i(G; x'i, x'íi .", x'i; f) sî'nt ctistincte'

çi tiþul' I *{lø,. bl).,

n2 + x'í' ' "' xi" Í)'
þent ' K'l' '' " x'ln' d'e

cî,te € b))'

DemonstraJia rc:zr:Jtä pe baza teoremei 2'

6. G fii:nd o rnul,time de tipul I*{La, bl} çi Z ç lø, bl, mallimea func-
lä1or .Ç-convexe pe Z se noteaàá. cu sìmbolût' @(Gj;' Z ; 1), iaí mullimea
funcfiilorÇ-con_cave pl Z, c7t simbolul @(CÊ: 2; -). Vom mai úiliza çingtglia 9G; z) : e(rt; z; -l) U @G-'; Z; -). Évident, se presupune
cä' Z conline, aça cum se cere în definilia 2, cel putin n, + | puncte^distincte.

I

I

L

Fi? G. de tipul In {Lø, bl}, n > I çi Z ç lo, ól conlinlnd cet pu}in
ra puncte distincte.

a 4. Funcliø f, d,efinitã. þe Z, se zice cã. este n-aøl,entã. føld
d,e . ø Z, d,acã f co,incid,e pa cèl tnul,t n þuncte d,istincte d,i,n Z ôuorx ( t..

În lucrarea [1] arn demonstrat

tEonEu.q. 2, Døcã f este continud þe lø, bl, cond,iliø necesarã si sw-
l1cigntg ca f sd. ølarljy,d. rnuþiøtii @(rt; lø-, bl), este cø f sã. Jie n-u'øtentõ
fa!ã. d,e G þe la, bl.

Pentru precizarea legäturii dintre proprietatea de continuitate çi
proprietatea unei functii d.e a fi de ordinul n lalâ de o mullime interpolá-
toare de ordinul n, reprodrcem din [1] çi

TEoREMa 3. Døcd. Ç este d.e tiþul, I"{lø, ål} çi n22, atu,nci d.in
f e e(G; Lø, bl yezwl,td. continwitøtea fwnCliei f pe ióterual,ul, d,esch'ís (o, b).

6. fncercärile î_n ved-erea_ generulizârä proprietälilor exprimate prin
inegalitälile (6), clntl se trece dela mullime^hnia o mirllime iñterpolatðare
oarecare, nesupusä 1a condilia de liniaritate, întîmpinä dificultäli -din 

catzá,
'alizate a noliunii de diferentä divizatá..

nei funclii
propozilia
f convexe,
funcliilor

e lø, ó1, Rezultä totuçi din definilia

îiäI,: å tä'"f îff å': "'li : 
jïîüîå:

Popoviciu în [4]. 
Q*-t' n2l' a fost datå de Tiberiu

Dacä se urmäreçte extinderea proprietätii din definilia 3, 1a elemente
ale unui spaliu abstract, se impune o geneializaÍe care diferä esenfial de
cea care s-a realizat prin trecerea d.e la noliunea de funclie de ordinul ø
în sensul adoptat.în [4] 1a no]iunea de func]ie de ordinul n falá. de o
nulfime oarecare, interpolatoare d.e ordinttl n.'

În cele ce urmeazä, ne oprim asupra problematicii semnalate.
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Ca o aplicatie a celor d.ouä defin
4,
Fie
lori
edee

ia 9. t ol,øfüi Í,i)'i i u!
î,n tor '(J,

. Dacg,: l) þerec tuare Ç, e øre
;_2).þr.oced,ewl, d,e. ør¡ aäfinifrc tn
ae n!^.(Ç) ;.g.t1.tn9i aþärli.n rnwt¡iøtii
tip (C) fø¡ã de pr ö¡o', U1, Ur¡.
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t sä observäm cä pentru un element
nu pot exista douä elemente distincte

t Çj Qlz sînt lnzestrali cu proprietäli

. Definiliile date se extincl çi la interpolarea în spalii abstr4cte lzl.

i

OBSERVATIONS CONCERNANT I,A NOTION D'AI,I,URE

RÐSUNIE

erpolatoire d'ordre,n, n <1 sur f in-
quelles la différence (2f garde un
s les systèmes (1) de points de

satisfont
t à l'ense

9(q; lø'
slgne >

une définition d.e la notion d'allure.
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