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MULTIMI FOARTE NEPROXIMINAI-,E ÎN c"

utu"o*u'"o"rou
(cluj)

Fie X un spatiu liniar çi notmat, S o submultime a lui X çi r un ele-
ment oarecare din X. Numim element de cea mai bunä aproximare a llui x
prin elemente din S, un element so € S astfel cä:.

(1) llø - toll : inf{llø - sll : s. e S}.

llø - sll: s e S). Spunem cä multi-
nici,un element din X¡S nu are ur1

(vezi [8, þ. 348]). Pentru o mul-
mea elementelor din X¡S care
re ln S. 1n aceastä notä ùe'vont

ocupa de mullimile convexe foarte neproximinale din co.

(2) lløll :max{lø(i)l:i =N}
pentru orice r : {*(i,)lrãco (cu N am notat mul}imea numerelor naturale);
M. EDEr,sTErrv çi ¡. c. TrroMpsoN aratä în [a] cá existä 1n eo un corp
coÍ v'ìx- rnärginit, lnchis çi simetric S, aslfã1 c¿ Prox (S) : l. (Prin

\.
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ele enunlate în acestä,luc¡are se.pot
_raport cu o mullime.interpolatoäre
d.e convexitate'définirrdu-se- intr.un
mullimea 9,.,

'regäsi 1n

nÉsurrÉ

Dans
en utilisa
quelques

.:( : ]

ono
cesr'

BIBI]IOGRAFIE

tI II e 1
Soe.

tzl

[3

{

Pr'mit la 22. I. lgZS-



3 
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Putem eillnta acum rezultatul nostru'

TEgREMa. Ex'istd. î'n co un-corþ conaex, rnårginit, î'nchis, simettic çi
torøt'ï,niioìrrn conaetc ca're este foørte neþroxim'inø|"

Demonstralie'-Fie-1^.norma lui Day datá" de (8) çi A:co+co
iro^oriis^ul d'efinit de (5)' Definim

(9) q@):þ(Ax)' xeco'

;í#l:,ï1î'#:åiii""iÏlr':"j;
lrá' þ(Ax,) : P(Ax) : I çi þ(A)x" +
estì'1ocá1 uniform convexä rez¡tltá'
topologic, rez;rtltá xn + tc.

Fie

(10) S: {, e co: q(r) ( 1}'

Deoarece q este o normä pe c^o echivalentä..cu (2), S vaJi g",colp convex,
;l;gi"it, itr"hi. çi simetiic. fn plus, dupä cuä am arâtat, S este çi local
uniform convex.

Yom aráta acum cä s este foarte neproximinal. sä presupunem cä ar
exista un x e X, q(*)> I çi so € S astfel cä

llø - tol¡ : inf {llx -sll :s e S}'

Diri definilia normei 1ui Day, reztltä cá existä o bijeclie o: N '-+ N astfel
ca

lg'ro(so)l ) lg"r¿+rr(so)1, i : 1,2, . "'
çi

ø(so) : [Ë {z-'s',,,{,.))']

Facem urmätoarea observalie privind. bijeciiile o' : -ðy' -¡ N:
(*) Nu se þoøte cø þentrw doi indici i d'iferili sã. a.ibã' I'oc relølia

(11) Jhovh > ko o(2t (2k + l)) < Æ.

Sä prestrpunem contrariul. Atunci vor exista doi indici dilerili i' j e
eN, i + j çi va exista un åo e N astfel ca

o(2i(2Þ + 1)) ( É çi o(2t (2h+ 1)) < h, k2 ho.
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rela

(6) ,4*à¿:g¡,ieN.
cu l, am notat ca de obicei spaliul çirurilor de numere reale absolut sumacu norma

ó

^^-.I9-1*jT 
nolaliile din .131. Notäm cu Ð;, i e N funcfionalele tiniarecontlnue pe co definite prin :

{3) s,(x):x(i), xexot
cü g¿, i e N, funclionalele liniare gi continue d.efinite prin

(4) s¿(x) : x(i) + î z-o-,*q2t-t(2k+ t)).
þ:1

Consid.eräm operatorul liniar A i, co + co, definit prin

(5) Ax(i):gr(x), ieN, neco.
1y I .J, 

se aratä câ,4 este un izomorfism topologic al lui co pe co, çi ad.jsäu ,4 *, care va fi un izomorfism topologicãl lu-i cf, : Zl på ãi 
"uriti"A

(7) llxll:Dl*U)¡, xett.

[1] a construit o normä. pe co, eclivalentä at (2), in felul
orice ø e co se rcaranjeazä- çirú {x(i)} astfei ãa

lx(i,)l>lx(in)l>...

M. DAY
tor: pentru

Norma se defineçte prin

(B) þ(x):nf e-,.vtfi .

J. RArNw.å.TER l7l a añtat câ þ este o normä local uniform convexá.
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VBRY NON-PROXIMINAI, SETS IN co

SUMMARY

at in e is a bounded' closed'

unifo bodY' without nearest

posit of ru' ÞnDr,slErN and
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Fie ,t7 h ç1 h

+
ho + ln, Atunci

d(2t(2t I t h ç1 6(2i (2t t h t

si : (so(l), so(2), ..., so(ø) - e, ...).
Atunci g¡(so) : g;(si) pentr.'r j + i, j ¡ n çi

g,(sá)' - &,(so)' : ¿2 - 2eg,(so).

' go(tó), - g,(so), - e22-2h-2- 2-keg¿(s).

Deci

(t2) q(s'r), - ø(so), : )-2o(n)"2 | 2-zo(ù-z*-2ez - E2-za(ilt+tgn(ro) -
_ 

"2-zotr)-ng.þo).
Fârá, a restrînge generâlitatea (luînd. eventual , < 0) putem presupune
g¡(so) > o.

Fie acum e ales astfel ca 2e ( max{llø - soll, llsoll} çi å suficient de
mare astfel ca :

(i) 6(2t-1(2h + t)) >- h
(ä) 2-he | 2-zotù-a-2e + 2-h1-r lg,(so)l q 2-z"(i)gr(so)

(äi) lx(n) - so(ø)l . IU* - soll, lso(ø)l < | llr,ll.

Atunci din (12), (i) 9i (ii) avem

ø(só), - q(so), < 2-2þe2 * 2. ?o(Ð-zn-zez * elg,(so)12-zn+r -
_ l-zo(i)-krg.(r.) :

. :2-hel2-he I )-2o(i)-h-2" l2-o+rlg,(so)l _ 2-2"{;)go(so)] { 0.

Deci q(sj) < ø(so) : 1.,çi _din (iii) llø- sóll : llx - soll : d.(x, S). Dar
aces.t lucru este imposibil deoareôe ø nn poate avöa ca eiäment'de cãa mai
bunä aproximare un punct interior lui s. Teorema este d.emonstratä.


