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NOTÃ PRIVIND DIVIZORII VALORILOR
FUNcTrrr,oR ARTTMETTCE OMOGENÐ

\de
roaN $ERB

(cluj)

rale' Conform unui rca¿'llat bine cu-

' *î#.rlïlTffåtiîî';
' ' ' þu' Se considerä functiile:

1,.
fl

, Ín,*rN*N, 'i:l'2''''¡!L' nz2'

çi se pfesupune cä existá 8¿ e N, i : |,2, ..', n, aslre|lnc1t:

' (t) Ír(hxr, h*r, ..., hx*I - hqi Í¿ (*r, *r, " " ß*)' i : l'2' " " tt'

oricare ar fi h, !Ú1' !t2' ' ' " fi* e N' adicä j este ornogenä de ordinul gt'

"i : l'2" "' n' 
^^t^t-^ia acfô cã ce r rnele {rt' x2" "' fru'.-

t,,, Obiectul acestei note este sä se determine toate siste

,,'' d" numere naturale pentru care aú loc simultan relatüle:

'':

',' 
(2) Un@t,xz,'..,x^))*:(f¡(xr'ßz' ""x'o))*' 'i'i:l'2' "''fr'' ö +i'

i Se noteazä cu (.ør, fiz, ,,.0 xn,) (sau. pentru prescurtare cuÀ) cel mai mate

t, divizor comun al numerelol xt,,)62, . ", xm'
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çi deoa'rece

L:

a1

(^'\n

^1

fi.fl', *

(^')" unde Þ eN
(s)

Açadar:

a1

h,tl¡ : Xt¡ L' : Xl

)., ut' ,' . , fi")

í : 7,2, , . ., m, Q'Êr'D.

TEqREM.o. 2 . oønd, mumerele nøtøir'a'.le x''r, xr' ,' ',' 

"'.%nt 

s,ô'n! 
!,a'te 

d'e forrnul'el'e

(4\ un'd,e x'', xL, ..',"ik,'tíí'ä"Ñ"í (i'r, *';, "'"' ii.) :L'"øtwnci %t' )t2+; '''' %*

aerificd. rel'aliil'e (2)'

Dernonstra'l'ie. Pentrtt prescurtarea scrierii se folosesc notaliile date d'e

(5), (6), (7), (8).

(fn@r., x2, ..., fr*))* : (Í;(x'"L, x; L"" ' " xk\))* :

I
*

^1

: lï tþ (* t; üot*u)*: (i, (ti t": . . ' 
"'.i 

o\.'

Deci (J(ør, fr2, ..., tto,))* : (l¡(rrxz., ...',x*))* oricare arfi i;j: l'2': '

i +:jìig.n.i,
Díqi"õ;;år" r ei 2rcnÃtá'l

TEoREM t 3, Taate sistemel'e de m mumere nøturøle {*t' *:','. 
, ï¡,i'È

'oniå"iã'îî¿tl'ø"i"i'"il;; 
d¡" iormut'et'e (4) þenttn xl' xL'

çi (x'r, x'r, . . ., x'*) : 7.

Observalie. Dqcd' aI'--3, n:2' 8t=3'82:l'

lr(xr, xr, x") : fr¡ %2 fis' ' Í'(*t' )ç"i' xs) - xt I frz * *u

cdre
eN

270

(3) (xlr,*'n,...,xk):I
s3

tfilí. . *

(4) x; : x'; lvt, ¡t, Í1,)" h,i:7,2,...,m,
Wm).'ut'r¡ fi,)

lrnde fi :.f¿(xi, xL, . . ., ,t'n),

Demonstra,lie. Fie r'¡ :
,'i:1,2,..,,%,

i :,t i2, .",.'r to,

(5)

¡i

(6) A' : (,fí, Íí, . . ., Íl)
Atunci din (l) rezuhtâ:

.fn(tcr, xr, .

Deoarece

(#,''"¿,.:.,ünl:,
gi-deoarece are loc (2) rezútá, cá.:

AA': -("+.t": ''' 't^+).: n' (4:"-Jl)., h'eN

Fie

(7) ì

atunci

A,!:h'
a1
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Inrrets, dacä are loc (11) atunci:

(Ín@r., fr,, ..., fr*))* : l(th, %2, "', tc-)f" : (Í¡(x,' x2' " '' fr''))*'

d'i:1'2' ""tu'
adicá" (2) este verificatä.

NOTE CONCERNANT
LESDIVISDURS_nnsvel,nURSDPSFoNcTIoNS,tliruuÉtrguEs HoMoGÈNES

RÉSUMÉ

Soitø:þî"þî"...'þîoladécompositionenfacteursprimesdu
norrbre naturel n et soít

n*:þt,þr....,þ0.

On considère les fonctions

Ít fr ru- l,t
j:r

i:1,2, ,.., fr, n Z 2

et o4 suppose qu'il existe I¿ e N, i:1,2, " ', ø' tels que:

Ín(kxr,, h*r, ,.., hx*) : ho¿ Í¿(xr, !,.2, " ', !tm), i : l'2" "'fr

que , N*€ -ðü c'est-à-dire que i este homoègne d'or-
d're 

est de déterminer tous les systèmes {*r, *u' ' ' ' ' 
%*}

d.e que les relations:

(ln@r, fiz, " ', fr*))* : (f¡(x,' N2' " " x*))*' i' j :7' 2' " "n
soient vérifiées.
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þroblerna ye h,: a, ^¿ ^, _ (

í:il ln;,:í17 b,:#!,'::;/: ,,#'; Å7*iù0,,f;:';#,,r,8':
Conforrn caz se gäseçte:

x!. *í x{ (xi, + rí + rí) +

*í xí, ní+ xí
aÏ;: t6' r 4), h, i : 1,2,3,

ti
{.

, (ririn!, tr,!+ ftt+ xil

únde (x!., *i, fr'a) : I
C o r o I a r l. Cgn/iliø,necesørd. ;i sufic.ientd. c t sistemwl,

(;,"X;:':;,";n'*i'"iïî"í'i,íííí"åïtüri 4, ..., x?,,) : ,¡ ;;[T,iofÅ;';,i;#1,

(9) Ul¡Í\, . . .,.f,u,): a,,¡ffff;ffi)., h,,e N,

wnde fi 7 f¡@1, x3, ..., x!,).
Acest corolar yu!ti'i*"di*t diu (4).

*ør1"1Ïlîlioi,,2' Døcö f* (*'" i''-' '*l'"*,,) : lkr, %2, . ' . , x*)l% atunci for-

(10) n¿ : xl . (fí .Íí .fi_,)* h,
unde

(xi, xí, ..., xk) : I,si fi :T¡ (xi, xâ, ...

i:1,2,..,,m,,

, x!^), i - 1,,2, ..., n)

Corolar (rÇ1,1cs,...,!ç,aq;oál'uráiËei, øreta!íø (? r'Ë)f;rt:ii;rii,u, ',, xn e N cw ., frro) -\'e-5te cø:

, . ., x^)fo" øtuncí con-
þentru orice tÇ1, )t2,. . .

(ll) fn(xr., xn, ..,, %u,) : L(%t, x2, ..., x,n)fo, i: l, 2, ...,?t _ l,
oricøre.n, l: *r, fr?, ..., fr,, ê N.lntr-adevär din (r0) 

,îem,rtä cä pentr a 
-ca 

(2) sä fie verificatä Þentru
i¡i:f¡ . .' 1.*.;_i.": t:-yd{:å, " -,i:,i 

: I esìJ ;"¡;;; ìï ¡"üri"rå"t'ïå

ftþi, xí, .:.,Nk) : l, i: l,Z, ...,y _ |
Atunci

.f¡(xr, xr, ..,, frro): L(xt, fr,, ..., xrn)o.f .lr@,r., hl, .,., xlr):
: (frr, fizo , . ., x*))o¡, i _ 1,2, ..., n _ L


