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1. Fie o(#) o functie crescitoare de u, astfel ca @ (1) = co, n > oo,

Considerand toate sirurile numerice

r={a}, n=12,... |a.| = o[ (n)]
ca puncte ale unui spatiu X, putem organiza pe X ca spatiu vectorial
definind in
2ty = fad Hbd = {ntb}, to=1{a}={ia}.
Aci numerele «, cit si £, pot fi reale sau complexe. Se vede di, singura
westrictie Ia care sunt supuse sirurile din X fiind

|a,|=o[o(n)], adici Lau] =0 mn->o0

¢ (n)

atdt x - y cit si #x apartin spatiului X odati cu x si y. Axiomele spa-
tiului vectorial se verifici usor. Obtinem un spatiu X vectorial normat,
definind
Lo
Iz || = Sup
" ¥ (n)
§i axiomele normei se verifici si ele imediat.
Spatiul X astfel normat este si complet. S3 presupunem
Ct'v:{anv}, G R = ST “.:r,,—:r,,“ <e, pv>N(e).
Aceasta se mai scrie

Su | App — Ay |
" o (n)
de unde

s aw#—ﬂw|<5<{>(fn);l.t,v>N(s;”:1,2)_

Onp > Aoy, N — 1, 2,.. 5
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De mai sus rezulti, ficind p — oo, ‘
i £ — 9 =t |
lﬂ'»w'_ﬂwv,<5‘P’»‘?), V>N(¢'), 1 1,._, . i

Asadar

| Ao l = L aan’\ ana'—awvl 3

Alegﬁud pe v fix si > N(e)apoi ficand #— co, gisim

| @nod
lim Sup =c¢
9% (P (’J?)
si cum ¢ e arbitrar, rezultd | a., |=0[¢ ()], deci x,€ X. In fine,
3 [a,,,,—a.,wl <eg, v>N(e)
” Lo — X ” o S::p o K”) ’ /

i i atiu Banach.
deci x, - x,.v—>co, si X e complet, deci e un spat

2. 83 determinim forma generali a fu-nc;ion?lei l'uieg.ve intr uil ‘a::

: i ) ' n=1,2, ... sirul vec-
fel de spatiu X. Fie ,={0,0,...,0,9(n)0,... 1, Jii sero este cel de ‘
torilor unitari din X. In e, singurul termen idiferit de ze

rang n, egal cu p(), astfel ca |l e, | = 1. Avem atunci
ke
X =X au(en) +y.’; Y= {U, 0, ey O, Apd1 g Op424 o » .}.
Q(n =

=1 ‘
imii & ° i i iar dupi ei urmeazi termenii siru-
In y, primii & termeni sunt puh, iar dupd ei urm
lui x = {a,. dela rangul k41 inainte. Avem

lysll=Sup L7 | deci [lgull =0, E—>co.
n>k (P(n,)

Asadar, f(x) fiind o functionald lineard din spatiul X,

k

ly ob ; Yn Gy g
fla) = Yo+ =Y T+

n=

notind f(e,)=".. Pentru R — co avem | i [ = 0, deci f(y =0, &

M=y

a=1
. o St ey el
Pentru a determina norma funcgionalei || f|[x, s conmdme(x)m §1:1u
‘ ", = .= 0 pentru
particular x, = {g”,,} unde g, = ¢ (#) semn v, pentru n =k, au p

i z - lex. Avem
n >k Am mnotat aci semn m:mpentru x real sau comp ‘i
| x| =Sup | semn y.|=1, #=12,...

n
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Inlocuind mai sus avem
k

) = Yo somn T =319 | = /]

n=1 =1

xlall=171x.

Aceastd inegalitate avind loc pentru orice £ > (), seria 3|yn|e conver-

gentd si
Yinl=irix.

S4 scriem acum o
SIEARER AR 3
2) = Tul.lon| An Z e E
Y e R DNEAE TRy WEN

n=1

170x= Y0l deei [71x= Yl

n=1 =1

Avem asadar

3. 8 rti - remarcabi
o ‘dUn.L:az particular remarcabil, care dealtfel ne-a condus la obser-
ile de mai sus, este acel al sirurilor formate de coeficientii taylorieni ai
serillor intregi cu raza de convergenti menuli. Acest spatiu T poate fi
numit spatiul taylorian. Dacd :
ﬂ0+013+ Tt "'l_ane”_F— Seh

s o
este o serie Intreagi cu raza de convergenti pozitivi, avem

_ e MO -
lim Sup J[g,[< oo, |a.|= 2l
" o
unde M si p sunt mumere pozitive. Asadar
| o l< M
?_W’-}O’ n—*oco; |as|=0(nl).

Rezultid deci ci T este un spatiu Banach, daci adoptim mnorma

e |
I ll==Sup ==
iar functionalele lineare sunt date de
o0 o0
f( ) — YN 120
2)= Dy » Iflx=230mnl.
=0 n=1
Functionalele bilineare vor fi
(e o] o
- Ym,ﬂ. a’”l- bﬂ.
f(‘r!y)_— m!n! ? Z iYm,u[<Do

m,n=7 m,n=0
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iar cele pitratice, rezultdnd din precedentele prin inlocuirea y=x,
w o0
.{)H n alll a‘”’
= Jagee i < co.
9() m!n! ' [ You |
m,n=0 m,n=0

Am cercetat astfel de functionale pitratice in scopul de a obtine o
exprimarc directi a invariantilor de prelungire \corespunzitori functiei
analitice definiti de elementul 3 @, 2, ca formi pitratici in raport cu
coeficientii taylorieni.

Putem observa ci spagiile definite mai sus contin ca nigte cazuri pai-
ticulare toate clasele cuasi-analitice de functii reale indefinit derivabile:
intrun interval. Avem deci mai sus si forma generali a functionfalei
lineare pentru fiecare clasi cuasi-analitici, corespunzdtoare definitiei nior--

2 | @ |
mei = 8yp 't
Wal] =sup e
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KPATROE COLEPHRAHIE
0 HeROTOPHX npocrpameTRax Bamaxa I WX JOMHERNFX PYIEIHOHAIAX
T. ROUAYTIPIHY

1lokaseIBACTEA 1O TPOCTPAHCTBO X, KOTOPOTO HIEMEHTHl X = {0,y SIBIHIOTCH

qICTelIHEEe LocIeloBATETHOCTI ToABepKennse yeaosmo | o, | =0 [¢(n)], T/e

¢(n) > c0,m => 0o MOEHO OPIAHW30BATH KAK IIHEIN0e HOPMEPOBANIOE IPOCT=
| @n | i 4 >

m rarmM  o0pasom X CTAHOBOTCH IIPO-

palCTBO, LOLATA | X ]| = SE}P cp—(—n) )

erpaersom Bamaxa. Ompeflesieres o0l BuR amueiinoro (yHKIMOHATA IID0-
CTPAHGTBA X, TPHIEM HOXYIAETCsT

fl =D T = Yl

ki

Bayevarelsbnniii uacTunit cayyait — Taitropa T, ROTOPOro HUEMEHTAMIT SBIAHTCA
!

s}
0CTE0BATENLHOCTI 00pa30BAHHEIE KoadiuiieRTadm pifla E ap 2" , HMEIIIETO

OTIHYEIH 0T Hyas paAmyc CXOAIMOCTIL. BamAsil KBasU-AHATHTHYECRAN RIACe
PEANBHEIX HeoupeleI&éHHbIX Au(hpepernimpyembx (ymsnuii B LPOMERYTHE TORE
o0pasyer lpoerpancTBo X K ROTOPOMY IPHMEIII0TCH BEIITYRASALHEE BERIBOABL
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RESUME
Sur certains espaces de Banach et leurs fonctionnelles linéaires
par
G. CALUGAREANU
L'espace X dont les éléments x — {g} sont les suites numériques
telles que |an|=o0[p(n)], (1) oo, n—>co peut étre organisé comme
3 - ! My [ - s P
espace vectoriel normé en posant ez lll== Sup e et X devient ainsi un
w9 (n

espace de Banach. On 'donne la forme générale des fonctionnelles linéaires
de lespace X, qui est

o \ T Gu
) = zq’(”)

Un cas particulier remarquable est celui de l'espace taylorien T, dont
o2}

k=Y.

n=l|

les éléments sont les suites des coefficients d'une série § | @ z" ayant un

., n=y .
rayon de convergence non-nul. Chaque classe quasi-analytique de fonctions
réelles indéfiniment dérivables dans un intervalle est encore un espace X
auquel on peut appliquer les résultats indiqués.




