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ÀSUPRA POL¡NOÀMELOR CÀRI FORMEÀZÀ ,]l_t" IPPELL

Iua în lc.c dc À,Ìt, sau ltrti Ä" sunt uuli' Ctr ¿lfc ctrvintc prcstlptlncm cã

nfl estc cca ilai rnu'o t"lou" a lui j pcntltt carc Al c lìul'

Putcm u.unt tuüula'cocficicnfii À; ; ;;;^'' *' u''' þ.^'f,t> n f 2 in

funcfie de tr,,a2, Snl2¡ \n!2t Ên*2' carc sc reduc la 4 îrl viritttca rcla[iei

1 f ).,a2 ! u,¡2: O'

Formulelc de rccurcrrfã stabililcla No' 4 al 'rrticolului prcccdcnt tlc datt'

ÀSUPRÀ PCI-INOÀMELOR CÀRl F'ORMEÀZÃ
uN siR ÀppELL ')

de TIII' POPOVICIU

1. In primul lloslru arficol publicat sub accst fitltr am cãuiai çirtt'

Àn,

À, : fn_i_)r,,, í- _Z¡

oricarc ar fi m>2' Rczuliã ìmcdiaf egalitalca

\,,+z À,,,

nf 1-nl" ¡t: m-l-(m-2)l'"'
din carc

(4)

din

@-r)
n+1\: (m-

It u'

\,,+z

ìr-
tr,,1-2

(rrr-ll 1rn*z - v :
u :n*l-j-(m-n-l tr'-ï-z' '

Vr+:z "tn*2rile de polinoamc în x

0)
Èari vcriticã conditiilc

(2)

Fo:\' P" ' '
!!!-: p,,-,
dx

Pn deduccrli

(5)

çl

r6)

dc ttr-rdc

(7)

(m-1)
n+1

2m-tt- 3) )t"-¡z

n+l (n- n-2) lt,¡z

l) - (o, --n-2) p,+z

+b) dx

n À,,*2

I

(3) Au P, + B' P'-' I C' P''-z: O

A,, Bn,C, fiind oolinoamc în x dc grade 0' 1' 3 respectiv'

In particular un-,itt'cliut to"tl 1ând A' + 0 pcntrtr oricc D $i cazul

Ao:0 pentru oricc n' Ne propunctn actllll a studia cazul al lrcilca

semnalat în articolul sus'citat, când unii din Än sunf rltrli' Ohservãnr

cã e suficient, a presupuue totdcatttra C' + 0' cãci dacã a¡n a\/ea o con--

dilie dc forma Cu : ö, 
^u"'-'-t 

un caz pariicular al corrdilici ¡" : 0' Sc

poate înlârnpla ca relali itf t' ntr fie unicã ; coL.tvcuim a sptrne cá A' f 0

când nu existã nici o relalic (3) undc An : 0' Àrn väzut la No' 3 al

articolului preccdcnt când aça ccva cstc posillil'

Vom întrebuinfu-.notutiit. din articolirl prcccdcul, la care cctilorul estc

rugat a se referi.

2. Sã presupunenl 
á,,*l : o

Rezultä irncdiat cã Putcm lua

Ào*2:Àn¡s: :Aur:'" -1

Àr'crn aPoi relalia dc rccurcnlã '

F' [(n* 1) f (m-n -2) ]"¡zl- B''.-r ln-i-1 l-(m-n-3) À"+zl I $'+;:0

I l,¡¡ 
-

(m-n-2) 1,"¡t

Pcutrtr a resoiva complet problenla Lãmârlc sä sc determitle )r' ' l'to' '

\m¡ Pn, 0nr PCrìttU m Z-n|2'
Ànl r'ãzttt însã cã

¿,: (xfa)k (x+b)'-Á

Putem scric Pcntru sinrPlificare

P,, : 1n-¡ (xf b, ik

çi rezultatul gencral sc va ob|inc sLrbstittrirld ltri x, b' pc xfÓ, a-b res'

;.;;: Ñ; i pit'dt asffcl nimic di^ gcncralitatc' cãci

¿d

Prn 
-

fãrã a pierdc din generalifatca problcmci' cãci dacã

r) Nota a doua'

A,,,:0 sau îl putcm
d(x

caracterul polinoarnclor sc rnen!ìne deci prirr ¡ccastã sinplificarc
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3. Fic /t : 0, dcci

P,,:7'

polinoarlclc F,,i 1n, sullt dctcrminatc, constalltele )r"' F'' t \m¡ ant' Ê'r'cu'

nlrscutc pclìfrLl rn Z n | 1'

Sã pur.rcru

P,,*t :*rr*r f c, P,j:z:anlzf (n* 2) c x l c'

c, cr liind dottã constatrtc. sc vcdc cã pcnh'tr a ¿\/ca tllì crz itllercsant'

ricrcd'cfibil la cclc studiatc pâttã actttlr, h'cbtrc sã prcsllptlrlcnl c + o'

Àvcnt attrrrci

tnl2) cx+cr*c B,¡z:0
xt * x B,+zI C.-r :0

$i polino;u-rclc r?. itrtLã ìn cazul slutli¡f ìn a'licolul prcccdcnt sub No' 4'

Dar avct.n
nI2s ,

B,rf"fl:- ---, * -
o (n*s
s(nfl

C"*'-.r: "F *t-ffi *

çi rclafia (ll) sc po.rtc scric 
oln_ls)

(12) (nls 1-l) R" + l- (nf2s) * + -t_¡
R"_, * (s-lr (*,-,+, *)R. ,:o

înlrãnr dcci ìll cazttl gctrcr'li luând:

)r--'--,!tn_rJ
: - ('+t) (n*3)

o tn*2)
, V:0, p: (n+ì) (n-lÐ

Sc obline aP.'i

.i" iR": s' e" (i'(n + t' n+2'- ;ît')
cãci Ru : c,

lia genøratoarc

sztxlb)tl * c ffir
4. Sã trcccm la cazul k : I' carc sc ftalcazá în acelaç mod'

1 o

çi sc scoate irlcdiat

,,¡y: - Ø l2)
c,

Èu-2:- - ;: o

(8/

verificã relaliile

(e)

)r,,-¡z: n f I

$n!2: - 
6

V,,tZ : 0

Formtrlelc (4), (5), (6), (7) nc cl¿rtt actlnr pc À'" !t'' ¡ \'trtt ¡ a-m' gu' Çi

toafc lclafiilc (3) strnt dctcrrninalc'

Putcru sctic îr-r caztrl din falã

P'': X"'f Qt-' 't '

undc çirul de Polir.roamc

çi dcci ftutlia gcncratoarc cstc

,î:"';P^: ¿. Il + " trf,l, o (n*l , ni.2, - i] 1'tl

Se poatc dar splttlc pctllrtt caztrl gcrlcral

P,: (x + ô)"

cã polinoamclc sunt gencratc dc functia

"26!b) lt l- " (-"î; 
o (n -f l, n * 2 ez)l

Ë""'fl"*,;r Q" : #i,'i i o"

Qo: Q, Qt, Qr'.' Q"

lgiîL - rn Q,n-.o-.z

Qn, ,-.t+ B" Qo'-'-Z ! C"' Q"-.'-l : 0

Deci çirul dc Polinoamc:

110) Ro- c, R1,"' R" ""
unde

Q": ( "+;*t ) "'
estc un çir ÀPPELL verificând condilia :

(rl) ('+""+t) R"+(:1; I B,a.1r ß"-, ( "Ï:;t)
Cua"1r R"-z:0
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: x" (x *nÏ lrr,) a ",'
P"az:x4l (x +u+:å,)f(nf2)cxfc,

eict'0.
Se gãseçte cã

aft+z:-@*2) \r*2: n + I

þn*2: (n f l) ä'
Vnaz: 0.?n+lz:-"::-nb,

Putem scric çi aci

P,,- x'-t G+# b,)l Qr,-,-,

çi polinoamelc Q" verificã relatia (9). sc dcduc polinoamcle ß" cu rclatia

(ll), care se scrie

(o *sf r) A+t- fu*2s)x*(l -- n -s) b,l

F;-r + (s-l) (*á * b, ) ß"-2: o '

çi se poate lua

'--l 
bl n]-l

n - fla, u:/+3' v: 0' B:- nþo'
çi funcfia generatoare este :

i i n : s. ¿zx O (n, n !2, brz)

se are o"n,rut.irl,t gun"iut imedial :

?.'J p^ - 4g!h) J + +@-.b) 
z ! e o (n,, * 2 (a-'b)z))

"o ñ!
5. Cazul lr ) l, adicã

P¡,:yn-k(x*6r)^' n-ft\lr, &>1,

Se poate ataça cazului general luând

I
't:-n-1

dupã cum ¿m vãzul în articolul frecul'

Àm gãsit:

r - - -- 
t-, 0 : - 

=,$ 
- - J: rv:o, P :-&='l''- n-l' n-I

Ecuatia care dä functia generatoare se scrle :
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zF,, - lzb, i nl F' + kbrF : O

zbt: I

l?",z - ltln) E'r I kF : o

Toate integralele acestei ecuafii sunt holomorfe în jurul originei. Inlr'a--

devãr avem un Polinom
k
:
iá

k (k-r)
il, n (n- l)...(n -

..th-i+l
r)

tj : P, (l)

care satisfacc ecualia' Punând

F:etq

punem
çl

P,lt

avem

!e" - (n - t) q'- (n - l¡) q:0

sau schimbând Pc f în -f :

tq,' - (n*t) q'* (n-lr) ç:0

Àvem deci soltrtia distinctã de precedenta ;

n-k
et f-

HJ

Se are deci

i !. p,: e" lcP, (brr) * cre' b, P, (b, z))

n-,O ll !

constantelc c, cr fiind legalc prin rclafia

c{cr:1
In general vonl avea Polinoamclc

Z': P,- ê'l+t'tlcPt l@-b) zl I c,et"-bi' Pz l@-b) ùl

6. Dacã uu Bn e nul identic trebuc sã avem

1\ --^ - 2n-3

çi sunlem în cazul precederrt' Àcesta deci nu prezintã un caz dislinct de

cele studiate'
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