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O CLASIFICARE A FUNCTIII,OR LIPSCHITZIENE

,9.
(Cluj) ' t

t.FieXunspafi{rrnetriccú,metricad,.,PeXsedefineçteurmätoarêa
mulfime de funcfiil, . .'

{1) xf; : {¡: x + R, ,op w < co, /(o) - o}
' I t+Y-- 't(*' Y) |

' : ' . ! *'ex .

unde ,,o" este un element fixat al spqfiului metric X'
pàntru y c x, care conline cel puiin douä puncte distincte se defi-

;:neçte funcfionaTa:

42)',,, .' !r¡'' ;"''

Dacâ Y: {o} punem K"(l): 0 pentru orice / = Xf'

ä"'ffi :l'îiî";i,:l"lT'Íå':?'?:ii'å"$i"3Iïii^ri"Tå1

atunci funclionalâ (2) este o normä pe Xf çi pentru

orice / = Xf scriem i

(B) .,. ll/l;: ":t,'l'î¡1,t;1"'
r'Yex

Soatiul vectorial Xf,, înzestrat cu nofÍq? (3) î1 numim spatiul normat

"1 
fu"'"tíilor lipschitziene 'cu valori reale [2]'
Fie,Y(X cu o eY' Notäm

(4) , Kr\f) : ll/llo Pentru orice Í 'Xf '.
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llf -hll*:d(f,vr) = 
¡ Prin

ül-"iu'^.îot ärdeplinite este

;';ä;dì;; á-r"i/ a" € F'
atrlnci eiistä cel Pulin

h(*o\>U-F)(ro)

adicä

(Í - h)(x') < .F(ro) Pentru o¡ice F.

În particular

: (Í - h)(rr\ 1Fr(ro)

ceea ce contrazice inegalitatea (10).

(Í-k)(xo)>F,(øo)

o€ea ce, din nou contr,azice inegalitatea (10)' Deci pentru orice x e X
avem h(x) : (Í - F)(*).
' " '2. 1n cele ce ur.meazä vom da o clasificarè a funcfii1or'd.in. Xt, i"
t^r,oltiü ;;;"-tãiáa un"i astfel de functii fafä de prelungirile ei, î.*
i;i;;;"; l-¿-ti;:ut sp"tio metric liniar íeal' Drept element fixat "o"
iã¿* "i"i 

elementul nui 0'al spaliului liniar X'

(11)

\12)

Fie Y q- X cu g eY. Êie x e Y. Notäm

' C*: l- x, xf-: {y = X: !: - }rx * (1 - À)ø, }' e [0, 1]]'

D FieYçXc.uTe .Sþwnem cã'

inferio t4ll.VT'l*tii suþe itd .((SlD,
ctacã. þ v'il' þrnt'ru 'orice: p lwi f d'e þe

X are
.''

(13) Í(v) > F(v) (respectiv /(v) < F(v))'

f este

þe Y,
Cnþ'

þentru' orice Y .eln'

' Çrriiåtoarea teoremä' dä o 
.caracterizate a funcliílor (IP) ((SP)) pe

YCX cu 0 eY. :
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^i..1 {=xl'j: rP)"l,ikk,7,,n^ ,ii;

D emonst r aþie. Rezultä din definilia l çi lema 2.O proprietate a funcliilor (Ip) ((Sp)) este cuprinsä înr,ema 3. Fie Y çx,0 e y y_y + {0}. Døc,ã f = xf este (rp),ffiil !'ot, øtunci¡ 
= 

õ d s oJ 
-7,,v, 

,n',a,'d ,,1"'ï,;entrtt nut at sþø_

þ, Y.'lojjl*koT,u':: !.t ï u:'!o'u-,

î- *0,-*Ii*a"1."'* *o e r, xo # 0, østfel, cø f(xo) : 0, øtunc¡ ¡ ! a' pL

"fØo) : max f(y) > 0

ffi Jþ"d" Ju?,?'å":å ;i"'fflf ¿^= î la ;, :,: í,îi,nuîîî* 
d e c i c ã r ( y,) > 0 -

IlÍllc,. t l'r(o) -"r(Y')lt 9
1n punctur xo avem 't(o' Yo)

-f(ro) - ,!2t 
"LfØ 

* ll.flrc,,d.(xo, z)l <

= - ,?å;i "fþ) - Ilfll","'"'!!,"d(*o, 4 :

,: - 
Ilfllc,," ',!J,,d(*o, z) < 0

Dans cette note on présente une classifícation des fonctions lipschit-
ziennes à valeurs réelles définies sur un espace métrique linéaire rée1, par
rapport all comportement d'une tel1e fonction envers ses prolongements.
On définit les fonctions prolongeables inférieurement (IP) et prolongeables
supérieurement (SP) súr un sousensemble Y de X avec 0 e Y. On présente
un théorème de caractérisation des fonctions (IP) ((SP)) et deux propriétés
dont ces fonctions jouissent.

UNE CI,ASSIFICATION DES FONCTIONS LIPSCHITZIENNES

RESUN{E
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