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allfel, in mozul, aproape banal, cdnd moes — 1, edbe 10 general wgor s& s
pacnpsraged el se pawle alege s nu puncial £y, in inkeriorul intervalului.
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GTHOCHTENRHO OCTATKA B HECHOJILHUX ©OPMYJAX
YHEADROW JEPHBALIEH (i)

HECHONBRD CBOHCTD $OPM¥TI TMEIOB0I MEPHBALHE MANCHMANBHOR
TOYHOCTH

(HPATHOE GO EPMAHHE)

dopMyal aucaonoll ABpuBALME ecth QOpAyNA BHAA (1} 1 coyssr oA
ELMNCIAONA npHAAEMEHBOTD SHAMEHHT nporaReaiEol mopAka m-r pyEEE
fix) B Touke ye HpROTRMCEHHOE anavenne  f =0 () pasHD _Cymue
{Gex ) roporo wnea gopayis (1) ¥ R ECTh oomamok MHCTOBEOH ASpi-
RAUEH. Y5 (2] B TOSMKH AepHEALNE X, CYTh PAsIEMN B HMEOT COOTRETCT
BEHHO TMOPAAEH MHOHECTEBEHHOCIH. T, g Fagemag Fos C}’H-'-I-EI fy +re Foous
- =+ 1 BCTh DOUIEE “HCTD Failn.

CyMMa MIXCHMAALHLIX pRAGH pepusanii, adeKIINAC BCTYRAAEX RO
Ayapoll uAUH, YBE/HMEHHAH 4HCAOM 5 PABMMALIX FANOE W el ¢ 1, noraa
Fo> ), ecth nopRAck Gopayae (1) Ocraror Re=R [f] eere anmerianed u
roMGreHHE GYIRLHORAN OTHOCHTENLAD gy HLWH iz} Cmemons mounocmu
hopmyma (1) wmr Hynrinromaia R [f] pansa sHauMEHRIEMY UHEAOMY R, Ta-
oMy, wtoGh R [f] ona mymemus R moord MHOTOMNEEL A CTEMEHH W
GTANNEN OT Ny 0O MeEmuel Mepe Amt O(EOT0 MAOTOWEERA CTEmEIN n+1,
cllefoEATeMLND Taxkomy, STOGM (opmyna (1] 0utnad TouRa Oes DCTaTRA AMA
AoGOro MEOFOMNBERA 1 CTENEHM, HO 1€ 107 BieX MHOTOMICHOR 41 cTencHH.
Bassol dopwynoi (1) aemered gopuyra (B}, xovopad noayiaetol [oR-
cranotmolt 18 meeto gy fo(x) ee MHOTOUIEHR WHIEDOOIATKY JNarpasnsa-
Fepunta, COOTEETCTEYIGUErD VanaMm (2) W ToHRe Xy nopTopenscd r pas. B
Hacromied pasore ocobo weyuastes fopeyna (B) Tlogieprasaercd nepexon
oremywas r=0 x coysan ¢ >0, 1o B ofes #e NPELCTARIACT JATPYR-
HeRit. f

B § 1 gonpaunaercs, 1o opeim pcex (popmyn (1), DOAYMEHHRX HiMe-
weHmeRs KOIBMIWIEHTOR @7, @, aToll popsyi, fopeyia (E) otiagser
camoR Gounllol CTeneHed TOMBOCTH (Teéopema 2). llosToMy Oyles HaSHEATH
dopuyny (E) Hopmyioh saxcuasoibHol mosoce. B oOwen crenedh T
pocTH qopmyas (E) papha @b M ee NOPAADT paBER @ Fr+1 LYencHl
TOYHOCTH PABHA MOPAIKY i 8TH O8A HWCHL PAkHM P-rr I pr4-1, Torpa
W TOMBKD TOTAA, ECHN X, 6CTh ROpEHL, OTAMHMHME Or yajid OfHOCO W3 MEHO=
ronenon (16), rge { (x] ecth muorodMiEH (3) umexalmi B KdvecTre Rophel
yiml (meopena 3k Lypem rosopirh, 4T0 dopuyan (B} ofTh morasoiiime i
MR, ECHH BB MOPER0K pdneH G8 CTEMEmm TOMAGCTN. XOTH, N0 MeEHRLIEA MEpE
1L EHELLCMY IR, HCRMEETCILH0ETE NFeICTaRmmeT TP PE2NHYHET HIRE,
B BABECHMOCTH OF YBENRGenEA CTEMEHE TOMHOCTH HA eIy HAH yACHR-
WEHNA NOPARKE HA cnmmuy, Aokasuwmaor (MM 10, 11), 910 8TH TRH BERA
ROFRPAIBICTCE ZPYT K ApYTY. Boe 1ouszaTeACTRA (AR Gea BCNOhI0RAHE T
pirgpenTon dopmyne nerepnoaseyy (100 Korna yasw (2} ® sHena o F
1ALl CYUIECTEYET ROHEMHOE YMCAO TOWEK X, LT NOTODWX (OpMTAR (E)
cTanosmTer woxmoarTonsdoll. Onpejengetca sTo wrenn (Teopeaa 4) o no-

£ BEATUL I OHELE FansMULE I E DERIVARE HEPAELIOL (1) 11w

EASLBAETCA (TeopeMa 3), 4ro B 00LEM CYURCTRYIOT HCKNOSHTEAbHHE (hop-
AYAR, Popmynz (E) HAInBAETCH com@armi M, FOCIA OHL GARHCHT OTIeTIHRO
Jie 01 nponssogmex diymre () 81 sakanuwsaeTeR onpejenamien Ch-
EfaTHMEX fopays | Teopoma (] 8

B B 2 npHeofarca neckoibko coofipanenii oTHOCHTEALID OCTaTIa. ANgw-
THEHLI W rosoremm pyaxironan & [ f, nopagea ToumocTH |, dysem Ha-
BRINATE. mpecmen Hopaoil, KOTIA MALOTCR (31) ¢ M =0, HezasHcHMbLIN OT
dymeagmn f{x) rae Koy f <1, 2,. .., 02, aRAmioTeR N2 pAZRICHLMN TOCAMME
WHTepasa (oTEpHTOrO) onpefensumm gyiagne [ o(x), dyaema £ (x) nona-
raeTel RenpepREiel B sTOM weTepRane (SAspRToM). UMM TOrO YI00H 0CTATOR
Grar npocTol  opMu,  Eeodxonwmo B aocraToydo (epuTepei C), uroli
umenock B | f] 550 ana modoll senykaof dyEwmee [ (x) nopagea . Hay-
qawrcH gapnTopkie cEOHCTER  hyHmmonanok (34) npocrold gopmel W aanadd
pellaeTed NONAOGCTRO EAA CAYHaH, Koria CTemeHs TosHocTH ects — 1, 0
wag 1 (Teopera %, 10 x 11} dyugadonan (34), cTeneds TOYHOCTH HOTOPOTD
ECTH [, MOMET GHTR (POCTON POpMad JUs TORIA, KOCga O Y2TED COmEprT
npowaEognne nopagks a1 yisass Fo(c) (Teopema 3k

B 88 304 doyug orel HECKOJLED CNYHARH, KODAL MOMHEQ YTREDIKIATE)
w0 ocTaron opyyisl (E) npocroit dopses, Feme K §F] nopajga TounocTH
AH{(x=0), NpUEMNAET BUA AMKEHHOH KOMOHEAURN PABISNEHALE pazHocTER

T ol U RS 8 S ASPRRRR e a1 B e PR PR
I

rie .t"l. x;!_. e r't,l.u_;

cyTh YEARL (2), 3ANMCAHMLE KAMAME Co CB0€l COOTBETCTBYIHIER sAOMEcT-
DeRRDETRH, TORIA BTOT OCTATOR €cTh Apoctol dqiopme, ecoy noaddemmenti
Ami (b f=01,..., m, gannwe dopaynol (74) opeeakoBoro ssaea (Teo-
pexa 14). Hmeerea anadoruqHoe CEDHCTED, Korga Gopay.sa eCoTh Hokmosi-
TeNLNAR, CTeneRl TourmocTd o= ¢ <= 1 [(reopema 15). B wacTRoCcTHE HaxogaT
B Gomee ofuedt fopse, uro OCTATON NpoOCTOH QOpPMES, HOMAAR X, HAXOZHTCH
FHE FauMeRbere, OVEPHTOrG. WHTE[BAn:, copepealiero Yaus (Teopesma 16).
Jorazmapaetes; o ATO ARASETOA TAARMEM  PERYNLTATOM HACTOAINEH paboTh
gy oeraton  Gyaer npocrod gopss, worna B (B} yanu csmerpiso pio-
Dpefeaekil OTHOCHTENLHG TOUE X (Teopena 171707 PeapinTat ckONYATETHHO
peliAeT TPOAEMY OCTATEA, B 4acTHOOTH, B cayaaes dopuya (E), nporcwe-
MUEx o7 fopMys WRTEPNOIRLHN ¢ EEFTPATLEEME pasqocTamin [lane: paxo-
PAT BHOEL, ADYTHA NyteM H B Gones ofoged dopme, nosnce ofcy jerwme
ocratea dopayvas (E) 8 cayase m=1 (recpesa 18). Haxomey nowazmpawt,
YT HCRAmUHTeALHEE Gopmynn gus m=2 1" (%) = 0] amewoT ocTaToR 1po-
CT O (hopMEL,

B § 5 romo npresteRs dopryon (El [IokasuBagicl ®ag smodlo nony-
YYTh OTH BRIDLKEHRA, B BLFAXAKTC, (OMEMD HECKONLEWX OOIHMY OPOCTRX
OpMyA, BCE COXQATAMBIE, WCERTDMHTETHHRE B CHMMETDWHARIE GODMYIR,
CTEMEHE TOSHDOTH KOTOpRX =5 b
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U LE RESTE LANS QIELOUES FORMILES LI
LDERIVATION NUMERTQLUE |1

T BIUER DO ETES D ol s LaBH Y e
pUSIBIIT LPEY T MY IMLH

TEI S ThH]

Loawe Turnmle e dévivateon numdehpme cil ane Toonghe i, I depane
o seel & caleuler v valew approxiomadeay e ln déyivans il urre mod e e on
bnpelisn o aa poant o Lo ownleng approximatave de " (20 est dgnl
G b = (i Jib el sppgad mernbyd de b formnla e T T Fete o
vebbe Tormule de dérvatnm nurnériqua. Les noeuds [2) et | poant de diwi-
vation g sonl distinets «1 ol pespectivement les opdpas - do il tiphicats
Py Py Pyl somime | 4 ra 000 = P01 et g noembee fobal des
noeuds, La somme des +nleon mozimea de dérivaticn Ul mECrviennerl
cMerliva el dans e sl ol angmentds du nombng 5 des Fhocny il s
ighinele o Loalp Losioez 0 sl o i de b Toemula, (11, Lo redbe Jf = 57 ]
el une Bonchiaon b suldilivi: o Tan agéng par rappoet. & 1 fenolion { (x}).
Too ebvped o eavetorwed de T Tortanle [ on déTe - Jonddinnmel e R [/]; o=t dpal
il ebes pedal enlice 1, Ll o I[P sl mul |r_|||.|' taul [I'.I!}'I'.-ﬁu--,: dit. il egré n
b HifFekenk o rin oo oo nops g pLlynbme du degd n-F1, done g e
i Femonile (1) souf exacte, sanz pesie, purr ot pelynome o deors 5,
malE non . paf pour toue lea polyndooes - da degré w1, Une Topmile
importante (1) st la formule (E) obtenne sn |r-u|i|:-'J:-,|=;-u|u: I Tonetion I ()
par san polyndme d'interpolation de Lagrange-Hermito, cor gpondant aux
noeuds IIE} ol aw poinb x,, répeté rofuis On Boccupe epdcialement, dnns
oe travail, de Ie formule [E), On insiste partcut sur le passaga A eaa e — 0
n vag ris 00 e g de [l A Tneilomaont en gnbral,

Chans de 4 1, on <lémenlee qpw, poom tonbes Jus formules (1), obtenuse on
bt rwnior s enslluciena e e de cetie Formmule, 'l Tormuale (B a 1o
Pz el e esoelgode (o me 2} .

La Teoowdle [15h 2oa dane apmelée: formuole dlesoatinde mayimum. Ln
rendzal. e deged devactilode du e Formule (B} eat fgal & p -+ r al &
vrdre, A ptr<1. La dogrd d exaititude est el & Pordre, el e doiis
riom bres ganl, I-_.!L{EIII}{ i As=r nn l|':I—|-.l'|-'| Hil ot soulement Hi. T 0B wne
racing, dilfirente d'un nogud, de 'un des polyndmes (168 on tx) ent la
polyndme (3) ayant les noeuds pour ragines ((hésréme 39, La Tommula {E)
asl dite efeapiionnelie. & gon ordre eal dgal & son degréd dlexactitude.
Cuuique, 0 appurence du moins, l'exeeplionnalitt présente trois aspects
difftrentd, sivant que lo degri d'cxactitide srpmente d'ine unitd; on que
Lordre diminve d'une unité, on demontre (Nos 10, 1] que ces trois sspects
I‘\vl'!"ul'l.-c'!ﬂﬂl,'r'lt i.'HZ'I (] I:H.ill.r'a. Tl,-l]{e‘:ﬁ ||E. |J|:'\;|n|;:|-|:g.|;_|-a|_i.:1”_:: sont feiles 4ENS I:Li]j.‘ii'l'
les coelficients de la formule d'interpolation o), el [s araiuly 2] 4
[e2 noribees m, r sont donnés, il existe un nembe Fin de primis oy, ey

lesquels In formule (B} devient wxeeptionnellr. T dideaine eo nem -

{thaoréme 4) et on montro (théopéme 0. el exiEle e véneral dis o
miles exceptionrelles. Une formula (8 st dile eidaretefile o elle e st frergnl
axplicitement gue des dé ivies de Ta Tonelnn Al L bpemnanal ior ol -
formules véductibles (thévrime 6) Lermine i § |,

)

ili

|
!l LT 0 T RLED Tolinb . 0E DRIy LI, S s |'I_- T

Pl T Budlom funt gue hyues comeidiral s swe b ecale. e Doestnesaie |-
dedad L 2R luvinrigne @ [Il'_]I il .Ie!.;ﬁ_- wlewiaedalade v, oeal dglo - .'I”r""""
gl wi Proeow @l v AP S0 sl wnlipendam de Ta Temeton o
| RN RRE=c)| 1 O T O e I 1 i + 2 perimba Fialirets e Py cpral ]
fatewa t1 e cefmitioe e L Dowedian Jod. La Fablion 1 L] est supposie
vBadinme dies ced b eenlle {fermdp e rue e resle o e forme simyile,
W Band el 0l snln, feestore € que Voo ait [i1==1 e toute fonetion
v vmeese delie oo U Sludie goelgues peaprickes de: [enebionoeles
234 ale Do sauple eloan pisaat o amplétemont e (e B, i e
e e é dlesnctibades est — ], S o [Ehdsrrimes 1, 10 c1 V1 Lo Faat o
wsile £E), dont e degrs d'exsctilud; est n, ne peud alre e form snnphe g
sl ne gondint pas explinlonunt, les dérivies el sz |1 e 14
ftion fia) (theordme 8).

Thare Tes 5008 A, e &l nadie acdepin s 1 s, roour s iels on puend allipnes
e P ovesto e D Doeeanle T ead ale Loprpp wiephes Se L e deere e
Ellale o 200wk s sens B Dieewa oTane ecmbingioe Gaeaiee -
Wilferrnres divisies 0= 1,1

[« * NI s e NG T 1| [y 2

—_ e

= |

G woeit omant Lo anewls (2) derit ohnoun avoe s multiplicité res-
[rdivee, s el resle pstode lorme simple 51 los coefficienis Ay (2h
d=th 4oy denngs pag los formules (74), sont du mame aighe (Lheorime 14),
Ona une propriete analogue, si la formule est pxceptionnelle du degré
dexactifude p+ r 41 [théortme 15} En partienlier, on trouve, sous
une forrie ples générale qua lo reste est de forme Bimple & r, est e
dehars du plus patit intervalle ouverl qui contient les noauds (thioréme LA).
Uni démontre dgaloment, at o'ost lo principal rdsultal de ce travail, que
be reste est de forme simple, s dane (B) led noeuds soab Eymitrigueanent
distribuée par rapport au point =, (Lhéorame 17). Ce régultat pisout complt
tement le probléme du peste, en particulier, dans lo cas des formules [,
provenant des formules diinterpolation aves des différences centrales. Par
ung autrs ¥oie et sous une forme plus géndrale, oo petrowve cnosoido |
discunsion complete du reste de la formule (1K), dans e 29 =1 [Llidnedmyg 11
On démontes anfin qua lee formules exeeplionnalles pune ay =31 {r,] =1
cHEen gl el g r:i”;.]-.l.;._

Thvws b3 % ea0 denn ame faeos explicale auy Teaunedes {155 O et e
vedaaarnenpl o [ 1. vldeigr s |':tj'|;p-;-$:e.i1;ng £loon mu-b e sl e e, ol i |-
e foemules wendralis siziples, tankes Tea Topoales pala Lo mxea-pilic n
wellos od g ndlrigres donl e degs d s xarlibinde et TR

AL L

NLEL O R0

LBk 0T i I fdeieesd meanl svine and cemcn e, e sw Tooiiar Al
LT LT TR TS [T T

YoRermiie A, Aue e o e atena e Lagetawe dnmen Tar fdeth | 1477,
A, ai—5n

womlban et oA LA TR I | e
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