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REMARQUES SUR UNE FORMULE DE LA MOYENNE DES
DIFFERENCES DIVISEES GENERALISEES

par
TIBERIU POPOVICIU

a Cluj

Je me propose de donner une démonstration du théoréme 8 de mon
travail antérieur [1]. Je prie le lecteur de se rapporter, pour les notions,
les notations et la numérotation des formules, des lemmes, des théorémes,
etc., qui seront utilisées ici, & mon travail cité [1].

Le théoréme 8 a été déduit du lemme 2, mais il résulte aussi du lemme
suivant :

Lemme 2% Sous les hypothéses précédentes, on peut trouver n -2
points distinets xj, ¢ =1,2, ..., n 4+ 2, de maniére que: 1° 4ls soient
tous compris dans le plus pelit intervalle fermé contenant les points x;, 2°
Uégalité (41) soil verifice.

Tes hypothéses précédentes, dont il est question dans I'énoncé sont
que les fonctions (18) et les fonctions (19) sont continues et forment des
systémes (I) réguliers d’ordre & sur l'intervalle E, que parmi les points x;
de E, non pas tous confondus, le méme point se répéte au plus 2 fois et
que la fonctions [ soit définie et continue sur E.

Nous pouvons supposer 7 =1.

Considérons donc la différence divisée |[xy, %y, ..., Xpyq; ] = C et
supposons que 2y, zy, . .., Zp soient les noeuds distincts ayant respectivement
les ordres %y, &, . .., By de multiplicités, 1 =k =k, 1 =1,2, ..., (p>1).
Nous pouvons SUpPPOSer 2, < Zp << ... < Zp Ajoutons aux noeuds x;
encore #(p—1) points distincts, différents de x;, et dont exactement
sont compris dans chacun des intervalles ouverts (3, 2;41) =1, 2, ..., p—1.
Nous avons ainsi au total #p -+ 2 points (distincts ou non) que nous désig-
nerons par ¥;, t=1,2, ..., np + 2, en supposant y; =9, = ... = Vnpto
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Si nous posons I, =0, bh=hky + ko + ... il =12, ..., #=1,

nous avons yzj_1+r: Zir-b=cdy Byt pret
(«) Vit < Yy i1t < <Y ki < Yy
el by e e e

Mais, d’apres le théoréme 6, la différence divisée (50 %0 <oy Wi F
est une moyenne aritmétique généralisée (avec des poids positifs conve-
nables) des différences divisées '

(B)  Duvin L Yikada: A1 v LAl Soln{pi ey A

Ces différences divisées jouissent de la propriété que leurs noeuds
sont toujours compris dans le Plus petit intervalle fermé contenant les points
¥; et qu'au plus un de ces noeuds est multiple, avec un ordre de multiplicité
=k, les autres étant simples (les différences divisées (B) sont donc bien
définies).

Si les différences divisées (B) ne sont pas toutes égales, on peut trouver
(au moins) une dont la valeur est — C et (au moins) une dont la valeur
est > C. L’existence des noeuds distincts v vérifiant ’égalité (41) s’établit
alors comme dans le cas 1 du nr. 18.

Si les différences divisées (B) sont toutes égales, alors leur valeur com-
mune est C et le lemme 2* résulte en prenant, par exemple, x| = Viorimis
te—al oy + 2, qui sont bien n -+ 2 points distincts du plus petit
intervalle fermé contenant les noeuds x;.

Le lemme 2* est donc démontré.

I1 est facile de voir que les lemmes 2 et 2* sont équivalents. De cette
facon sont éliminées les quelques fautes typographiques et de transcrip-
tion du manuserit qui se sont glissées dans la démonstration du lemme 2 #).

BIBLIOGRAPHIE

[1] Popoviciu T. Suriesreste dans certaines formules lindaives d'approximation de U'analyse.
Mathematica, 1(24), 95—142 (1960). :

Regu le 26, V. 1960.

. *) Ces erreurs, de la p. 116, facile A appercevoir doivent étre corrigées de la maniére
sulvante :
' ligne 8 &, + kp> 2 au lieu de &y + k> 2

w9 ky> 1 0 Ry =il

wy A0 h>1 0 Rky> 1

w1k =k, =1 i p= fg=1



