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SUR LA CONSERVATION,

PAR LE POLYNOME L'INTERFOLATION DE 1. FEJER,
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@}2] pointg de ["axe réelle, §=7(x) une foncuion, réelle, dela variable
ciatle r, definic sur o ensemblez linéaire O coorenant les poiots (1} ot

@ Flixb= Tfnih

E.Ptﬁfc-ndant & la fonecion F sur lee wagwds (dhioterpaolacion) (1)
_Le polynome (#) {de L. Iigjér) est le premisr Terme du polynome
it Lagrange-Hetrmite

HUfx) = 5 flm) b+ & £ (0) by

T€ 28 —1 prenant, avec la fonction f et avec sa dérivée [, les
valeurs sur les noeuds,

ans (3) les h, sont les polynomes fondamentsux d'interpolation
Premitre et les & les pelynomes fondamentaux d'interpolation de
98 espéce gorrespondants aux noeuds (1) Ces polynomes sont
Ar les formules
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Plusiears auteurs, surtout d"abord L. Fejér [1],

guerre et Hermite considérés pae L, Fejér [1] et

Ces résultars sont utiles pour mettre mieux en évidence

pri¢tés que nous étudierons au § 2.

2. Soit I un intervalle quelconque, Nous disons que le polynome
d'interpolation Ff|x] conserve I signe de la Sonction fErlus cxactement; |
conserve le signe de la fonction f sur Fintervalle 5]
tf sur [ pour toute fonction [, non-négative sur les points (1), Tl en
et toujours ains si I se réduit @ un noeud. $i intervalle
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ont étudié des caE,
Irés importants pour la convergence des suites de polynomes d'interpo-
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sur un méme point, Il en résulte que 81 F[f x] conserve le signe dr fa
fonction il est aussi positil’ sur [ pour toute fonction g:uait:ifr'l: sur =3
oints (I). On voit facilement que, sous la méme hypoth

es fonctions

se, le polynome

m:ln:e:u *an signe % sipaitie gue lw walene § de Foedive f e exclue,
ez iégaletes (17 e de (140 2| résplre oue

. e
g ',';I“] e b
i e N

T i i 3 CLoE Qg ot nnms avans
anCAUE T T, X ek, Lew poinrs A, & wend Tinis o e il
T=[X, X H le’ pulynome F[; x] conseree |e signe de la foactiva sul
Fintzryalle 1 . § -
Lt _En tticulier, fe polymome rf’:'ur:.l'fqrf}rl.n:-lr.- I x] me cimpserne e
2 de [a onctdon sar apcun prieroalle in i, " '
Cetre iprru-pti&té résulte, d'ailleurs, aussi de b4 Tornule 35 E]l rh_lr_;'_:llr
AUEDD des polynomes (4) ne se réduit & une concrante . Eno«Ttel,
0 du moing de ces polynomes doit tendre vees - el Fin dumolins
=53 |orsqué x— + 0o OO X =+ — -=.

l_.r-"}l.tq Be 1 sant loy racings du presnome de Tohaby dielf cosfe arezug sl les

e s 1 . "l L 1 I . H L Fl _II 1!
[f|x] est non-positif respectivement négatif sur [ pour Luute 10“'?'-': fRLE v X, == } SIR0 hurmomigeement CORIMZUEs FRr EEPQOET GUX EOLGLS

—

.I
1> Dronz o dne longueac non cells, e mime nius disens e [Yetcovaile ok nul

Vil 12 réduit & o teal poing

- 1 o - 1 g
 dvalsnene de ) ocr gy Fait gutse au o woles des polyoomes G0 s ridoit po
AL Chinacnp e,



FE THUINT e g,

ol

05 Pixg=0, 03 a w =10 pour teul z Désignone nar

. o . o . [ i o
loivee ooty Ies valeurs de Pondice | ooue lesouelles ,r (37 20
= » -'._l:' - 3 F'-U:I'
oy . A
Fofaroeoudm les valeurs de Pindice i pour lesquelles i
L

vond &+ m=w Daprés (115 il existe de tels indices (lome v, s B

T - q ]
Gn [e voit aussi en remarguant que ELFE;"_; = Detygue e i 1,7,
= x 1
nc peuvent &tre tous nuols ), :
Meux cas peuvent alors se présenter:
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£ — max X, Z*- wmin X,
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Dans e cas il n'existe aucun dncevalle f, ne se céduisant pes 4 un
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3. 5i l'intervalle [ est fini, qui peut étre toujours supposé fermé,
mais quelconque, les résultars de ejér s montrent gue l cunscrs
vation du signe peut effectivement avoir Jicw. [l en w5t ainsi si les nocwds
(1) sont normalement distribuds par eappart a Uimervalle £ 8 7= [q, 3,
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7. Il y a des cas particoliees imporiants daos lesquels on peut gt
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nome dlinterpolation (2] conserve le signe ¢ la Fanctron.
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Remarquons gue Koa, 1 est e roonction lindajre de v ot de o
11 en resulte que siow, v57—1 1, £(p,0) reste compris entre le plus petic
et le plas gramd des wwmbrex L0, L{=1,—1}, L{1,—~1)=L[—1,1}
Flais, compte tenmat de (200, L1)]) = der [+ 1150, L (= L,— 1y =dg {5+ 1:,-_.-’_:
0Ly =L (110 Al i+ 13 <0, On en déduit facile-
ment que nows avons CJadd ol o poly — 1 7w, el L

Bows wrens une Lo x0T 0, 0= 1,3, .0, n—1 et 1o Foomuyle 49
o lps vdaghacs da uo, 4 oous monccent que £7 - XL, = & ’

Les régulacs présedents peuvenr svowr lieg auss punr J'antres -
leurs des paramétres o, #, par exemple pour go= Jm =1, Si =24,
-2« 4, Péguation dift érentielle {19y est encore vérifiée par un poly-
nome de degeé = ayanl toutes ses racines réelles et distinctes. Les (1)
sont alors les racines d'un polynome de Jacobl généralisé de degré » [5].
Mais, ces racines sont des fonctions continnes de ity 1 €t les régultats pré-
cédents restent walables si o, 7 différent suffisamment peu de —1. Si
n=d4 et 5i g—+—2, 8+ =2 ona r—+—1 5> _1, X1, 2=+ 1 et
on en déduit que si o, # sont suffisamment prés de —2 nous sommes
dans les coaditions du lemme 1 et Pintervaile [Z, Z1] n'existe pas.

8 Danys le cas des rucines do polynome de Lagwerce on peur aussi

priciser ey nombees 2 20 En Slwdizat 11 fumtion @ — =4
il.!'.l |:.¥:l
X —qp— J -
| --- --, oo trouve Nactlement gue
I

A ",'I e I-Ta -1 = 'I,-'Iu [- 1= &,

Mars, cen débimitationg $0a7 assez pew précises, Bo of[er, ea faizan
=+ a1, nous en déduizons seulement F 25 2, quadque, comme NS
le vererns plos loin, icl cest Froégalicd sicjcte ygur 2t salable. L' dquation
ditfécenticlle (307 w comcae sulution un polvnoms de degré o ayant Tou-
T#s iz racines réclles of distnes poor —2 .,

Foor -2 . w2 —1 a2as smmmes daos le cas ales polppomes de
Eaguerre générabicéy de paramotre 3], 8l w= — |, owa 2 — O et 700
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scines du polynome de Laguerre de degre
Ic?E.i'-—-lﬂaiu-fil:l— i, onax<0etzx>0i-
arsque o —+ — 2, ¥, X tendent vers 0 tous les denx et fes
2ry 4 =34y .0 m VOIS les racines (positives) du polynome de Laguerre de
el g Jhad Bl

2o st de paraméitre 2.
Ia"EEI‘JEI":LU o= — 1, nous avons
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C [oinrarvalle [F, A0] exisie Jogs et est non nul poor =220 Jn
prut tacilenenl veic gz lalonguewt de cer iapeecallz tend wvers Uopous
w= A ]

P sons aussi un ot sor 22 ocas ol (R same los vacines du polynomse

a i L 1 J !

d i Termitg Jde degré o, Dons <2 cas La Lonetion x -+ A2 L 2 Sl AT
) T

gk imam egal & — W2 pour x 0 el an miniim dpef & VE powe s O

WORCn dednityque £ = —~f2 oo AT FL
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1. Hous dirms guee e polsaoms d'inwerpolation (23 corserve e wre-
Aefaie o By fpactier (plus cxgoremenc: censerve lo ormonolone de la
Funclion f aur l'intezvalle £) €Yl cft non-deécroissant sur [ pour Towre
Tonction ¢ oop=Jdfcouessante sur les juoiars (1), Pour gqutil en goit ainsil
Timt et il sudfic que Fono alr 5[0 2] =0 qur § powr toure fonetion f
non-dderoiseanle sur les poiots (L) Lotervalle T peut étre suppasd non nul
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Flre] - g |: b "";-:H_u"'.#n = Flxn) -y |" H & |ff:_I.-| 1w i
[N ] r=| sl r
Mugs gu déduisians gue e polyneme dlintecpolativa #[f 1] can-
secve o mowstonie 22 by luncrkion s cof frulemenl §

v Vau o, oAt e |
=1

Yur S, wl wien sioer sewlenen: e
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Si les conditions (24) ou (24') ne sont pas vérifiées, on peut dire
que le polynome d'interpelation (2) ne conserve pas lz monotonie de Ja
fonction. On peut alors trouver une fonction J non-décroissante sor les
points (1) telle que le polynome (2} soit décroissant sur un EOUS=Ees-
valle {non nul] de [

Le polynome &, est de degré effectif 2m—1 =dy d'on il résulte
que 81 F[f|x] conserve la monotonie de la fonction, il est croissant sur
[ pour toute fonction f croissante sur les points (1). On démontre faci-
lement que, sous la méme hypothése, F[/|x] est non-croissant respec-
tiverment décrojssant sur [ pour toute fonction f non-croissante respec-
tivement décroissante sur les points {L1). Un peut donc dire que si F[f|x]
conserve la non-décroissance de la fonction, il conserve auss la non-
vroissancs, la vredssance et la dégrajssance de la fonelian.

1. Nous avons Ta proprictd suivante

I1. Le polynoms dinterpolecion K[y =] me ez Nomenovonis
de fdﬁ(ﬂum'ﬂﬂ THE aucun toinnage ") oun waend,

n effet, lt';}ml}'numz k a toutes ses racines réelles et phus exsc-
tement le point X, (< x,) comme racine simple et les nosuds oy, xy,...,5,
comme racines doubles, Il en résulte que Iz dérivée k, du polynome k&,
sanmule, en changeant de signe, sur les points xa, Tyu..,,%. On voit
de méme maniére que la dérivée du polynome &, gannule, en changeant
de signe, sur les points x,, x.,... s ¥y-y+ Lo propriété IT résulte alors, en
tenant :rn::lnmpte de la premiére condition (24) et de la derniére condi-
tion {24°).

) FaT am woisinige d'oh paine nees spiendens un miees e caficnIbt re paint
UpTHAIe polnr falEsjour.
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L I ' ' 3 dezzant qur l2= -

NnE ashs J'.-I (%5 .=1 el I.rc PUI:;:}W‘: x r:;:rlﬂ al s ,-MLE,..,.M
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illes § — oyl (Xg, 090 (€T i, BSE O ¢

:E:I: IJ]IJ nI; rr':sﬁll:c LfLIL‘ le polynome d'interpolanan F[fF k) ne peat con
B

server Ja maonotenie de i fonction sur o detervalle Toaque i f= |y, v,
: ; 4 . Eng
mais cerre cupdirion néeessaire n'est pos, ea géoral, suffisante,

12, Fous avons nossi la propricts swavantc 1
ML T oevdsre ar vistiere @eozt de 5 0F RR PSR YE mineis ) ?'-9 -}
! - 3 - 2 . il
et lergaels fe gofvaome d'rnterpointign L0 X] cooceerre f2 sinoforie de fa

CrEH. o ® 0 A
e It suftic de démontcer gue dans e vorsinages considérds Jes poly

NGNS E;‘r., J= L2, ., i — ] sonc décraissant s
=1 ;
Constderons le aolysome M o :"_:1"-'_.' (1 7er e 1 Clest le pole-
nome de Lageanee Flermite (33 gqui preml lo waleur 1 osor les noends
L0 Aoy Baovalsue Uosur les noewds nas ¥z, 1, et dant {[L
drirce sfannule sur tons ez noends. .."',_ eitde degre ej'!t-.;;u[ Du— et sa di-
rivie o Eouter zee rucines réelles et sunples. Ces racipe: sont les noeuds
g, apres fe thégriame de Rulle, wne racine simple dans chaoon es m-
cecvalles A s .. :
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Le polyoome P ocat aliecmitiveoment Crulssint et dézroisspnt daps les
dn — | infeevalles déterminge par les racines de F,
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Sur Pintervalle (x,, o1y Py est éviddemment décroissant, i en résulte
done qu'il est décroissant dans un voisinare drojr de X er dans wn wui-
sinage gauche de x,.

La propriété 01 est donc démontrés, Un cxamen plas srtendif de
Vallure des polynomes P, permet de préciser encore d'weantage la pro-

11 veisinaps drair sgaucle=d A2 | mspoyp interwalle “nnn Qs uranL M palar
CEMME cAEChf b zoug e (oo
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nrictd, Dhisignons pae 2t abe L sl Jes m— 2 oeacides ditféreati
des mozuds do polvmame ™. Pogons
Il L L I B M

L I PR L PR Il N e I

3 = g d ._.-'II'_.-. A 0 0 L] = [ e -
h:nl:. ey wlors Tt T e Bty S i = A e =

:I: e M-l b K=
I.'I'r:mgnn-n? par T, J‘mlti:n'nlic ['?:'f ] loesque o0y 33—
el posons ausst fy - [x, 0 ]y fog = L a) Alots Je polynome dinler-

polatton F[f wf conserve la monotoniz de lu fonction sur tout intervalfe
T qui existe, en particwlier ilone sor chacun des intervalles [, 7

n=|-
Rewargwe. e pobynens P, ese jmalogoe oe polyinome de Lopronge.
Flevmiete ¢ ade degrd 3:- .23 Qui prend [ waleur | Slir" l¢s nu:udf X ,%r“
o ®rp J3 valeur O sur des mareds e, %o, 0, of done Ja dérivée
sammule sur les podats x, ..., X, Zitiyr oy ¥+ Le polynome O in-
tereient dans la démonstration do célebre théoréme de séparation de
Tchebycheff-Markoff-Stieltes (voir, par exemple, G. Szegh 10
Le polynome P, o5t croiswant pour x>x., le coefficient de xin-!
?ﬁécc polynome est dome positf, Cette propriété s'exprime par les iné-
alitds
L S et r}
RS A8 SR AT SR N T

Pue suite de [B), pour 7=, le premier membre de cette funmule
cor dgal & 4L

13, ™owe ullons exznner le pralléme de Pexistenes des intepvalles
fe {pour 1 -2i .2 n—1) dans yuelques cas [rartruliers.
Noua avomy le

Lo=mmgne 25

o=t = 2 e—

F=

i axises wn wofrinege o palar kg s legee! le palyrons a’Inter pofurihg
{2) correrpe AT menarearr Jr g Femarian.

l.a propeiéed césulte immédiatament de 1n continuind des pelraom -
EF,r=12.. 8- 1 et de |2 condiden (24

1=
Toaws wvons agssy Je

Lemme J 8 wsps asens

(25 A8y 0 (2] e 0

_ , - I
T e L e AL AT R Tl I N L XH U [

T

ar oi e oswary
O TCN N AC R PRTIL e)

prdsente une (seuls) variation de signe, on peut irvowver un voisinage dy
inp g sur dequel le pol yhome d inrerpolation (2) conserve la monotonte

. fonction,
g E-,II:; effet, soit & le plus grand indice pour lequel K, (xg)-="{h Nous

avons 17 hSa—1 at

Compte Lenaol Je (23] oa 2n dédue
z ".".Ir':.l-‘-'-:]:_-'--'l"; e -l pour 5o L2, L8,

|

E 'I"j- el =— T "-’; A Ca Rl igghe Uy poue £ - w41 R4 A 8 —1

=1 =it
er le lemme F orésalte duo lenmane 2,

14, En wbiisunl [es résultars précédenty, exsminons (& Coaservilion
de la wmosgcnnie dans wg vogdinare d'vne racine de [0 3feivée du paly-
nonie 1

Supprssas done que F osoit une tacine du polyvoeme et formons
F1 sdite (U6] pour 1, = :. Campte tenant de 0 =0 e FUS0 0, pous
N7 omna

e s g 2
{27 e = e [P TR
rr— e Exd | F ey f—x
et
e i ! g
5E.JJI-I:E.IIJ=53["I'I"-3 e gptaly L 5}95[24 ':-"r"‘f:'il |
. ey == . ey

! v ~ I.| ] ; 3
- SE -—..':-_ll EE’I] |- ey .-.f__l E il ad J!. 1= 1,2;.....“'1‘.
| E AR

. Eﬂmptclt:uum de {11 et oy« f = xp on dfduit que les conditions
f25y sonk tomjours vérifides. Majs, la cuire
TR0 MR e
Présente cuicleanent une vatiution de signe, Il en résalte qus

W. 5ot une racing de bq dfrivde du folwireme (W e oo
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ifoacEsfe v pedsfaagd oy pennt Booer fegued e ohalpasme J'farae s fort i
F[f x] soviseree fo quamorenie de la fonerfose,

1% D& limalyie précédente il eésudte que, pour & = 2 et pour o .= 3,
ta propridié spivante este vruie

Voo Lo padgrome d¥nreepatarion FIE x] cosmerse f2omanoreniz de Ly
Jenerion dens s peedagre coreeaelde de oty dos oraclees de faoddrinds
U de fealiame L

Daillcars, 5i & = 2, noys avons

Mmoo 'Iﬂ; - = Sl iies J'.E:.I

LT s
f%z —xp)

et le polynome dinterpolation FLF| s conserve |a manotenie de 1o fore-
tiwn sur l'infervalle £ 28 ec seglziment i f = [y, ]

Four =% l& propriété ¥ résulee Jdn Fait que, dans cc cas, la zufts
VAI) puoar gy =2 opréseate éxactement une vaeiation Jde signe, quebls gue
soit Ja valeur de A,0:, On peut, d'aillenes, démancrer pur un caloul dj-
rect que B ix) 4 AL Jeh D0, dans e cas.

Consudtrons guenre le cus o =, les nocuds érant sYIELTiquem ent
distribués, done x) 4 2, = » - ¥;. Suns restreindre [ géndrulité du pro-
bléme, on peut prendrex, = — 1, ¥, = - Ty e T ¥ =1, 0t poEEt un
nombre positif <7 1. En effet, par une rransfonmation Nodaire, qui cen-
serve toojours la monotonie et la symétric de In Jdistribotion, on parmé e
le cas des noeuds queleongues au cas x; = — L, ¥, — |-

Un caleul, qu'il est inweile de reproduire en dénul, nous daone

- S LI
By 1 AL ']'}[7':-:-*— Jar =0t + B - 1102 - s 4 3)),
A (L —od

Les recines du palynsne P osonr — 'kl."ru'{j‘ '1 0 et \/a_’;l"glr I

" at + 1 : iy
Pour & = --"-..I.'H 5 thpour i= 'l‘/ S MOE Arons

et pourT F —= [} pous avens

Jat I S L o
WO L - At d B Ut 400+ ?---_'_ﬂ.
: g 4500 F ot

Dans tows  |es cax les cenditions du lemme 2 sont wéoifades pour
-Tu - fl--

= —_:IT:||'\.|&|:|I'I'.|:|II"'- 11l "'|I:H|._|_.\"| LA v ot N 4

171 —

It en Tésulte que 13 progrigté Voest vrate sussi foesque = oxl

lee pamitds soat syMELriquEment distribués ')

16. En vertu de {f] nous avooy

ny ) 1 »
_E_:.,:.I.I__E_‘]!.':.x':!'— i — |":h'__:r 2 =l e T
i)

Az, Jorsgque les aocuds sent normalement distribuds par rappard

“H o=, 3 n -

4 po incervalle (ng 53, 0ows i'l'-?'JI.'IIHq_'FH:::I_J- 0, i=1,2 .. .,;mdone lex ne-
galogs (3 qont, d loctiori, vérifiges, Naue avons done la propricie
suvante

VI, & let wosuds sont mormalement @rrribuds par rapfare d ;'-;_J.
revoalfe, le polynome d'interpolarion FI.]"II] FirRAEFTE 'JF stene ¢.I: :ll.l!-jl.-
in monagonie de o fomction dami sn voinnage emevdnobic de chacute des
raciner de la dérivde I' du polynoms |,

Framinens muesi les indgalitds (207 dans le cas v les noeads sont
ez racined du pelvoome de Jacobi de depre & Puisque — [ =2g+7 1,

dans ce cos neus avons

a 'I': :-"'. r v I:l.:l + |'-|: 'I E_l:' ¥y — L T
E+tr’_5;p|§';]=£+"x'_” R
i 1

qQui besfe COHMPriy entre

gk ek B (L= L= 3+ + ol (L)
I — x; | —x

2-—a—au—ta |- Lt 01 = ey IS 'l._,-"l L R =)

|.'I'.':'i:_a 1 ‘I-rr

O woit gue st —1-Ta 20, — 12020, Ies indgalitds (390 sont
verifices. Tl esr facile de vaqe que ces anégalités sonc vérilfides mame 35
—l=az=l, —l=g=L [ <n résulte que nods avona By propriété sui-
vante .

VII. 8¢ lTes noends sene les racines du polywomes de Facahi de deyed a
et dont les paraméeres virifrens lesindgalinds —1 =q =31, — 1= 3= 1, I
polynome dlincerpolation PIf| 2] conserve la monotonze de le fomecion dans
un woisinage convenable de chacwne des vacines du polveoms T,

98 Mur gnelgwes autres prodfimes de conrervanion de Fellere e ln fonerion
Par teerppfation

I Aeat chercher & dludier fa conszreation de 1a convexité (ha-
titaelle, c'est-d-dire d'ordee 1) de 2 fopclion par le polyhomne d'inter-
polaion J#).

U Le protléime s Jo propfidld ¥ ser 08 nuen vTaie en Bincral pesle i césoudre,
Adnia=tdommar, 2 »
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La définition de la conservation par F[fl¥] de Ia ROn-concavits
d'ordre 1 est tour & fait analogue 4 la définition de la conssrvation e
la non-négativies er de Ia non-déctoissance [3],

8i le [pnljmume d’interpolation F[f1x] conserve s noOn-eoncavig
d'ordre 1 il dolt conserver aussi ln non-convexite d'ordre 1. Mais, Jq
fonction f—=x est en méme LEMps DON-Concave et noa-convexe d'ordre |
sur n'importe guel intervalle, Lg fonction Flx| 2] doit donc se rédnirs
4 un polynome de degré 1, De (¥ i résulte alors que le polynome

il
Flz|x] = x—-‘zlk-f doit etre de degré 1. Clest impossible puisque le copr-
Ficient de 2™ dang ce polyneme est égal &

n 1
Lo b
SRy

(-0

Nous avons donc lu propriéed suivaner :

VITL Lo polyrons d"faterpalarien fF al Az pewr conserosr By Hw -
vencanied d'ovdre T da Ta fowerion rur ascror inrervatle (non nul).

18. Lorsque nous étudions la conssrvation ¢ F[f|x] du signe,
de la monotonie ou de la convexird d'ordre 1, le fair que nous SUPPOSOns
la fonction f définie seulement sur Jes poines (1) o’est pas une restric-
tion cssenticlle. En effet, une telle fonction peut toujours éere prolongée
sur mimporte quel ensemble lindaire contenant les points x,. Si donc
OoUs yuppasons que Fapremble F oegt quelzonque, nous retrouvons jes
réepltats pricédents,

18. Enfin, nous pouvons poser les mémes problémes dp conserva-
tion de Pallure de la fonction pour des polynomes d'interpolation diffé-
rents du polynome (2) de L. Fejér. Dans un travail antérienr nous aous
sommes occupd, en ce sens, du polynome de Lagrange [3].

Considérons ici le polynome dinterpolation de G. Grinwald (2]
Gif =% f(x,}l _ ey ]

b - k] F (x

qui &8 Etrojrement 1ié au prolvRome (2y de Fajer,

Le poalynome d'interpolation T [f1x) conserve (évideniment) e sigoe
de la fonction sur tout intervalle, Pour qu'il conserye anssi la monglonie
il faur gu'il se réduise & une constante pour lw fonction £~ 1. Mais,
(7[1 |x] est un polynome de degrt effectif 2z — 2=2 puisque & coef-
ficient de x™-7 egt encore égaf 4 (30%. Moos avons done In Propriéé
suivante ;

LE. Le pal o d*inegrpalaripy G{F 2] me penr comsorser fa WTitH it o
fonie de fa Fapctlon rur aucun irernalle (non null,

Miaf, fe B pocambeg JE6GT

R 1 O LA o T P Y P L T S R T R N _.3_3

EIR| [OGEAFHID

!-.:Fc]'n:r T.+nrotd — hgrnru'y:&i:f;icr{¢-fﬂuﬂ e iy zegeldelody ke fugrorian Pumbre,
B AL "‘1“3;“’,&1“,;5”; of imserpoiation, Acia Math. 75, 1948, 219—245
L -’:’_’““:'E';ldu T, — Swr la commerogion de Pﬂhné;}:fmfﬁ d:;:lm SFemction par res
d.Fopt ts d TACTPOLAT thematica, 4 sous presss),

R it bighesrita sl gt St Lo ol i SRR Lagurs-
et paliven, Math, Zeitschrifc, 35, 1933, 570—802,

Friliopakd| Harpuamidis, [L5%

z FOLINGMUL DF IN | BRPOLARE
ASUPHA COMSERVARIL, FRIN
AL LU L. FETHR, A SEMMILUL %1 A MONCTONIE! FUMCTIE]

Herumar

it f~ fz] o funciie reald, de variabila reald x, definitd pe o
4 Ilfl:: ]{ni:rgl ::]art confine punctele, sau nodurile, (1). Se considerd po-
omul F(f|x] al lui L. Fejér (2} carc este primul termen in expresia
inomulus de interpolare (3) al Toi Logrange-Hermite de gradul 2n—1
Crelatiy la funciia f 5 la nodurile (1), Polinomul F[f]x] conservd semnoul
:ﬁ:i pe intervalul [, daci este menegativ pe J pentru orice f nene-
‘gativ pe punctele (1), In prima parte a lucriirii se reiau gi se comple-

'illmnlpnl: rezultate ale lui L. Fejér (1), Se aratl ci se pot construi no-
) astfel cfl F[f|2] s nu conserve semnoul Fuocfiei pe nici un
An I [diferit de un nod), . )

~ Polinomul F[f|x] conservi monotonia funciiei pe I daci el este
 nedescrescitor pe { pentru orice f nedescrescitor pe punctele (1), Se
cd F[f|¥] nu conservd monotonia functiei pe o vecinitate A unui

dar cf existd o vecingtare dreaptd 2 Ini ¥, i o ""“"i“im“. stingd a
PAIRE] Pt vate munotonia éste conaervatl. Diacd ¢ oeste o rifdicind a de-
vatel polinomului (6) 5i daca conditiile (20} sint verificate, existi o ve.
lui ,__zn SAre monotonia este conservatd de citre F[f|x]. In

Ha

GOl =4) eate verificard daci nodurile (1) sint normal dis-
sau dach ele sint ridicinile polinomului fui Jacobi de gradul »
ﬁﬂt#m_lﬁ'ﬂ:ﬁgl' X

‘ultima parte a lucredrii se examineazs titevy ulke probleme de
GEFVAre 3 alirii funcriei prin interpalace. Polinemul F[f|s) na puate
Serva neconeavititea de ordinnl 1 pe nici un incecval. Poligemul de
interpolare o] f'ur G. Grinwaid 2] Do poate conserve inonotonia pe
nicl un interval.

0 COXPAHEHHM JIAKS [P MOHUTOHEOC T S IIE 11IH
HEM HETERIOITLILE MINHFROMOM L, FE[TE—;

Earkar CLLLEE THHe
ITycth f w f(x) xehcranversyas (pyuKwia geficTauTensROro MepeMen-
BRLITT, _gug&nﬁumuﬂn HA JHAeMIoM wHOMecTB, comepmamen Towsy HAK

s26l (1), PaccMmatpusaerca nosmson Flfix)] L. Fejér-a (2), anmonmiicn
- MEPBEIN waeHOM 1nn BLIPAMEEHT HHTEpPNONSNHOHEOFD noasndoma (3) Ja-



8 TR vopovien;

—

rPRHMA-DpMnTa, (2r—1)-# crencan OTHOCATRNEAD (GYEKORR £ 1 yagoy (1,
Homasom F[F|x] coxpanner snax PYRKUHA A8 wHTepnane [, eCnn g
ABARCTCH HEOTPHIATEARHNM Ha [, aam Joboro HEDTOHIATENBHO MO WY f you.
wax (1). B nepeolt vacrn paloTal BHOBEL PACCMATPHREAIOTEN |t nnnn.unan;.m%
HEKOTOPEE peayasTari L. F:lién-a, VR34 ETCR BOIMOMHOCTE Moo

Posny
yaaon (1) Tak, urofe F[fx] ne COXpAMANG 3Hak GVEKUAR UK Ha n_qug_-::,r:
wurepeane | (oThimumoro or yana), ;

Monuuwow F[f|x] coxpaumer Motorommoets dyeuEn e [, ecay ol
ABEARETCE HeYGHBRIOMNM Wa [ Ana mohof HEYGRED el F Ha Touxay (1),
logaswpacres, uro F[f|x] ne COXPREAET MOBOTOHROCTL (hyHKIMNE R DEfeQT-
HOCTH HEROTOPOrG yana, HO cymecrayer OpapidA OKPECTHOCTD ¥, W Nengy
OKPECTHOCTE X, , Fac MOHOTOHHOCTE COXpaHfeTcn, Feam § — HODEND Mpowg,.
Boliforo monnuoMa (B) u ecan yenobus (28) yaoexermopaiotes, To Cyiee.
TBYET ORpRCTROCTR £, rie FIF|x] coxpanser souoronmocrs, B HACTROCTH,
Yenoshe (29) yoosaeTRopaercs, ecan Yanu (1) mopsmanuuo PRCIDAOMEYRE
HIH ECTR ORN SRNSIOTCT KOPHAMN OONHHOMS WXOGH s-of CTEHEHH O Ma-
pame B g fB.orae —| 5 gc;i-;:ﬂl. y

locrenned vacty pa PACCMATPHEATOTCS HEXOTOpLie BPYrae
SANAUE COXPARCHHA BHAA GYNRLHE DpH Herepnoasuns. Moswsomn F[7| 2] e
MOMCT COXpAHATE HEBOTHYTOLTE NEPBOTO MCPANKA HA HE ORHOM HHTEpEANE,

Herepnonanuonmadl noapfom I, T PrRNBaSLNA [2] He MOMET CoXpauuTh
MOROTOHHOCTE HE HE onmos HETCRBEAE, 1



