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r\82 ÀCÀDÉMIE DEs scIENcEs.

concaçe ou non conïe:xe d'ordre n, suivant que l'expression

fl (,r',. .rr,, . . .. .r'r=ri ./)

sÉaNCE DU 23 Juttl r93o' 1483

croissance dépendant de la fonction, comme le prouve I'exemple des poly-

nomes ( ').
III. La fonction .f(*1 d'un caractère rle convexité déterminé, se prolonge

sur un ensemble E' si l'on Peut trouv"" ;J;;"tion cle nênre nature dé{ìnic

sur E + 8,, qui coTncide avec./'(e') sur' li'
Le prolonglment de la fonctiou -l'(e

,rr, 
"nJ"mble 

fini de points, est en gé.nét

est o ou r, le prolongement est touJo

concave) d'ordre o ou

nonìe de même nature érluencc tlrr rl-

tinue dans (ø, å) peut uniformér¡tt âr

,lr polytoie présãnta de cortvexit ) -

nomes d'approximation sont, par exemlrle, les pollnomes de \'t' S' Bcrns-

tein : 
I

ir(" *'+) (';)" '¡¡¡í';- ""

\ (.r",. .r,,, . . , ./'r*: )

est >, ), :, (, :,r, llour tout ensemble cle r¿ -l-:l points (ut) ;r:., . . . ) íT, )

¿rppartenant à Ll. Tout.es ces fonctions folment la classe des fonctions
d'ordre n. Si ./(,r') est, conve\e ou rìon concirye, la fonction -/(,2) est

concirve ou rì()rì con\-exe cle m,ime rlrdre.
Une foncti,rn d'olclre z ) o, dr-llìnie et borrrée sllr un ensemble fermé, est,

conl.inue, sauf peut-ôtre aux ertltirniLés.
Une fonction d'ordle donné, définie sur urÌ ensenble frrrmé, a[teinL son

maxirnum et son minimum.
Irne fonct,ion conyexe ou concAve cl'olrh'e n ne peut prendre plus clc

nf r fois l¿r mtìme valeur'. I rre fonction con\¡exe et bornée tl'oldle l,
définie sllr ulì enserrble clense dans rur inten-alle, atteint sor mitximum en

i'a.Ll points et sorr rririrrum "" [,i"ll ¡roirrts arr ¡rlns;lzl,lésignant le

plus gland entier non supór-ieur à a.

It. [-ne foncl-ion d'ordre n);t, définie et bornéc tlans un intervalle ou-

vert (rr, ò), rL une dd'rir-ée danstout cet, inùelr-alle. Sj la fonctionestcont'exe
cì'olclre /¿, cette dérir'ée esI convexe d'ordre n - t ) et réciproqutrrncnt. Daus

tous les cas, elle est une fonction d'ordre ll err résulte que la
dér'ivóe (rz - r)'u"'" exis[e.

[,a dérir-ée cl'rrne fonction cl'olr[r'e donné est bolnée rì¿rns tout interyalle
cornplètemelI intérieur' à (a, á,\.

' Si .¡''"*'I(æ) existe, la conditiolt.f-\"+t '(,rr ¡ ; o est suffiSante pour quc f(,r')
soit converc d'orclre n, la conditiorr./'r' r)(;i')-ìo est uécessair.e eL suffisante
pour que./'(,r:) soit non concave d'ordre r¿.

Si./'(.r) esI tl'ordt'e r¿, clans (.rt, li.) r:L

olr a 
l./'( '')l < \, cla's 1rr. /t),

Lt"(' ll<''t'-L.: l./'t' i\'''''lø -'")I''1'''ri'\'

poul les points ..¿,situés clans I'inLervalle

IV prenons un nombre quelconclue de points clans I'intervalle (ø, Ö )

irli+1, .l'¿f-:,

(t l"

tt'...r'r.a,,¡t.a-..' . t',,, |t

et une fonction /(ø) définie dans (.tt, b)

Si I'ensemllìe des quantités

sl,ll
i=t

u(
It'¿a1, J'¿; 1, . . . . 't ¡ , tt- | )

rre. Le cas ¡¡

) I (t¡. ti,t

(,',. ¿¡ 
r

)

esl borné, nous Pouvons dir,e qrre .l'çø) est lrne fonction ìI l¿íè,,," llrn'iutiol¿

bornëe (').
Si z)o, Ia foncl,ion est oontinue' Si rr ) r' laTonction a une dérir'ée'

Cette clérivée est n l;-r)iì'""' varialio' ]ror.ée. On cn déduit alors que

toute fonction à n'u'ì variation bor.ée esL Ia solììme d'une foncl'io' 'otl
concave et dtune fonction non convexe d'orcì're r¿'
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(r) Des polYnornes convexes Par'[iculiels ()nt ó1é ¡[¡ll¡ ri tudiés. \ oir' \\ . Biìrix't ct

J. Grnoxtruus. Ueber die mqnototl t Pol)'no¡tt¿ ¡'rlc'lte rlie tttinitttale AI¡ß'ci¡:lt u tt s t'Ett

llull lmben ( Math.. Zeitsr:hriJ't. 30. r r ¡rt¡. P. li í; )
r n été éturlié Pitt' \1. \. NlnrnlìNlrz'

o est classitl

Llel.¡er eine K lasse t;ott linearert F u nl;tí t na l - U tt t I c ic I r tt tt 3'e tt untl. äl¡er I{ot¿ç'tt'e
'trr +cos-
n

1lr + c()s --

:
1

1

ir¡ Le cas rr

c, c, étant deux constantes indépendantes de ¡¿.

Pourles autres points de I'intervalle (rr, ó;, la dér'ivée a en général une
Fu.nktionale lBerichte der St'i

ph1,s. Iilasse), 69, rgr7, P' 3i6 l'
chsist'lten (ic.s. der lllissens =u Lci¡tzig \nmtlt'


