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REMARQUES SUR LES POLYNOMES BINOMIAUX
pﬂ.I‘
T. Popovieiu
Ancien éléve de 1'Ecole Normale Supérieure.

Regue le 28 Avril 1931.

Nous disons que la suite de polynomes en
(1) By Prisoss» Py

le degré de chacun étant égal & lindice correspondant, est une suile
binomiale si elle vérifie les équations

@ PaGet) = ST Pila) Pray)

it =0
pour n=0, 1, 2, ... et identiquement en x et y. On a alors
Po-—""wl, Pn(0)=0, 'n-_—"l, 2,-..

On obtient les suites binomiales par le développement formel
suivant

on
(3) (1+a,z+a—2z2+. . _)x = gtlmztaz4..) = 2 P, (m) 2

n=20

Il est facile de irouver les coelficients e, en fonctions des @, ol
réciproquement.

1. Si
e, == 0, el 2800
on a également
. ar = 0, =12 3 ..
et si
en = 0, n=1,238,,.. ¢ >0
on a aussi
an > 0, n=-2,38...

Nous trouvons facilement que
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@ élant un nombre posiltif pour qu'on ait

P:(e) =0
(4)

n=0,1,2,...
dans Vintervalle (0, a) il faut et @l suffit que
(5) e = 0, =1, 8,54

Il résulte d’ailleurs de (2) que les inégalités (4) sont vérifides dans
tout Dintervalle (0, co).

Soit f(z) une fonction uniforme et continue dans l'intervalle
fermé (0, 1).

Les inégalités (5) élant vérifies et en supposant que ay > 0 pour

que le polynome
I

>t (v*) P, () Ppoy (1 — )

L bt
Il ==

An

converge uniformément vers f(x) dans tout Uintervalle (0, L) i faut el
il suffit que :

2 VE Py (%) Puov (1—2)

r=>0

6 i
( ) 'n—)-muo nFan
quel que soit Uenticr positif k. :

9. Considérons en particulier les polynomes (1) provenant du
développement

Xz
' = X Ly (x) .2,
Si L*:(x) est le polynome de Lacuerre de degré » on a
| L () = L¥u (—%) — L¥ (—2),
On obtient facilement
=X 1 L3 v
(@) = 0 e Z: ()%

Reprenons maintenant le cas général et supposons que la série

0
E ann
=1

‘converge & l'intérieur d’un cercle de rayon »' et de centre origine et
prenons r < ¢’. D’aprés un théoréme de Civcuy il existe un nombre
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et

?12
=

£

2‘ (lz1< 7).
o

On en déduit que pour z = 0

1 Pa (%) 1 < ;1; L (M ).

On démontre sans difficulté que si @ > 0

o R s ey

le rapport

i a donc une limile finie. La relation de récurrenee
=1 '

an = ('n+ 1)Ln+l_2nLn+ (’I’l'—l) Ln—l

nous montre alors que

lim LL" = 1 x>0,
n—p o Hn—1

On en deduit

b

lim VlP,,(ac)l <— .

e

Considérons maintenant une suite de nombres

AO, A],... ln
ot
lim Vllnl _.l
"=

I} en résulte que la série

Ao Pofx) + A Py (@) 4 <+ - Aa Pu(2) 4 -

eonverge absolument quels que soient A < »" et ® =0,



