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Nous disons que la suite de polynomes en
(1) PO,P],-.-Pn,.-

le degré de chacun étant egal # lindice correspondant, est ume suste
binomiale si elle vérifie les équations

® PaGoti) = 37 Pi(o) Prs(y)

=0
pour n=0, 1, 2, ... et identiquement en x ot y. On a aloes
Py =1, P, (0) = 0, n=1 2...

On obtient les suites binomiales par le développement formel
suivant

(3) (l+a|z+a2 224 ‘)x = ex(a2tez24 ..y 2 P, (x) ZR,

n=40

Il est facile de trouver les coefficients e, en fonctions des an ©of
réciproquement,

1. Si
= ()] n=1 23 ..
on a également
a, = 0, n=1,2 3 ...
et si
en = 0, n=1, 2, 8,, e > 0
on a aussi
anp > 0, n=2 3,..

Nous trouvons facilement que

SUR 1.ES POLYNOMES RINOMIAUX q

& btant un nombre positif powr q'uon ait
Pa(x) = 0
1“4

n=20,1 9 ...

dans Uintervalle 0, a) il fout et il suffit que

‘(5) en = 0, n=1, 2

9 ke
Il résulte d’ailleurs de (2) que les wnégalités (4) sont vérifides dams
tout Dintervalle (0, oo).
Soit f(x) une fonction uniforme et continue dans 'intervalle
fermé (0, 1).
Les inégyalités (5) étant vérifides et on supposant que ay > 0 pour
que le polynone

S P @ )

T = =0

Gn

converge wniformément vers f(x) dams tou! Pintervalle (0, 1) 4 faut et
i suffit que :

2 VP, (%) Puy (1—x)

6 l v=0 NN ) —d .
( ) n —1>moo nka'" a

quel que soit Uentier positif k.

2. Considérons en particulier les polynomes (1j provenant du

léveloppement

{Z
e =X [, (x) . 2"

Si L' (x) est le polynome de LaGurrre de degré » on a
L (2) = L¥y (—2) — ¥y (—a).

On obtient facilement

e*x dn O (n—1) ¥
IRt = T
vy=1

Reprenons maintenant le cas général et supposons que la série

0

E Cn 2"

n==<1

converge a lintérieur d’un cercle de rayon 7’ et de centre origine et
sprenons r < 5”. D’aprés un théoréme de Ciucuy il existe un nombre
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M tel que
’Cn'< ‘I‘"“’,I;‘ "% = 1: 2
i
el
M
Ly oG v\ n
chz”é Mi = (1z1<<r).
¥ 2
n=1 n=1 1—=

On en déduit que pour z == 0

[ Po(2) 1 < rl" La (M 2).

On démontre sans difficulté que si x > 0

Lo) | L) | L)

i@ ~ La(z) T Lt (w)

L o ay . )
le rapport = a donc une limite finie. La relation de récurrence

-1

XLn =0+ D) Lopy — 2Ly + (n — 1) Loy
nous montre alors que

lim . = Il z > 0.
n—> w n-1
On en déduit

—
m JPy(x)| =~ .
> 0 r
Considérons maintenant une suite de nombres

7\0, ;\],...ln,.'-
of

Hm Vit = 1.

#H —p

Il en résulte que la série

AOPO((I)) + )\IPI($)+"'+ lnPn(x)-—-!—...

converge absolument quels que soiemt A < ¢ et x = 0.



