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Il résulte, que \/m appartient a I'ensemble Q(I') et, par con-
séquent, que la fonction g(E) est absolument continue le long de toul che-
min rectifiable situé sur le domaine ferme A.

I s’en suit, en particulier, que g(€) est absolument continue le
long de I'. ‘

Cette derniére propriété peut se déduire aussi trés facilement
des résultats de M. I, usin, cité plus haut.

En effet, la fonction z2=g(0) ({ étant situé sur I') définit la courbe
rectifiable C et par conséquent elle est & variation bornée. Sa dérivée
existe donc presque partout et est sommable e lorg de T

On a

g0 =e@)+e O+ [ QdC

S0
g (C) étant la fonction de saut g (J).
A un ensemble E de C de mesure nulle correspondant un ensemble
e de ' de mesure nulle, il résulte sans peine, que g (L) = o et par suite

=

que g¢(() est absolument continue.

145. UN PROBLEME RELATIF A LA SECONDE
FORMULE DE LA MOYENNE
Par D. V. JONESCO Mt. A. S. R,
(Séance du 14 janvier 1938)
Considérons la seconde formule de la moyenne *)
b b

[ F(3) @ () do=¢ (a) /Ef (x) dx + @ (b) [ [ (x) dx

i

£

oft a< £<b, et déterminons les fonctions /(x) et d (x) pour lesquelles £
occupe le milieu de I'intervalle (a,b), quels que soient a et b, c’est-a-dire
b a-{—_{: b
(1) He(x)dx =g (a) | f(x) dx+ (b) f(x)dx
@ a a-+b

1. . GGoursat, Cours d'analyse mathématique, Tome I, 1933, p. 180,
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Nous allons intégrer cette équation en supposant la fonction f (x)
continue et que la fonction ¢(¥) a une dérivée continue.
Posons

a=u—v , b=u-v.

I’équation (1) devient

u-+-v i v
f (%) o () dx = ¢ (4—2) f (%) dx+p(utv) | f(x)dx.

n—v u—y i

En dérivant les deux membres par rapport a v, nons déduisons
I'équation
gl v

(2) ¢’ (u—v) /]‘ (x)dx = o' (u+v) | (x)dx.

v u

En posant

. | () =1,
I’équation (2) devient
(4) Flu—v) P (u—v)+Flu+v) D (u+v) —F(u) [ D (u—v) + P (u+v)]

Cette équation fonctionnelle a éte signalée par M. Pompeiu’)
qui a indiqué des solutions particulieres. Sa résolution a été faite par
M. Th. Anghelutza?) qui a donné les solutions suivantes

. kl ; i
D (x)=hx+p y B = _IT—H_
N cos Bx 4 sfﬂ;i

® (x) =\ cosBx+psin Ox, F (x) = Y o0s B F p.isr'nﬁ.\'.

MNochfx+p shlx

@ (x)=hchfxt pshby, F(x)= ) ch B %+ p shix

oft A, p, N, 1, H sont les constantes.

. D. Pompein Sur une équation foucticnnelle qui s'introduit dans un pro-
bléme de moyenne. C. R, de 'Académic des Sciences de Paris, Tome 190, 1930, p. 1107.
2. Th. Anghelutza. Sur une équation fonctionnelle. C. R. de 1'"Académie

des Sciences de Paris, Tome 194, 1932, P. 20.
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Les fonctions g(x) et f(x) sont données par les équations (3) et
nous avons

o(¥) =ax*+2Bx47v , f(x) =

cp(;\)zoccosﬁ:\ﬂ—!-ﬁSf??'ax‘FY , f(%):(

o sin Ox— f cos fx)*

I

@(;V):&Cheﬁ'+ﬁsiﬂﬁx+“f i f(:\):mm

ot &, f, 7, 6 sont des constantes.
A ces trois solutions correspondent les identités suivantes

" 14
2
s tafrty e 4
f watpr OB |t
a 5 a
5 dx
+ (@b 4285 + ) @z + B
a+-b
2
a+b

b =

acos Bx+Bsinflx 4y ) x
f(oc sin 03— cos Ox)? G piesmfic-| fsntie-1) (oesinbx—(3 cosex)2+
a b a

. dx
ndemsBicl: fin Bbar) (o0 sinblx— Beos Ox)?
H—J
’ a+t-b

b 2

och O+ Psh Oz 4y dx
f (cush Ox+Bch Ox)* G [5ah fp--PoR Ut ) (aesh Bx + Peh Ox)® o
[ z a

dx
+ (Q’.C;‘b Hb “-I“ BS}"!- 6b+Y) (Ctsk BR’ + Bch 6.?6)2

a+t-b

2
On a choisi les constantes «, 3, 6, de facon que toutes ces intégrales
ajent un sens,
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Les valeurs de ces trois intégrales sont

B e Sl
=) Gatt) (@b tB)

2 sin5"f o cos “HY 043 s Oy cos 50
pElict—i (cesin 0 a—Becsfia) (wsinGb—Feosh b)’
2 sh '5'6 o ch 300 + B3 sh L6+ ych =g
6 (ashBa+t+Pohbia) (ashOb4B chl h

146. SURFACES SPIRALES ARCHIMEDIENNES

Par A, MYLLER, Mt, A. 5. R.
(Scance du 28 mai 1938)

On connait les surfaces spiiales caractérisées. par la propriété,
qui les rapproche de laspirale logarithmique, d’étre congruentesaux
snifaces qui leur sont semblables. Dans ce qui suit, nous indiquons des
surfaces caractérisées par la propriété, qui les rapproche de la spirale
A’ Archimeéde, d'étre congruentes a leur conchoides.

Dans le systéme de coordonnées sphétiques g, 0, w, ot  repré-
sente la latitude et w la longitude, nous considérons la surface

(1) o=f(6) +muw, (m=const.)

f étant une fonction arbitraire. Tournons-la autour de I'axe oz (6 = 7t/,)
d’un angle w, L’équation de la surface ainsi tournée est

o=F(0) +mw+-muw,.

Mais cette équation représente aussi la conchoide de la surface (1), ob-
tenue en ajoutant aux rayons vecteurs de la surface (1) le segment de

longueur constante mw,,
On voit que les courbes de profil, ¢'est-a-dire les sections par des plans
par oz, sont des courbes conchoides entre elles.
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