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UN THEOREME SUR LES FORMES QUADRATIQUES
PAR
D. V. JONESCO
Note présentée par Mr. D, Pompeiu M. A. R, dans la séance du.6 oclobre 1944
1. Considérons les formes quadratiques
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dont les discriminants A, B, € ne sont pas nuls.
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et considérons la forme quadratique

n
1) D=0 (x, %, ... 50) = X ap 9.
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On démontre que le discriminant de cete forme n’est pas nul;
il est égal a AB*—2(C2.

Si nous faisons zn =0 dans la forme @, nous obtenons une
nouvelle forme quadratique

(Dl:(D(ml, Tg 5y van gy Ty, O)

en 'Irl 3 .1':2, Tpn—1 -«

Dans cette note nous voulons donner une expression du discri-
minant 8 de la forme @, , et faire une application.

2. Désignons par A et Cy, les coefficients de ai et ¢y dans
les deve]oppements des dlSC]‘lIIllIlaBtb A et C. Nous avons démon-
tré que

8 = Bin—4 E Aik Lin %pn
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On peut introduire dans Pexpression de 3 & la place de Cyy,
T ’ . . <
Con, ..., Coy les valeurs & , &5 ,..., &, données par les équations
linéaires

Baet e B s s o ==
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Nous allons transformer celte expression de &, par des considé-
rations géomeétriques.

Dans l'espace a n—1 dimensions, considérons les coordonnées
homogénes &y , @, ..., & . L'équation

H =

i

Cip XiTy = 0
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représente une quadrique dont le centre [ a pour coordonnées
2
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Considérons aussi les quadriques

n :
F= & Qi Ti%p =0 .

i, k=1

el
n

Gi—= E Gikxixk:fj.
i, h=1
Le plan polaire de / par rapport a la quadrique G=0, a un
pole I par rapport & la quadrique F =0 .
Les coordonnées vy, 75, ..., nn de I sont données par les
formules ;

A'ql == All Uy =1 Ag]_ (25 + Riels +A"1 Un
.A.Y)zz AIZ ul “I“-Azg ua + o + A”2 Un

A'f}nz Aj-n le+A2n It‘rz—l— o _i“A]m Un

OW Uy, Uy, ..., un sont données par les formules (3) .
Si nous calculons la valeur de
n
F i, mey ... pmn)= . 2 ik i N
is h—1
on trouve
1 i)
F("h: Nay « o 1-']"):? z A'ih wi ur
i, k=1

de sorte que nous pouvons écrire la formule (2) sous la forme

/ 5 Bn—4 (2 a;..: £
(l) —}IE(E&JEJ) --7€r1) f(nljnz"""n”)

Telle est la formule que nous avions en vue.
3. Faisons une application des considérations préeédentes, en

supposant n = 3. Les équations
H =00 =0 =0,

représentent alors trois coniques que nous désignérons par (F),
(G) et (H).

La polaire d’un point P de la conique (), par rapport a la
conique (G), a un pole Q par rapport & la conique (H#). Lorsque P
décrit la conique (#), le point Q décrit également une conique (Q)
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I’équation de la conique (Q) est donnée par la formule (1) et
le genre de cette conique est donné par le signe du discrimi-
nant 8. Soient I le centre de la conique (H) et D la polaire de /
par rapport a la conique (G). La formule (4) montre que le
genre de la conique (@), dépend de la position de la droite D par
rapport a la conique (F).

Si la droite D est tangente a la conique (F), la conique (Q)
est une parabole.

Si la droite D coupe la conique (F), la conique (Q) est une
hyperbole. '

Si la droite D ne coupe pas la conique (F), la conique (Q) est
une ellipse.



