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SUR LE CALCUL D’UN DETERMINANT

PAR
D. V. JONESCO

Professeur & la Faculté des Sciences de Cluj-Timisoara.

Nous allons donner le calcul du déterminant,

Chia 1 0 0 0

Civz  Chte 1 0 0
(l) A{:l, - . . ..
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ot C; est le symbole des combinaisons, pour faire une application de I’équation
de récurrence linéaire : :
(2) Upt,n == Uin—1,n + Upp-1,n-1+

En développant ce déterminant suivant les éléments de la derniére ligne,
nous avons

1 2 . 3
‘3) A,‘,’,,,, =Qy,p— Cm QAy—t,p ‘+ Cm Qe p— Cm Cp—3, p + e
—_—p—1 lp-1 - -

F (= 1FTCT (1T CL
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ou

Chir 1 0 0 0
C§+z C;+2 1 e 0 0
(4} Ay, p=
croet oot T oL Ch 1.
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si n>p4-2, et
(4) a ap+1,p=c;+la ag,p=1:

lorsque n=p-1, et n=p.
Nous allons démontrer que
(5) @, p=Ch.
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Calculons d’abord @,,o. Pour n=0 et n=1, nous avons tg,0=1,
@, o==1 et pour > 2

Ci 1 o oo 0 0
c: c 1 0 o
@y, 0= . .
caatial ..., coi
(SN O ok oS o1
En retranchant chaque ligne de la suivante, on déduit que

Gy, 0= Qy—1,0,
et comme

a1
c: G

012,0=’

il résulte que
(6) Oy, 0= 1.
Cette formule est valable pour toutes les valeurs de 2.
Démontrons maintenant que e, , satisfait 3 ’équation (2). En effet si

dans le déterminant (4), on retranche chaque ligne de la suivante, nous pou-
vons écrire d’apres la formule

" n n-1
Cw = Cm_—l + Cm—l

que
14C} 1 0 ... 0 0
Ci-fl C;+] 1 o e e 0
Oy, p= C2+2 C§+2 C;-fz ... 0 0.
O o T G G

et par suite N
ar:, p = Cu—1,p + Cy—1,p-1-

Cette formule, démontrée pour n> p-+2, est valable aussi pour n=p-+1,

comme on le vérifie aisément. »
En résumé, les nombres a, , définis par formules (4), satisfont a I’équa-

tion (2), et on a ’
) ' oy 0=, ,=1, quelque soit p.:

Nous connaissons une solution de I’équation (2) avec les conditions 7);
c’est le symbole C/ des combinaisons de n objets pris p & p.
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L’équation (2), n’admettant qu’une seule solution avec les conditions (7), -
il résulte que
a,,,=Ch.

Les formule (5) est ainsi démontrée.
En revenant a la formule (3), nous avons

A i=Ch— . Co - (=1 CHTCh
et il est facile maintenant de prouver que

Aﬁl, n = (_ 1)"_p C:::—-pp— l‘-



