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Dans les ,,Nouvelles Annales de mathématjques(, t') L. A. Le cointe
démontre que si øi , al, ,. . , . , a', *. sont les 2¿z nombres positifs all a2t,, , ,o2 s
rangés en ordre non-décroissant (ou non-croissant), on a

ai a'r, . a'* i a'rn+t a',, tz, . . u', ^ Z at dz .,, a^ I ant +t am +2.,, ø2m,

Nous allons donner une générarisation de cette propriété en démon-
trant le

Théorème . - soient qþcl, vþcl rleux fonctions continues et croissantes
dan: l'intervalle. (a, bl et g-t,'tþ-t reurs fonctíons inverses; posons

M (x, lcrr,,,, Ji-nl : (p-1t+)
(¿y)N(r,rr,,.,rx-):tþ-l

, .loit.or, 
encote a1t d.2t,,.1an4 n m nombres appartenant à I'intervalü

(a,b) et al , a12,..,, alu* ces mêmes nombres raigas dans l,ordre non-
croìssanl (ou non-décroíssant).

Alors nous avons I'inégalité

(l) M(N(¿i , a|r,,,., a'*), N(a'*+t, a'ø+2¡..,,a12,,),.,,

N(øi,-r¡ nlttø|n-r¡n*2¡,.., oln*l) ) resp. {
M (N (ør, azr,,., a*1, N(a^+r, am*2s,,., az*)¡,,, ¡

N (¿tr-tl w+1 1 a(n-l¡rr+2 r. "., ar*))
suivant que la fonction gltþ-tl esl non-concave resp, non-convexe.

(,) T, 2. 372-374 (1e43).
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Désignons parf la fonction aþþ-t) et supposons, pour fixer les idées,
que cette fonction soit non.concave. Les fonctions g-1, 1þ-1 étant aussi
croissantes, l'inégalité à démontrer revient à

tþ laç-1¡,n¡¡)

T
i:1

>Ir
i:l

J:1
rn m

qui est une conséquence de la propriété suivante des MM. G, H, Hørdy,
J, E. Littlewood et G. Palya(,).

Si f lxl est une fonction non-concdve et si (x;1xt¡r, !¡à.y¡+t, i:
1r2rr.,,rn-l)

rtfxz+,. + x;Zlt*yr*,.,*y,, i:1,),,.,.,ft-1,
x, * rr+.'.. + x,,: lt * y, -1. .. -f y"

on a I'inégalité
,t il

)ll,'t>Xfrr¡
t:l ¡:l

Dans le cas où la fonction gþtt-t) est convexe (resp. concave) il est
facil de trouver les cas oùr l'égalité est valable dans (1).

La propriété de Le Cointe correspond au cas oìt n:2,9:x, tþ:logx.
En partieularisant les fonctions g, rþ on trouve divers énoncés par-

ticuliers.

-^ f?- ,,Sonte.sirnple iné.qualities satisfied by convex function,,, Messenger of Math,,
58, 145-152 (1929). Voir aussi ,,Inequalitieî',, p. gg.


