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ASUPRA DEITONSTT{ATrËr TEOrì.Er\,rEr tlrr WErEnì.-
STRASS CU AJUTORUL POLINOAMELOR DE INTER.-

POLARE
DE

PROF. TIBERIU POPOVICIU,

""^;':;::"",,')'))),),',,'i)';i' 
,)u,,)'')i,',,'')"i,,,in)|n,"

r . Fie lø, b) un interval finit çi închis, care, dupä caz, poate f i considet¿t
redus la [0,r] sau [-r,r], fapt care nu restrânge generalitatea chestiunilol
tratate.

Sä considerärr un tablou triunghiular cle noduri în fø, b)

frn,o,fr¡t,I,..,,)6¡¿,n, ?L:I,2,3,.,. (f)

çi urr tablou triunghiular de polinoanre în x,

Pn,o, Pn,t,. . ., Pn,n, n - r, 2, 3, . . . (Pr,rr: Pn,^@)) \2)

Unei funclii l(ø) uniforme în [ø, ö] se ataçeazä sirul de polinoame de inter-
polare (într'un sens mai general)

1'

Q"Ll:xl: D Pn¡ lx)l@n,ù , i1.: r, z, 3,
d-0
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Problema deterr¡inärii tablourilor (r) çi (z) astfel ca

,tAQ^ ll;rl 
: l(x\

unìform în [ø, ö] pentr orice func]ie l(x) conti ruä în [ø, å], pusá de E,
Borel [r], a fost elegant rezolvatä de S. Bernstein [e] prir:r poLi-
noamele (scrise pentru intervalul [0,r]).. Bn v; xt: ,i i (fl (fl xt (t-x) n-r

z. Dacã în particular- a\/ern

a.) P,¡ (x) Þ 0, ¿: 0, r, . . ., i1,; ir
t)

f3) 2 Pn,¡ @) - r, 1t : r, z, 3,. .

j-0

I oa ; x l[ø, b]
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diferenta QnlÍ; xl- l@) se delimiteazá imediat prin formula

lQ,U;x)-Í(x)| r.-zl.o (An)

unde

Rezultá cá în acest caz

Bn: -; 
f

Vn+t
Aça d.ar, pentru polinoamele lui Ir. F e j é r,

FnlÍ ;xl : ! t n,,1*¡ ¡1xn,¡¡
d:0

rnde hn,¡ (ø) sunt polinoamele fundamentale de prima specie 
^corespanzá-

to"ru päiiioâmeloriui Hermite (S) çi nodurilor 1ui CebâçeY xn,t,

verificá inegalitatea

lln tÍ; xt-tØ)l1z a(/#), xÇ[-r,r],

Rezultá d.e aici cá, aþroximalia d,a L' F e i é t, este cel'

þulin-d,eøcel'açiord,inrrrnþroximo¡iød,ø S' B e r n s t e i n'
' 'ob."rrruçlit" ¿e mai sus sugereaz me asupra polinoa-

melor d.e interpolare, p" 
"nt"-l" 

vom trata într'o lucrare mai detaliatä'

çi <o(8) este modulu, -lgtmìj-'**"t ,'ä'.'
Dacá Ao->0, pentrun+ca, problenaluiB. Borel este rezolvatâ.

Acestlucruare loc în particular în cazul polinoamelor lui s. Bernstein,
cum am arátat altá ãañ l3l.- Pentru demonstrarea teoremei 1ui weierstrass, pe lângá conclifiile
o¿), p), este suficient sä aven

(An €)8,: l/ .*q" L @,,,- x)z P,,,t (x) + 0, pentru n -> ctoI la, bl ¡=o' 
- '

Acest lucru este realizat în cazul porinoamelor lui s. B e r's t e i n,
r

CaCl atuncl l3^: 

-

" zV"
3.'reorema lui weierstrass se mai poate d.e'ronstra çi cu aju-

torul polinoamelor introd¡rse de f,. F. e j é r i+] çi care derivä din pátinoamäle
cLe interpolare ale lui Herrnite.

Dacä

. I,n@):c(x-xn,¡)(*-*n,t) ... (r_rn,,),
unde c este o constantä 

"ot..r".r.iriiä.
Sä considerám polinomul lui Hermite

fl 1t

2 hn,r @) Ín,¡ * D hn¡ (x) Í'o,t
i:0 d-ô

(E)

KPATKOE COÄEPXAHI4E

f,enarorCn HeCKon6Ko SaÀreqaqufi KaCaTeJIbHo IIoJII'IH9MoB rlpII6nH¡,¡¡eH-

, o6o6u¡atou¡ux noJIIlHoMbI C' H'

orpaHn-
. flora-

Beüep-
ÌuIoro-

RÉSUMÉ

, Quelgues remarques sur les polynômes d'approximation de 1a forme

> Pr,t@)l@n,), généralisant les polynômes de S' Bernstein l2)'

stein.

de gradul z n I r, care se reduce la fn,¡ pentra fr: ltn,I çi a cärei d.erivatä,
se reduce la Í'n,t pentru x: xn,i , i. : 0, r,,..,n.

Atunci condifia p) se realizeazá prin 3 ,r,r(r): t.
Avem apoi i:o

,rfr

,?o'n't 
(x) (x-rn,¿)z : 

" o?rhnl 
(tt) (x-rn,t): z lÅ (-) 

,frr^;*
_ C:gndjÏia ø) este realizatá..dacä luäm hn,t (x) : po,t (ø) dupä cum a arátat_L. Fejér, în cazut p_arricutar pentrü'þàt"o*oî"toi'Cäúai"" (scrispentru intervalul l-r,r]), ¡

I'o(x): Tn+ t@): cos (ø f r) arc cos x.
fn acest caz
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,:rl'¡a,,¡y: ,!oV;,¡*^,,¡y: @;,y.> t'- xzn'i): 
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