
a c a d e m i a r e p u b l i c i i p o p u l a r e b o m î n 

J U i c r o L r i i * i l l 

c e l u i ote oul I f l e a . 

CONGRES AL 
MATEMATICIENILOR 

ROMINI 

EDITURA ACADEMIEI H E PUB L IC I I-PO PUL A R E 
19 BO 

H O M I N E 

• N r . - á ^ s Á í 9 fe 



Théorèmes d'existence déduits d'une équation fonctionnelle 
de E. Picard 

D. V. IÔNESCU 

(Cluj) 

E. Picard [1] a étudié l'équation fonctionnelle 

<p(a?) — P ( x ) + (?{s)ds= F ( x ) (1) 
„0 

avec des hypothèses convenables sur P (&), F (a?, s) e t F ( x ) . 
Comme application de l'équation (1), nous avons considéré l'équa-

tion fonctionnelle 
y™ ( x ) - P ( x ) y™ (p®) + aL ( x ) y""1 + - + a. (®) y (a?) = / ( x ) (2) 

et nous avons fait les hypothèses suivantes : 
1° 0 < p < 1 
2° Le produit ttm (x) = P (x) P (-(ta)... P (Pî) est uniformément con-

vergent et a une limite n (x) datas l'intervalle [0, a, ce qui a lieu lors-
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qu'il existe une constante A, telle que 1 < l ( x ) < l A x , d'où il résulte que 
P(0 )= . l . 

3° Les fonctions a{ (x) et / (x) sont continues dans l'intervalle [0, a} 
et nous avons l a i ( x ) j < A i x , | / ( x ) | < / x lorsque ®6[0, a], d'où 
a{ (0) a (0) = /(0) = 0. 

Dans ces conditions, l'équation fonctionnelle (2) a une intégrale y(x) 
continue pour x = 0, unique et qui satisfait aux conditions 

y (0) = y0, y'(0) = yi, . . . , y^1 = yl'\ V(n) (0) = (3) 
îious avons démontré aussi que lorsque a est suffisamment petit, 

l'équation fonctionnelle (2) admet une intégrale y (x) continue pour x=0, 
et qui satisfait aux conditions 

y (®0) = y' (®o) = ^ • • • > 2/(n"1) (®b) = yr1}> yin) (°) = *» 
étant un point quelconque de l'intervalle [0> ct\t 
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