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Théorémes d’existence déduits d’une équation fonctionnelle
de E. Picard

D. V. IONESCU
(Cluj)

E. Picard [1] a étudié P’équation fonctionnelle
o (2) — P (2) 0 (B2)+\ ¥ (5,9) ¢ (5)ds= F () @)
0

avec des hypothéses convenables sur 8,, P (z), N (z,s) et F (z).
Comme application de 1’équation (1), nous avons considéré 1'équa-

tion fonectionnelle
y(ﬂ) (w) - P (a)) y(") (ﬂw) + a, (w) y"‘l (‘v) + ... + ay (m) K ($) = f(w) (2)

et nous avons fait les hypothéses suivantes :

IFo<p<1 . n .
2° Le pfoduit x, (z) = P (2) P (B&)... P (B;) est uniformément con-

vergent et a une limite = (2) dans Vintervalle [0, @, ce qui a lien lors-
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qu’il existe une constante 4, telle que 1 <1 ()< 1'%, A0l il résulte que
P(0) =1. : i

© 3° Les fonctions g, () et f(x) sont continues dans l'intervalle [0, a,‘}
et nous avons |4 {®)| <4, x, |f(2)] <[ = lorsque z€[0,a], d’ol

a, (0) e (0) = f(0) = 0. — .
+(© D(a,xgs ces( conditions, V’équation fonctionnelle (2) a une intégrale y(x)}

continue pour z = 0, unique et qui satisfait aux conditions
Y (0) = 4o, ¥(0) = Yoy ..., Y& T =957Y Y™ (0)=F. (3)
Nous avons démontré aussi que lorsque a est suffisamment petit,
Péquation fonctionnelle (2) admet une intégrale y (z) continue pour z=0,
et qui satisfait aux conditions
Y (D) =Yos ¥ (B) = Ygpeery YOI (T} = y&=0, y™ (0) = K,
x, étant un point quelconque de lintervalle [0, al.
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