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AVIZ COLABORATORILOR
Buletinului Societatii de Stiinte din Cluj.

1 Data ce figureaza sub titlul memoriului original este data depunerei manu
scrisului complect si gata de tipar. Societatea, care poartd raspunderea acestei date,
nu are dreptul sa si-o Tnsuseasca pentru comunicari verbale.

2. Manuscrisele se remit presedintelui sau secretarului general ; ele trebue sd
fie inedite, definitive, bine scrise si de preferintd dactilografiate (Art. 57).

3. Tipdrirea manuscriselor, cu sau fara modificdri, sa hotaraste de Consiliul de
Administratie (Art. 56). Membrii au drept numai la 5 pagini de sedinta pentru comu-
nicdri originale; despre tipdrirea memoriilor mai lungi hotaraste Consiliul de Admi-
nistratie (Art. 54).

4. Secretarul prepara manuscrisele pentru imprimare. Manuscrisele revin apoi

la autori, cari le Tnapoieze secretarului cu: bun de cules, iscalit si datat pe prima
pagind. Remanierile ulterioare se face pe contul autorului (Art. 58).

5. Autorii vor indica pe manuscris ierarhia titlurilor prin sublinieri sau prin
culori diferite; ei se vor abtine de la orice altda indicatie tipograficd. Pentru memo-
riile mai lungi ei vor compune o Tabla de materii, ce se va tipari pe prima pagina.

6. Autorii primesc o prima proba si o proba paginatd. Rezidentii trebue sa
restitue corecturile in 4 zile (Ari 58); nerezidentii Tn timpul fixat de secretari (Art. 58).

7. Autorii trebue sa inscrie pe prima corecturd: bun de paginat si pe proba
paginata: bun de tiparit; aceste mentiuni vor fi iscalite si datate.

8. Autorii vor indica pe prima proba locul unde trebue nseratd fiecare figura,
si vor lipi pe marginea acestei probe, Tn fata acestui loc, proba figurei corespunzatoare.

9. Autorii vor Tnscrie pe manuscris, si vor repetd pe proba paginatd, numarul
separatelor ce doresc, si dacd voesc o coperta.

Numarul separatelor nu este limitat, dar costul tiparirei lor cade integral n

sarcina autorilor, cari vor plati facturile direct tipografiei (Art. 59 si Contractul cu
tipografia).
10. Autorii Tsi iau angajamentul de a nu vinde in nici un caz separatele

memoriilor lor. Societatea incuviinteaza numai distributia gratuitda a separatelor sau
schimbul lor cu publicatiile similare.

11. Secretarii au dreptul de a convocd la tipografie pe autori pentru ca sd
dea indicatii zetarilor; acei ce nu se prezinta Tsi perd randul; tipografii nu vor sta
la dispozitia celor neconvocati.

(Hotdririle Adunarii generale din 27 Noembrie 1921).

Toate comunicdrile referitoare la redactarea acestui Buletin trebue
adresate Dlui R. Jeannel, la Institutul de Speologie, strada Miko n° 5,
Cluj (Telefon n°® 8.53).

Les Sociétés correspondantes sont priées d’adresser leurs échanges
personnellement & M P. A Chappuis, bibliothécaire de la Société des
Sciences de Cluj, Institut de Spéologie, casuta postale 158, Cluj (Rou-
manie).



SUR LA FONCTION CARACTERISTIQUE D'UN NOYAU
par
D. V. Ionesco

Regue le 25 Janvier 1927,

Considérons les équations intégrales |
b
P (@) +p S N(zs) ¢ (s)ds=f(z)
a
’ .
flx)+ A SM(xs)f(s)ds=F(x)
-
En éliminant f(z) entre ces équations on trouve
o
°@ +5 P(vs) 9 () ds=F (2)
a

ol
o

iy P(wy)=xM(xy)+pN<xy)+xuSM(xt)N(ty)dt

a

Une propriété importante du noyau P(zy) est la suivante: Sa
fonction caractéristique pour la valeur 1l du para-
meétre est égale au produit de la fonetion carac-
téristique DM(R) du noyau M(zxy) par la fonction ca-
ractéristique Dy(p).du noyau N(zy), c’est-a-dire

(1 Dp(1)=Dn (&) Dn(p)

Dans ce travail je présente une démonstration de ce théoréme (1)

(1) Yai donné une démonstration simple de la formule (II) en m’appuyant sur
un théoreme de M. Hiuperr (voir mon article du Bullelin des Sciences Mathématiques
9e Série t. L. juillet et aott 1926).

Bull, Soc. Se. Cluj, JII (1re partie), 17 aofit 1927, _ 26
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en partant uniquement de la fmmu]e de définitign de D (A) donnée par
M. FrepnoLym, it savoir

e (T 81...5
D=1+ Z—/\-.-SN(3;:;:3:)(13‘...(13,,,
a

N@iy) ... N@yyn)

Tits :N’(m:ay@)? SRR LT B
N (33n ) -..N(x y)
Ce travail est divisé en deux ch'lpltres Dans le premier chapitre
jétablis des formules que j'utilise pour la démonstration de la formule

(21), seule utile pour la suite. Dans le deuxiéme chapitre je fais la
démonstration de la formule (II).

ou

Notations.
1°. Le déterminant

N(ziy,) . . N(ziya) Mz 7)) LM (4 T.0)

N@ayy) . - N(zayn) M (x,. 1:,) LM (xntm)
N(0| y|) . N(O] yn) M (01 “E|) ..M (01 ‘I:m)

N(omy). - N(omyn) M(amz) . - M (&m Tm)

sera noté par le symbole

(g (e ::Z::)l

9, Lo nombre des combinaisons qu’on fait avee 7 objets pris p
a p sera ‘désign par Cp

3". Le signe 2 mis devant une e\presswn K o figurent les

aak

indices -a;,.., 2, indique qu'il faut fairc la somme de toutes les ex-
pressions i qu’on obtient en remplagant dans E le groupe de letires
@;,..o par une queleonque des combinaisons de % nombres qu’on
peut fairc avec les m. premiers nombres.,

~ 4°, Dans la suite on aura a considérer des mtegrales multiples
de forme

b

1b -
\..Scp(x.,..xm;yl..yp;zl..z,,)dx‘.'.dxmdy,..dyndz,..dzl,_
a . - .. . H

~a
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Pour abréger I'écriture cette intégrale sera écrite

g:p(xl o ZmiYse Ymin. . 2p) Axmdy dzp
en posant Y _
dxm = dx, .. drm
d?_/—n = dy,..dYa
dzp = dzy .. dz

"CHAPITRE L.
Formules préliminaires.

1. La 'fgrmule éuiVﬁEte est fondamentfale'tpour' la suite.
. Ly Zn 6r...0m|| _ 61...0m ZTy...Ln
(). [‘N (yll-’-yn]M [171 ceetm )J o M(ﬁ e Tm ) N(y,.;.y,,]

- 25 M(Tﬁ‘ 0“"'0“”') N("“' e 'xﬂn)
B oy Tagr*Ta, Ys, You - yﬂn
m ' ! U
N (—_1)1 Z”, 2 M(xﬁ' . T °“1+1 .. oam) X ("a,- - O, aLﬂH_l. .xﬂn)
ﬂl,---ﬂl Apyennly Tay - o 1 Ta v Ta’ yﬁl ot yﬁ[ yﬂl-*—l v yﬁ

L
i

Si n > m le développement se termine par _
n Ly . T Gl ..0p & . X
a3 (T (G e )
BB boe tm Yer Ybm Y8mgr = ¥8a)
et si m > n le développement s¢ termine par

m Xy..%y O .. O G, ...
n LY %n o %n
(—1) 2 M(‘C LT T .':‘)N( " ...yn)’

ay’* Y, a v a
Ayyentyy V% St m

Q

Pour abréger, nous désignerons par la ligne o, du déter-
minant :
Gl .«0Om
M (Tl ««Tm ) K

la ligne C ‘ _ ' :
M (0ati) M{oatp) + 4+ M{0aTm ).

26*
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Le principe de la démonstration de la formule (1) est le suivant:
on cherche tous les termes du second membre tel que dans le déter-

minant M (tl.-'-.ém) il y ait 1 lignes ®, (#g,,... 75 ) et m—1I lignes o

(oaz+1’ AR

2. Dans la formule (1) faisons
T, =Y = 8, (i=1,2,...n)

multiplions les deux membres par ds;...ds. el intégrons de a a b.
On obtient la formule suivante

[SNS
~

@ S[N(z; )M(‘" o )]ds:;gm(:;;;::)N[j;;;zg)dzn

-7} m
+ -
..l S, v+ Qg Gal..Ga Sy v e Sp1y _
+ (B4 M( frdersity] Iy { dtr dsnr
;ﬂ Tay T Tary gt Vag G oo b Sy . Spy "
4

En effet, il suffit de voir que si dans l'intégrale
3

" 8, « + S8, °a/+1' . . Oy v+ O, Sﬁ/+1' - 88, @
T, +.T, T .. T Sp ..85. 8 .. 8 Sn
a1 o tergpyt " Ceg Bt T8y Byt CBy

on fait le changement de notations
sﬁl=tl’ s Sﬂl= 7]

Sy = Spy e 8= Spy,
elle devient

..ot %" Oy X Oy, ++ O, Sp e s;_,
M Ty oo Ty Ta, e Ty oo 8.8 dtds
. 1 LS m Sn-t

On peut écrire la formule (2) sous une forme condensée

g V(s ) n(am)]a
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I=m O h..t o ) ( + Gy 51+« Sn- )
’+l “m ap *
M N dt dsnr
2: 4,2‘1,5 (-r- " Fafayy e Ta sty s1e-m "

. . 7
- en faisant la convention que pour [ > 5, C,= 0.

3. Dans la formule (3) faisons _
o =1 =10, (1=1,2,...m)

multiplions les deux membres par di..d0n ct intégrons de i a b.
Nous obtenens la formulc

? S[N(ﬁ::i:)m(%:;:8:)]d;;,da;.

I=m o
— 2 (_ I)IC," C’IHS M (:’lfl, :: ;I;i’/ gll . Om-l) N(U; o U2 8y . Sn.l) d’l;, dv—,“do—m-’ d;n.l
1=0

. em-l Uy o W S|_ o Sn-1

La démonstration cst immédiate.

4. Dans la formule (1) supposons le noyau M (zy) identiguement

égal au noyau N (ry). Le premier membre de cette formule se re-
duira a ‘
' :c,...m,,c;...om)
N(ylcl.y’l Tl oo Tm
Supposons encore m=£k, n=p-+r et faisons
(5) { xi=yi—__—sl (i=1_a21'°'p)

Multiplions les deux membres par ds;...ds, et intégrons de a & b.
On obtient :

r
TheoThir 81. .80} 5= T .. 'ck+1..'ck+,s|..s,,) =
)N(Ul..ck-}-rs(. )dS _SN(Gl.,C)N(0k+l-.0k+r$‘1.o8p ds”
k p+r~
y’gl 2 © - O O, Y, + Vg, ) "

o B

k ptrre
” 1),2 N( Tay *+ Tay Tagyy ¢+ Ty N g, + - Ty, Tg, - - ?'):ﬂp“ i
T Ype - Y8 %y O )\ O e Oy Yy e Ysoar) ©
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Dans eette formule les x et les y sont remplacés en fonction de
s, 6, 1 par les formules (5). _ ‘
Il n’est pas difficile de montrer qu'en posant

- S S SRS S A
(6)'1‘;(a,,..a,)=c;28N(Ol AT k)

1..0n0 .. 0 g, ..0
N VLh . k4t nYn %4 ay

N (,0, .8, Thye ** Thebvin © * Thebyy 51 s,,.h)
N

d_ghtlg-h
’ c“l",g“hc_,“l+lf'°“l ..ok+7r81..§‘p-h ' »
Qnﬂ
k
7 N(T]..Tk+r-9]..8,,)d;=T0_ Tl % ,Tl @) + -
O NG ) = T 2 ) + T ()

D DTy a) + o+ T e w)] 4

Qysetty
5. Revenons a la formule (3), supposons m=p+k et posons:
Opth = Tpin = la =1,2,...%

multiplions les deux membres par  dfy ..dly et intégrons de @ a b.
On aura : . S

/ .'S'l .. S G..0 01 . Ok) .
\[N{SI-.SIL)M(‘H..'CZOl;.()k]dsndek
+

bk e ot o .o G, v G, 84+ St ‘
. 1~ ! 7 41 %y 4k o ay 1 i —_ - —
= 2 (-1) an \ 1\[(1: Tt P ) N( tl . t[ 8. ) dt, dSn-[ dek

. T . Sp-
a eyt ok n-{

T (bt e, o, Oy ++ O, Stee Sl _ .
+ > (-1)’02251\1( e "+")N( L )dt,dsn-/dﬁk

" T by o b, 8. 8Spe1
I=p Ayl . &1 41 %ptk !

Siton poe R R
LN ty .. lino - T TYRPRNE 17O | P P

Ik arppr " O

{sh._c,{zyl(tm__r Coa % )

CoeaT, Uy Lovp Oy .. Op
arp arppr e Y h U k-h

a;..a/,h .
(8) { ' c|..cal_h..vl..vhs,..s,,.l o .
N tl vo tin UpeoUn St oo Spat duh d?)h dtl'h dek'h dSn-l

'l 1 ,
l Sp-h = S/-p+h ’

on aura:
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0N \[\(Z} j) M (:l‘“"",,‘_ ]ds,, Al

‘p
I=-p-l ' I=l‘)+k ’ . ) ’
=X (—1)'C, (Sq + ot s )+ E (—1)’cn(sp' + o+ 87)

6. Considérons V'intégrale

10 = . Oggrtly . um) ('ﬁ ..rk.;.)-sl..s,,) — — —
( ) \ M ( ¢ Tkdr Yy % Um N Ot.eOk4rS1-.8 d°k+r di.H— dSp
et remplacons .
Tl .. Thtr S )
S N ( . Oktr 81 - ds,,

| par le second membre de la formule (7). On aura

(11) 1=D) — f‘.(Df, + D)4
+ (=1 "(D'-I—-D-!- D;)+ .....
ag..ay

en posant

3 .
I Ot « . Ogdr Uy « « Un,| ol y I
, Dy ——5 M (‘51 i tkir vy . vm) T, (& .. &) dokgr driyr

Si on se rapporte & la formule (6) on déduit sans difficulté que
- " ot (6. . Orgray . . u Tay « Tap Tapyy o T

,.D;, _ (_1)Ihch C:h M o Oktr m N 6“ “h aptt ag

p Tes Thkbr V1 .. Um 1 --0n °an+n + Oqy,

(0,..6 Thtd o « Ther St - - Sp-h

) dOn dsn-p doksr dryr

N
cal .o Oah Ok+1.+ « Okdr S1 « « Sp-ht

Dans la formule (11) nous voyons qu'il figure le terme
k
{ . 7
(12) E,= ¥ D,
. P Ay
On montre que

’ . It et b
= (=17 C,CC F,

(1_4) . - / SM(tl .’E,okfr ula.um) N(a:}:h Th+l--'5k)

e o Thtr V1 o0 Um Onapga ..o
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N(Ol..eh Tk+1+ « Tk4r 81+« Sp-p

Oi .+ Oh Okt Okdr St s,,.,,) 0 dsp-n Aokr dvir

Tenant compte des formules (12) et (13) la formule (11)devienent
I=F,(1+C.C, + -+ + CiCE)
=G Fy (G + GG + - + ' Cf)

Mais . .
CG+Cers .+ CCG=C

de sorte que: .

>
5]

(1) G CH F,

I=

h=0

ou bien tenant compte des formules (10) et (14) on a:

O Oktr .. Un (n..tk.;_,s,..s, - - —
SM(t,..tH.r vl..vm)N Ot..0ktr 81..8p dsp Ao ¢ r dtktr

— h=k ’
_ Gy+.Okir ul..um) = ¥ B B ken
- S M (\71 . Tkir Uy .. Um Ao yr Aticyr W (=1)"C, C. 3%

TleoeTh Tyl Tk 9..-011 'Ck;{-l..tk+r8|..sp.h — —
' SN (01 N PO TR Ok) N ( Of «« Ok Ok41 e+ Okgr SpoSpp A0 dsp-n
Nous allons faire plus loin une application de cette formule dans
le cas p=q—r. Remarquons que:
r

- c
h k-h __ ktr ~B ~rih
Cq.r C‘k+r - Cf CIC Cq
q

T e« Thyr V5 «« Um O1 «. Ogdr s]u.Sq-r

(15) SNI ( Op.. akff UL o Um } N ( Ty oo Tk br 3] . SQ-"] d;q_r d—o-k+rda‘*‘r

' Cr h=k
J— kt-r ) ol . °k+f ul .. um — ‘ — N _ h ~h ~r+h
Cr 1\1( T oo Thtr Uy oo Um d°k+r di-[—r h:() ( 1) Ck Cq
q

Tt Th ThireoTh f .. O Thet .. Tidr 8y .. Sq.,-.h) —
SN (01 e Ononga . oh) N (c‘ o Ok Ohtle . Okdr 8y o Sqer-h dOn dsg-r-n ¢ -
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7. Nous allons utiliser les formules précedentes a la transformation
de l’mtégrale

L)

1o J=S[N(§I (2 8 e (32 o, e

Remplaqons dans J T'intégrale

Sy..8 .or 0.
S[ (B aa (e 2 B Bo)| s,
par le second membre de la formule (9). On aura:
f=r-i I=k4p

sz(—l)c (A’ LA+ 2( 1)c’ (A% + - +A")

ou on a posé d’aprés les formules (8):

( 'k

by« - ton O ot Oy 6.
Aj.:Q','ZSM(t' Ioh Oappyy - Oay Ut e Un Uy ph)x

apa Tornerngre - Tae Yy .. vp By L, 0

(17) N(oal eeOa;p Vie.Vr Sp.. S,,-]) N(tl e T
1,

boootin wy..un Sy . Sp- Ofe. Clk) dtr.n dundy @pndsn.1dordre

I Akt
{A'k-h“An
On démontre facilement qu'en posant

' 1 « Okn By o ep-h) (tn S U TRt e Ttk Sy . Sprn
(18,) B = S M( een 812 bl Mo or oy Okcth St . -sn-l-h)

T Tikte e YR 5T o — — T
N (tl R 72 VA N Ok) @1 ASnot. Ahp-n d°k+h duin

on a
(19) A, =C G "B, A _c" G By,
de sorte que J devient:
1=k-i T .
J= 1_20(—1)’(:; (LB +C G B 4 - 4 €L €3 BD)
I=k+p '

. ®
+ 2 (—1yCL(CL*BY, + C. ’k+’Bf,:+,+--+CZ+“'C§B$”
On peut encore écrire cette expression sous la forme

* Bull. Soc. Sc. Cluj, III (1re partie), 15 novembre 1927,
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. . o h==a‘ } =k . s
(20) J= /2(-1) ct D—1icH el B
=0 J=0
- D’aprés la formule

(
j=k )
2(-1)’ ¢t !Bl =

kah 10

O1..0kpn O <1
SM (r. hth B - 1* |dsk+,, deesn Aoy { Z 1y’ ¢l ¢
Tyeo T Tit+le .,‘Ck)l (tl ool Ty - 'C;}+h St sn.h..) —_ =
S N [t, v lj Gjp1.. 0k N Ot..0j Ok4t.Okih S1..Sn-hsj dtjds”'h'j
Daprés la formule (15) le second membre de cette formule est
égal &

CZ .0 6 0
k+h Yy e« Ypn Tl oo Tk Sy oo Snaht
CZ+h S M ( Tretn By L 9p-h) N (01 Okt 81+ . Sn h) de” h ds""’

En rempldqant ceci dans la formule (20) et tenant compte de (16)
I0US avons:

)

: s .0k By..0p t't: —’—4—.—-
@1)- SlN e (B g N (30T ) dew i, dae
S AN |
— GOkt VyeeVp-n T1. Tk+h 3: th
2 ¢ 1) Cy +h S [fl Tktn'0y. ep-h) N(Ux -Ogeth 81..8n h)d()p. nds hdok'”' dtk'”'
Cette derniére formule est la seule dont nous aurons besoin dans

la- sulte

CHAPITRE I1.

Demonetratlon de la fot mule (II)

8. Con51der0ns le noyau
0 _ Play)=AM (ry) + 1 N(y) + MLS M (z) N (ty) d
et calculons 7 7
«(22) N (1) 1+ 3 —p—S P[s.:..sf,)'ds}..ds,i. g
Pour abreger l’ecrlture posons '

[
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- L(zy)=AM(zy)+p N (zy)
K (xy):S M () N (ty) dt.

L(sis)+rpKsmis) . . L(S‘lSp)"'lP«K(S‘]Sp)

©3)

‘S| «eSp )
P [Sl «eSp \‘ - .
L(sps)+ApK(sps) . . - Lis 31:)"‘l t Kisp sp)
En développant ce déterminant suivant les puissances de Ag on a:

@ SP (3 )dsp—apo+ xw,,,+(xp)za,,,+ +00) o,

ou la valeur du coefficient apx est

(25) a,,k=C’;S[L(s" ?’;) M °' ok]N(tlo,) . N (tk 04) dsp-r dog drx

Pour la démonstration  de la formule (24) je renvoie & un Mémoire
de M. Goursar (}).
De la méme maniére on démontre que

S[L(;: e (3 ]d,
- e [ i 3ﬁ131(§:::§::: 222 %)) don o

de sorte que
. h=p-k

_ k b oypkh B AR

apk = Zcpcp_kx bk,
h=0

.en posant

(2 ka S[ g: gz) N(Sl..Spk—h o,..ok-) J’N(r,o,)..N(o,;:k)dEh dSpeten A0k AT

81..Sp-k-h T Tk

On peut encore écrire

en - ape=Cy by
€n posant
h=p-k
kb R AR
(8) bk = g,: ch Wl

() M, E. Goumsar, Annales de la Fuculté de Toulouse 2¢ série tome X, 1908,
page 26—32,

27
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Remarquons que apx est un polynome en A et p homogéne et de
degré p—r.
9. La formule (22)

- 1
Dp ‘”‘”Zﬁ lapo + (M) apy + - -+ + (ApY app),

ot on remplace apx par la formule (27) deviendra

< 1

Ordonnons suivant les puissances croissantes de A et p.
Nous aurons:

1 1
(29) Dp (1)=1+ T bio+ 3 (D20 2 (A) by4]

+ a7 [b30+3 C (Ap) bay]

(30) Cp—bpo+pC,,1(ln) i F 0 (0—=1) Coy AR bp2z + - - -
Si p=2¢q, cette formule se termine par
29 2g—1) - - - (g4+1) CI (Ap)7 by,
et st p=2¢g+1, cette formule se termine par
g+1)2g - - - (442) Coyy () bortrg -

Remarquons que Cp est un polynome en A et p. homogéne et de
degré p. Nous pouvons donc poser

Cp = Cp01p+cp11p-lp_|_. s+ ConAPhph Lo Cpppe?

Il s’agit de calculer Cpa. _
10. D’apres les formules (28) ét (3() on a:

(8D Con= C: Qb £ C), CELOE,

-1 Vp2

+ p(p——-l)C ﬁ.Zszz + -
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_ Revenons a la formule (26) et permutons les indices 1, ..
toutes les maniéres possibles.
On aura:

.t de

Qh ;’ Rh

Ol on a posé )

, h 0y .. 0 81 < Sp-k-h O es Ok TLe Th) o o

(32) RPJ‘:S[ N[Gl Oh) M(sl . SI;_k.h Tl . ‘tk)] N(G] . Ok) dbn dsp'k‘h day dri
Alors la formule (31) deviendra .

83 . Con=Ch R} o+ C, C, L Cripm

p1 Gp2 ot

h-2
+ C! cﬁcﬁiﬁm .

78 ph-
‘ + CpCp3Cp§ pg3

+ ......
Mais d’aprés la formule (21) on a:
J=p-k-h 6 8
R = 1 1 Gi Coen (01 oo Oty By p-k-h-i)
k= ( Y—— CL., S L oA

oo Tktj 81 sh;
N (Ul .. Okt 81 )dep k.}.jdsh., d0k+, dtk.|.,

Dans cette formule changeons p en p—l, et h en h—k, on aura:
i=p-h

RM k (’f:-k C"k
(34) p_"’:k 2( 1) +j_“h-k “'p-k-h p-k»h R,
ol on a posé

O1 .. G 0..0_.‘ T o SH. — . —_— —
(35) Ry =S M(t: A 0;2_;} N(;‘l : :;_ o sz‘;] dBp-t-j dsnj doy.d;

Si dans la formule (33) on remplace les R;':,ﬁ « par les formules
(34), en faisant les calculs, on trouve

, Cpn = G Ro
"C’est-a-dire d’apres. (3)

__ h 6, .. Op.;.) — (31 .
C"”_CPSM(01~.0M dp \ N g .- )ds
Si nous revenons a la formule (29) nors en déduisons que le

coefficient de AP i dans le développement de Dp (1) suwant les puis-
sances de A et p est
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‘ 1 ! 91- Op-;, — St.-.8 —
(86) Lh(p-h)! SM (01 . "p-h) -1 S N ( $1..8 ) ds

D’autre part en multipliant les deux séries

nous remarquons que le coefficient de A?# p est encore (36). Donc on:
a idenliquement :

D (D)=Dm(®).Dn().
La démonstration de la formule (II) est ainsi faite.
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