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PROBLEMES DES OVALES FONDES SUR LEURS EQUATIONS INTRINSEQUES
(Résumé)

Dans cet article, I'équation d’une courbe est donnée sous la forme

$ s
#(s) = Scosf(u)du. y(s) = Ssin Flu)du,
0 0
s {
ott Hs) = Sk(“)d“ ASUPRA UNOR SUPRAFETE CE INTERVIN
0 IN NOMOGRAFIE
et k= k(S) est 'équation intrinséque de 1 be.En s’ !
les théorémes I et IT qui exprimen: : ﬁaﬁ? d?a I: stgftlgg’:nz (S;)I I:tiiﬁgllé‘gf: ;:tzgeigaﬁ?z: LA (:;, BAL
SG 1

suffisantes pour que la fonction & = k(S) soit I’ e
B abiR e Lafasnr eoetant (S) soit I'équation intrinséque d'un ovale, respectivement

1. intr-un articol recent [2] am semnalat o clasd de suprafefe ce inter-
vin in nomografie, in cadrul rezolvirii aproximative a ecuatiilor cu trei
variabile, cu ajutorul nomogramelor cu puncte aliniate formate din trei
sciri rectilinii. Aceste suprafete sint de forma

hz) = f(») + gly) (1)

s5i generalizeazd suprafetele de translatie si rotatie.
" " in acest articol voi ciuta condifii necesare si suficiente ca o supra-
fata s fie riglatd, sub o formd care sd-mij permitd aplicarea lor la supra-
fetele de tipul (1). Ecuafia funcfionald obfinutd va fi rezolvatd in cazuri
particulare. Vom demonstra teorema :

Condifiile necesare §i suficiente ca o suprafatd sa fie viglatd sint

AN .d7 =0
. ¥ =
& (2)
d2N .dr =0,

—
unde N este un vector normal la suprafatd si v este vectorul de pozifie al wunul
punct situat pe suprafatd. :
Aceste conditii corespund proprietdfii geometrice a suprafetei riglate,
ci o familie a liniilor asimptotice e formatd din generatoarele rectilinii.
Conditiile (2) sint necesare. In adevir daca
Sy
v = 7w, 0) 3)

-

: o . . d : o
este ecuatia vectoriald a unei suprafefe si }1, versorul tangentei unei linii
&)

asimptotice, intr-un punct al ei, atunci dacd linia asimptoticd conside-
ratd este dreaptd avem ‘
L -
' 2
ol AT (4)

52
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In mod, necesar avem

dr dx
/ N
Lo
ds ds
-+ =
@y AN (5)
ds? " ds ’
Din prima ecuatie a sistemuluj (6), prin derivare se obtine
- - -+ -
dN dy | BN dy 0
ds  ds? ds?  ds
si tinind seama de a doua
-+ >
N | dy — ), (6)

ds? E‘

Prima ecuatfie din sistemul (5) si ecuafia (6), sint echivalente cu
conditiile (2)

Conditiile (2) sint suficiente. Din indeplinirea conditiilor (2) rezulti

= -
ca vectotii N, dN si dzl\?, sint situafi in acelasi plan, adici
5 -+ o
(N, dN, d°N) = 0. (7)

-

Dacd N este versorul normalei la suprafafd, atunci (7) exprima proprie-
tatea cd planul osculator al indicatoarej sferice a normalelor 1a suprafafa,
dealungul unei linjj asimptotice, trece prin centrul sferei, Din acest motiv
indicatoarea este o curbi pland si anume un cerc mare al sferej. Versorul
tangentei la linia asimptotic, fiind perpendicular pe un plan fix, are o
directie fixd si deci linia asimptotica este o dreapti, iar suprafata care o
confine, o suprafafd riglati.

2. S@ folosim acest rezultat pentru a determina suprafetele riglate
date prin ecuafia (1),

Aceste suprafete pot fi reprezentate si cu ecuafiile parametrice

%= ¢(u)
y = $(v) (8)

2= x® (y 4 )

dacd functiile /, g si & sint presupuse invertibile si derivabile. Presupunem
cd aceste functii au derivate de ordinul unu ,doi si trei,

Conditiile (2) corespunzitoare suprafefelor scrise sub forma (1) sint
(Af' — W'3"dx? + of 'R dx dy + (h"g® — h'3g")dy2 — ¢ 9)
(hrufr;; _hrgf”l) dxs _l_ 3flgrku (ffdx __I__ g.rdy) dxdy _]_ (k”rg!‘g __k.rsgl”) dyg — 0'

183

Suprafete ce intervin in nomografie
Daca suprafefele sint date prin ecuafiile (9), aceste conditii sint
ot ' Iyl ’ [ ol | _# ’ ff)d,vz —_— 0
{IJ’(CP“X" ==SC )d’M-Z L 2CP Ll)'x d’lﬁ.d?/‘f‘i‘;rcp“(q) % ., ’qj’x_ ,q),, ”) +
R L G KRl L M A A
r’ S ’ o —
+ (durdy + dvidu) + ¢’ (" "y — 4% )dv*= 0

i i du, dv din sistemele (9)
4 eliminarea diferentialelor dx, dy, sau du, : 0
respgg&ga(f(gﬂ:s: E;l:?i:in ecuatii functionale care contin derivate de ordinu

unu, doi si trei ale functiilor /, g, A, sau ale functiilor ¢, ¢ si .

Ficind notatiile T
U g g U= P — i

= 2f'g'h"” V= f2%'h"
;;:’{fik— fen W11: Fegah' si Wy=h'"g"® — h3%"
ecuafia funcfionald corespunzitoare relatiilor. (10) este
USWE + U2 (WWi— 2V, WW, — VW, W,) +
U(w2vi—ewUu,Ww, +3WVUu,W,— VWV W, + VleWa) 4+
Wsu? — VWeU,V, — V3U W, + V2WU,W; =0
In mod analog se obtine ecuafia funcfionald pentra stuprafletele date

(10)

(11)

in ecuatiile parametrice (8) e iy
Prmintrug’it ec]?xa‘piile functionale ce se olztm nu se potaiiic%l b
eneral, in cele ce urmeazd vom trata citeva cazuri p
g ,

3. Pentru suprafetele de translafie

z = f(«) + g(v) (12)
" conditiile (2) ne dau sistemul :

fldx® 4 g''dy* =0 (13)

1 + gyt = 0

Acest sistem conduce le ecuatia funcfionald
g 4 10" =0 (14)
care di urmitoarele solufii ca suprafefe de translafii riglate

a) z=mlogii:—|—a1x+b1y+cl (15)
b) z = Ax+ F(y); z=G(») + By 83;

e] o= aa® 4 B -+ o y® + Bry + 1 (e < 0),

ultima fiind un paraboloid iperb_olic.
Pentru suprafefele de rotatie

h(z) = %% + y°
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conditiile (2) devin
h*(dx? + dy?) — 24" (vdx + vdy): = 0 18
W' (xdx + ydy)® = 0, s

lar ecuafia funcfionald (11) se reduce la

/&m == (19)

Suprafefele de rotati = e
ordintl dof atie de aceastd forma sint numaj suprafefele de

d22+bz+(’-:x2_l_y2 a0
3;2_|_ Z:a ( ) Y (20)

; e Sll’lt % (_011[11 Lllilld tll i si i 0. ()‘ (
4 ’ 185184 JEI’IJ J i (8] :
Ca un ult m exe . . 1
a. ceas ta f.OI ma. Ill aces': SCOP vom :l 01 i ;“ i =
( ) . 051 ecua llle Pararﬂ.e rice ale sSupra
2 Jrafe e 5a 5 i

fz ’xf syl 12 LA | Uq Iy 4 ’ r H r
PEYA YY" £ P "y, — %% Yo" " =< 0 (21)

Presupunind ca i
N ca derlvatele £ £ gt 20 ' rr
ditia de mai sus se poate S.cri:gp' ¢ 7' @, ¢,y nu se anuleaza, con-

Bl e

¢II ¢!l xl’
care este o ecuafie functionala de forma

L(u) + M(v) = N(u + v) (22)

Folosind ecuatia functj < ” L
rabile cu ecuatiile Parar;tégﬁiéa a lui Cauchy, gisim stprafetele desfisu-

x=M(u+a)"+ N,
Yy = Myv+ 8"+ N, (23)
: a=Myu+v + a+ )"+ N,
In aceastd categorie intri 5i suprafetele cilindrice
%) + g(y) = const : h(z) — f(%) = const (24)
h(z) —g(y) = comnst.

= Cfigolrnoggnerat{)are sint paralele cu axele de coordonate
S d_ana 0g S-ar mai putea considera si alte tipu.ri d f
particulare din clasa suprafefelor din tipul (1). e suprafete

Catedra de geometrie

N -
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0 HEKOTOPbLIX TMOBEPXHOCTHX, BO3HUKAKOUWKWX B HOMOTPA®WH
(Kpatkoe cozpepikanue)

[NpuBoguTca TeopeMd, ;
Heobyodumbiai & O0CTATONHEIMU YCADGUAMI, 4TOBL M0BEPXHOCTE DblAa AlHetivaTod,
ABAAOTCR:
-+ -
dN . dr =0
- >
d*N.dr =10

-+ -
20e N — HopmansHoil 6eKTOP K NOBepXHOCTU, 4 T — NOSULUOHKLLL BEKTOP 00HOU TOHKL,

Haxodaujelics Ha NOBEPXHOCTHU.
[Mpi noMomu 3TOH TeopeMbl DA3biCKHBAIOTCH JHHEAuaThe MOBEPXHOCTH BHAA (1,

BCTpeuaeMble B HOMOTpa(ui.
Venosus TeopeMbl Jaubl B cueremax (9) u (10), a (hYHRKIMOHANLHOE ypaBHEHHe,

cooTBercrByonee yeaosuaM (9), mamo B (11).
Mosyuennoe (QYHKINOHANRHOE ypABHEHHe PEMIaeTcs B MPOCTHIX HACTHBIX Clytasx

— Jli nOBepXHocTell nepeHoca W Bpaulenns. Pemrenus KaHbl B dopmynax (15—17) n (20).
Hakowen HAXOOHM TaKiKe pasBEPTeIBAEMEE TOBEPXHOCTH H3YYAEMbIX  KJacoB

(23) u (24).

SUR CERTAINES SURFACES INTERVENANT EN NOMOGRAPHIE
(Résumé)

Dans cet article I'auteur énonce le théoréme suivant :
Les conditions nécessaives et suffisanies pour qu'une suvface soit véglée sont :

- =
dN .dv= 10

— -
A?N . dr= 10

ott N est um vecteur novmal & la suviace et v le vecteur de position d'un point situé sur la surface.
A I'aide de ce théoréme l'auteur étudie les surfaces réglées de la forme (1) se rencontrant

données par les systémes (9) et (10), et I'équation fone-

est donnée par (11).
&solue dans des cas particuliers simples, pour les

nt données dans les formules (15—17)

en nomographie.
Les conditions du théoréme sont

tionnelle correspondant aux conditions (9)
I équation fonctionnelle obtenue est r
surfaces de translation et de rotation. Les solutions so

et (20).
Enfin I'on trouve aussi les surfaces développables de la classe étudiée (23) et (24).




