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NON-COMMUTATIVITE DES TRANSFORMATIONS @
DIE TYPE PEANO

PAR |

STEFAN BERTI et AUREL TOANOVICLIU
(Haia Mare)

Le probleme posé dans le recueil du S. M. ULAM « A COLLECTION OF
MATHEMATICAL PROBLEMS » concernant Pexistence des transformalions de
type Peano dans lesquelles la mulliplicalion el Paddition sonl commutatives,
c’est-d-dire :

(1) o (1L () = p (5 (e)

est solutionné dans le présent travail ; ainsi il se démontre qu’il ne peut pas exis-
ler une transformation de type Peano satislaisant la condition (1).

Dans le présent travail, outre la transformation connne :

(2) ¢ =271 (2 —1)
on introduit les transformations de type Peano pour le procédé des dia-
gonales ef le proeédé¢ des gnomons, proeédés employés pour démontrer
Péquivalence entre N et N2 (olt avee N on a noté ensemble des nombres
entiers positifs). On traite dgalement Pinversion des transformations de

fype Peano.

1. TRANSFORMATIONS DE TYPE PEANO

Toute correspondance biunivoque de la forme
(3) p: N2 = N, pab) = ¢

est dite transformation de type Peano. Les transformations de type TPeano
s’obtiennent en posant en correspondance i chaque couple ordonné (a,b),
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3. FONCTIONS DE TYPR PEANO COMMUTATIVES

Une fonction de type Peano Py 4, 7 est par définition commtatip,

s, quiconque était le couple des nombres entiers Positify @, b alieg 1;;, — 1) Fo(p—1) =12=12,

relation g(B)7r(B)=aq (P done en utilisant (9) on a B—1=1,
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b (e (0) = u(a +p) =q(a+b)r(a -+ p),

done les relations (1) et (8) sont équivalentes.
Tia non-commutativité dqe Ia fonction de type Peano
mmédiatement e Pouvrage cité. On peut v
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Dans la snite nous démontrerons le théoreme suivant :
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