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" Ye tratcazd urmitoarea problema : ;
Se considerd ecuatia diferentiald liniara o coeficienti reali constanti

y’ 4+ Oy + Cy =0 (1)

Se inseamni cu () integrala ecuatiei (1) care satisface conditiile o(0) = 0,
@'(0) =1 gicu 7 coa mai micd ridicing pozitivi a lui ¢’ (%), in cazul cind
@'(x) are asemenea raddecini. )

' Se mai inseamnd cu 7 multimea tuturor ecuatiilor de forma (1)
pentru care numirul h existi — bine inteles of in general h diferd de 1a 0
ecuatie la alta — cum; = le,| (6 =1,2)siin sfirgit cu of multimea pere-
chilor (a,, a;) de numere pozitive a,, @y care au proprietatea i relafia
de tip de la Vallée Poussin ‘ '

1\<alm1h—|—d‘2m2h2 (2)

are loc pentru orice ecuatie din 7.

O pereche (@, , a,) din of este reprezentatid printr-un punct de co-
ordonate (a,, @,) dintr-un plan P raportat la dous axe perpendiculare
Oa, t- in acest caz, multimea oA este reprezentati de un anumit domeniu
D din planul P, mai precis din cadranul I al axelor.

Tvident ci domeninl D este nemirginit, deoarece, dup# relatia (2)
daci perechea (&, a,) € of, atunci orice pereche (a;, a;) cu Uy > gy Q>0
aparfine §i ea mulpimii £ : :

fn aceastd notéd se determini frontiera ¢ a domeniului D gi pere-
chile minime in raport cu citeva functii f (&, @) de forma cea mai simplé.
O pereche (@, ds) din of se numegbe minimé in raport cu functia £ (ay, 32),
definitd pe tot domeniul D, dacé f (ay, @,) = min I (4, 03)-

(@ s “E‘Ed
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TEOREMA 1, Frontiera

a domeniului D este definitd (
Jelul wrmgtor : :

figura) in

a,
) 1S o T - R
L. pentru 0<a, \iI, U constd din arcul de curbé AB (infinit in di-
reclia BA) de ecuatii parametrice

o B a4 0

s i § +¢8)Ing
- Ins 1 —s524+ (1 4+s2)Ins o
w — (1 —¢p 1—82+2s5ns i
= R B e o T :
s sln®s 1 g2 4 (1 L g5in
ion vare parametrul s parcurge intervalul [0,1]. Areul are ca astmptotd axa
ay '
, L1 4 ;e . = .
2. pentru 3 < a4 < — » O consti din arcul de cuwrbd B de ecualii
. T
parametrice i
’ 2(1 — cos s) — sgin ¢
s =L Bl
! §(sin s — s cos s) 5,
4
(LZ:Q(l—ﬁeoss) s‘sms) @)

L]

82 (sin & — s cog s)
in care g parcurge intervalul [0, %]
) 4 s
3. pentru a, > = " consté din
w2

paralela  de ecuagie @, —
Domeniul 7 « |

ste marcat prin puncte in figurs.

'_radmczpi,a dm mm 'ua.lul (%, '.rc) a ecual w% q = 2 3111 B i

—
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' —_
Reuabia carteziani a arcului A B este
1

Wl s W) = ———F
( 11 a}lwa L

—{ — tat — dala, + (1 — &) &} +

(&0

: r 1
—ay)a, + (1 — 6a, +-af)ad ; +

+ [2af + (1 + @) q%lv dai + 4ai (1

tInto(2a2 (1 — 6y £l — da, — ab) +
So A i

-{"(1.—“1 V4a1+4a’1(1_a1) “2+(£;6a1+ )az —V2 14“1 1“
2a;—ai)+4af( ]—al) (1 3a1) Gy (1— 8a1+14a1+a%)a,2—|—(1 al) [2@1(1—
e

= b
B ol — a2y At 40T —tr) (1 — 6y ) aF 3o )

iar ecuatia a-l'cnljj;:‘ 'B_G
1

1—a)% a3+
G(“u"’z):_m ( 1

{4a1+4ala2

i
2

1
2] V4a1 "]—4“1 (1 —"ay)ay 4 (1 — 6a, -+ ai)ai ;

o+ [2eF i (1 4 %)

— a?) a, — 2ad
+ are tg - iz —{2&% o (1 — a})a, az +

2 (ay— ay)

+(l — 0y) V4ar+4a'1 (1 —‘al)“z+(1_6“1+a'1 az} | (6)
3 Tl in()sa,uale{i,i\in (6),
Dach se fixeazd vﬁloarea, luia, T] 7 2l

=0, respectlv G(a,,m,) =
rezolvamea ecuatiilor F(a,, a,) =

= poa,tel Ogégemlm)@rﬂma a lui a, corespunza,toare valorn con31d¢13rate 2, cfr]ﬁ
% ga;g: g'a,’loarea minim# a lui a, pentru care ; pentru valoarea ui a,
gll(,lerata perechea (@, a,) apartine multimii

Se poate face o observatft analoga in cazul cind se fixeazd valoarea
1
lui g, & (L oo) in (5) san oy < [u, Q_J (6).

N2 , . .
TEOREMA 2, 1) Perechea minimd  in mport cu functm fla, ay) =
1
= @, a, esle perechea {T’ 2 ]

2) Perechea minimd in raporl cu fum,tm flay, ay)=a,-+a, este perechea
g0 o L s unde o este
( (1{0056\)1—20080’) (1—1—0030)(1—200&0)
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3) Perechea minimé in raport cu functio f(a,, ay) = o - a2 este

A [ [ . . - Tc . -

Perechea (4) in care s= ¢ este raddcing din niervalul (H, n') a  ecuatiel
9 ;

1 — coss
sin s
Punctul reprezentativ ol acestei perechi este punciul de pe frontiera C cel

mai apropiat de originea O a axelor. ' '

Cu ajutorul teoremei 1 geo pot determina perechi minime in raport
cu diferite functii f (g, @y) cresciitoare in raport cu cel putin una din vari-
abile. Se va observa in incheiere cd datoritd unui rezultat obtinut de O.
Aram# in lucrarea [2], concluziile din aceastd notid se aplicd in studinl
aceleiagi probleme de inte 'polare referitoare la ecuatii diferentiale de or-

H

dinul 2 cu coeficienti variabili, liniare gi neliniare.

83 — 2 8% 4 4(1—cos s)s—4 sin $(1—cos §)=0.

Academia R.P.R. Filiala Cluy,
Institutul de Caleul

O SBAIAYE MUHUMYMA U3 TEOPHU WHTEPIIOIALHY

PESIOME y

B-sroli samerre ompegenmnores MHHUMANBHBEIC 9TEMEHTH MHOKECTBA
of Nap MoM0MUTeNBHEIX qurcesn (1y a3) ¢ Tem croficTBOM, 910 ecam 7 ABIA-
€TCH MHOKECTBOM ypaBHeHult una (1), umeromux HHTErpas o(x), nposepsio-
muit yeaosus ¢ = 0, ¢(0) = 1 w gna xoropmix ¢'(x) umeer mososmuUTEND-
HEIE KODHH, TOT/Ia UMeeT MECTo ¢0oTHOMIOH e (2), rpe m;=|e;|(¢ = 1,2,)a b
ABJIAETCA CAMBIM MAaJleHbKHM HOIOMUTENILHBIM KopHeM ¢'(#) aas mo6oro
Ypasuenusn (1) us 7p.

UN PROBLEME DE MINIMUM DE LA THEORIE
' DE L’INTERPOLATION ,

RESUME

i

L’auteur détermine les éléments minima de ’ensemble of de paires
de nombres positifs (@, @,), muni de la propriété que si 7 est ’ensemble
des équations de la forme (1) dont I'intégrale est ®(®), qui satisfait aux
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‘(%) a des racines positives,
iti =0, ¢'(0) =1, pour le_squelles o' (@) Pl
S (P‘i(aot)iono&q)),(oz‘l m.;’z le;| (4 =1, 2) et h estgéa, plus peti
. ?Jil;lilv.raélgerz’ (), quelle que soit I’équation (1) dans 7.
positi
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