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210 STEFAN N. BERTI

Se aratd usor ci T si 7, fiind transforméri estimatoare, produsul
T,T in sensul
Ly B = A (L)
va fi de asemenea o transformare estimatoare. HammersleyA si Morton
au pus problema aflirii unor transforméri de funetii, astf.el incit dispersia
o fleDn;(lz?Oszatgl.’esupune f(x) de m ori derivabild, cu derivata de ordin
‘m continui, atunci dup# formula lui Euler-Mac Laurin, pentru dispersia
Iui Uyf(€) vom avea expresia
EYSSm A RER T N, == 1 (n—1) . (v—1) X A 1
o2 Uy f(£) ____‘LZ (—1) A f A +vf Byt +0( m)»
w1 (phyesv) IV N
unde A®f este diferenta derivatei de ordinul % a lui f pe [0,1] iar B,
este al k-lea numir al lui Bernoulli.
Folosind formulele

‘ (__1)m+1 @
A™ Uy f(@) = A (@), A Uyf(L — o) =0 AW f(a),
se considers estimatori de forma
M+1 e
Hyf(o) =Y, o U f(x) 5:(2)
=1
M+1 3 5
Kuflo) = 3 & (070 + Tf@ —a]  Of impar) @)
Iy N A
§i se determind oy, ctgy. .-y %ar+1y By Boye - o5 BM_H astfel ineit
EHMf(m) = Ia A”')HMf(m) =0 (.7 =y 0717 27- ) M _1)7

respectiv :
EE,f(z) =1, AP Hyf(x) =0 (j =0,1,2,..., M —1).
Pentru determinarea coeficientilor « vom avea de rezolvat sistemul de
ecuatii
M+1 -
Y —1—_oci= Dol i3kl = 0, X 525 eig )

P
care are solutia
(_1)k+M+1 3 kM
(k—1)! (M+1—Fk)!
Pentru a determina coeficientii B, vom avea sistemul de ecuatii
M+1

R M1
Z —]-——Bi = 80,7(]. :07 1, 2,...’——0—)

=
T=ar

(lo="T52x8,, o, Ml

0t =

-
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care are solutia

2%+ M+1 2 kM1 N M+1
B =0 —1) M1 M-+1 (k_l’ N 2 )
( + k! (— — k) !
D) 2
Dispersiile variabilelor aleatoare U, H, f(£) si Uy K, f(E) vor fi
i (AP )2 . Bs i al!
c2Uy Hy f(E) —hM'NzMH'(zMJFZ)!—F 0(Nﬂ1+1) @)
) (AD f)2. By pyris 1
G2 U.N Ky f(€) = kM'N2M+2-(2]VI+2) 1 b 0(NM+1), ®)
unde
; M+1 (_1)Z+M+1 2 M
1) A s RS S impar
T (zg l!(M+l—1)!) ( o
81
il b
i hea L)
B e

In lucrarea [2] se afli expresiile efective ale lui
Hi? hi (¢t = 17 2,3) §i 'Ki7,k1' (.7 5 1737 57 7)‘
Folosind formula asimptoticd pentru numerele lui Bernoulli de ordin par
' Bor~2(2k)! (2 w2k
pentru valori mari ale lui M, vom avea urméitoarele expresii asimptotice

-ale dispersiilor respective :

x5 (A(]l[) f)2 4 hM’ ;
I e s

Primitd la redactie la 10 decembrie 1962

(ABDf)2 - Fopy

Uy Kuf(8) ~ (2 w N2 M+2

O METOJE MOHTE-KAPJIO BHIYUCJIEHIA NHTETPAJIOB

PE3IOME

Paccmarpusaercs sajava 00 yMeHbIIEHWN JUCHEPCHE B BHYUCIEHUT

‘urTerpasos Bufa (1) meromom MomTe-Kapio, ¢ moMompio GyHEKIMOHAIBHEIX
Tpeo6pasosanuii BuAa (2) u (3). oce yeraHoBIeHNsA BEIpaAeHmit KodPPu-
TneHToB o u [ B 9THX HpeolpasoBaHuAX, Aal0TCA Bhpasenus (4) u (5)
JIA AUCTIEPCHH, & TAKKe WX ACHMIITOTHIeCKas Qopma.
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SUR LA METHODE DE MONTE-CARLO POUR L’EVALUATION
DES INTEGRALES

RESUME

Tauteur traite le probléme de la diminution de la dispersion dans
Pévaluation des intégrales de la forme (1) par la méthode dite de Monte-
Carlo, par les transformations des fonctions de la forme (2) et (3). Apres
avoir établi les expressions des coefficients « et B de ces formes, il donne
les expressions (4) et (5) de la dispersion, ainsi que leur forme asymptotique.
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