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Comunicare prezentatd de academician GR. C. MOISIL in sedinfa din 13 ianuarie 1954

Vom intelege prin suprafatd, o multime de puncte in spatiul euclidian cu
trei dimensiuni, care se bucurd de urmitoarele doud proprietdti: fiecare punct
are o vecindtate homeomorfd cu un cerc si doud puncte oarecare pot fi umte
cu o curbd de o lungime finitd. Vom numi puncte cu vecindtate convexa, acele
puncte ale suprafetei care posedd o veciniitate convexd, in sensul introdus de
A. D, Alexandrov si pe care existd o metricd convexd. Dacd pentru un
punct dat se poate gisi un plan ce trece prin punctul dat si astfel ca o vecinatate
a punctului si fie de o parte a planului sau in plan, atunci zicem ¢i punctul consi-
derat admite un plan local de sprijin. Punctele cu vecindtate convexd pot fi
definite si ca acele puncte care au vecindtati formate numai din puncte cu plan
local de sprijin. O multime de puncte ale suprafetei poartd denumirea de « domeniul
convex al suprafetei», dacd este conexd si formata din puncte cu vecindtdfi
convexe.

Fiecare domeniu convex este un domeniu in sens obisnuit, adicd o multime
conexd formatd numai din puncte interioare.

Punctele cu vecinatiti neconvexe pot fi domenii inchise, curbe sau puncte 1zo-
late. Ele reprezintd multimea complimentard a domentilor convexe fatd de supra-
fata infreagi.

Frontierele domeniilor convexe sint curbe continue sau puncte izolate, daca
in reprezentarea topologicd a vecindtdtilor punctelor de pe suprafatd, frontierele
imaginilor topologice ale punctelor cu vecindtate convexd sint curbe continue.

Frontierele domeniilor convexe le vom denumi curbe de separare ale suprafetel.

in cele ce urmeazd ne ocupam cu suprafetele la care curbele de separare si
punctele izolate de separare formeaza o multime niciieri densa.

Suprafetele astfel obtinute le clasificdm, din punctul de vedere al geometriel
lor intrinseci, ¢u ajutorul curbelor de separare. ,

Din definitia datd suprafetei, rezultd cd, curbele de separare nu pot fi inlan-
tuite si nici nu pot avea noduri.

Mulgimea curbelor si a puncielor izolate de separare este cel mult numerabila.
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Curbele de separare au dous borduri bine definite, fiindes suprafetele noastre,
in baza definitiei, sint bilatere. Bordurile curbelor de separare se noteazd cuun
. indice, care arati dacy domeniul la care aparfine bordul e convex sau nu,
Suprafetele care, printr-o transformare topelogicd, se transforma una inir-alia
cu pastrarea sistemului curbelor si a punctelor izolate de separare,
indicelor de bord, zicem ca formeazd o clasa de suprafets.
Geometria intrinsecd « in mare » a suprafetelor din clase deosebite este esential
diferita, iar geometria intrinsecs « In mare » a suprafetelor din aceeasi clasi este
identica in proprietiti esentiale (o subclasificare este inci posibila).
Proprietatile importante ale curbeloy de separare sint urmitoarele :

Precum si a

Curbele de separare pot avea puncte comune, pot fi tangente sau sii cotncidi

Pe o portiune a lor,

Intr-un punct al suprafetei nu pot trece deeit un numar finit de curbe de sepa-
rare, adicd fntr-un punct al suprafetei se pot intilni numai un numir finit de domenii
convexe si neconvexe.

La o curbid de separare inchisi se pot atasa numai un numir finit de domeni;
convexe sl neconvexe, R

Fiecare curba de separare inchisi are o lungime finita,

Existd si eurbe de separare deschise si de lungime finita., La capetele unei
astfel de curbe se pot atasa. numaj domenii convexe,

Urmeaza ¢8, curbele de separare sint de urmitoarele tipuri:

@) curbe continue, Inchise, de lungime finita si fara noduri;

b) curbe continue, deschise, de lungime finits g1 fird noduri;

¢) curbe infinite, continue si fara noduri.

In afard de acestea, pe domeniile convexe pot sa existe puncte izolate de sepa-
rare, ele formind o multime cel mult numerabili.

Sistemul complet al curbelor de separare constd dintr-o multime de curbe de
tipul @), b), ¢), care pot avea puncte de contact, dar nu pot fi inléntuite si pot
aledtui sisteme izolate si neinlanguite in multime cel mult numerabil,

La un bord al unei curbe de separare inchisd se ataseazd numai un singur
domeniu convex, la celalalt bord pot fi atasate un numir finit de domenti; convexe
$1 Neconvexe.

La un bord al unei curbe infinite de separare se poate atasa un domeniu con-
vex infinit, iar la celdlalt hord se pot atasa domenii convexe si neconvexe in mul-
time cel mult numerabild, in sfirsit, la o curba de separare deschisi; de lungime
finitd, se pot atasa la un bord un domeniu convex, continind si capetele curbei,
la celalalt bord, domenii tonvexe si neconvexe in numir finit,

Domeniile atasate la curbele de maj sus le reprezentim prin urmitoarele
tipuri de constructie: )

1. calota sfericd, ca tipul unui domenin convex finit ;

2, suprafata convexi infinitd, care poate avea gauri; -

3. domeniul constind din punctele cu vecinitate convexa ale unej suprafete
de conexiune n (cu 2n curbe de separare) ; :

4. domeniul neconvex al unej suprafete de tip tor;

5. domeniul neconvex finit cu o singurad curbi de separare ; .

0. domeniul neconvex finit pe un hiperboloid 2 cu o pinzi ca reprezentant
al unui domeniu neconvex cu o singurd curbi sau doud curbe de separare ;

7. domeniul cu puncte neconvexe pe un hiperboloid cu o pinza infinitd fntr-un
sens gi limitata de o curba de separare in celdlalt sens, ca reprezentantul unui dome-
niw neconvex atasat la o curbi de separare inchiss.
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séparation, constiluant la frontiere des domaines qui ne contiennent que des points
& voisinages convexes. Les points & voisinages convexes sont définis en vertu des
résultats obtenus par A, D. Alexandrov et exposés dans sa «Géoméirie
wtrinséque des surfaces convexesy. L’Auteur ¢tablit les propriétés caractéristiques
de séparation et les éléments de construction des surfaces,

Le théoréme suivant contient le résultat final:

Une surface dong le systéme de courbes et de points de séparation isolés est
Justement le systéme donné, appartient toujours & un systéme de courbes et de
points isolés ayant certaines propriétés. Un représentant de la classe de surfaces
appartenant au systéme donné de courbes et de points peut toujours étre construit
a Paide de 7 types -élémentaires. Les surfaces dont le systéme de courbes et les
Points de séparation peuvent tre topologiquement transformées Pune dans Pautre
appartiennent 4 la méme clagse de surfaces. Les systémes de courhes de séparation
des surfaces de la méme classe sont homéomorphes.




