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UNELE ASPECTE ALE TEORIEIF CONURILOR CONVEXE
iN SPATII HILBERT DIN PUNCTUL DE VEDERE
- AL NOTIUNII DE POLARA

A. B. NEMETH

Comunicare prezentaid de academician T. FOPOVICIU tn sedinfa din 7 mai 1963

Notiunea de polard a unei multimi joacé un rol insemnat in teoria
inegalit#tilor liniare (a se vedea [1], [2]si [3]). Fie E spatiul ‘euclidian »
dimensional si M o submultime a lui. Numim polard a multimii M multimea

M* = {z|(z,y) =0 pentru toti ye M},
unde (2, y) inseamn# produsul scalar al vectorilor # i y. Teorema lui
Farkas exprimi ci dacé M este con convex avem
. M** = M. o
In analiza functionald existé,'nopiuni mai generale de polard cum este
cea intilnitd in [4].

Introducem §i noi o notiune de polard, fiind imediata generalizare
a celei de mai sus.

DEFINITIA 1. Fie H un spatin Hilbert real, nu neapérat separabil, gi
M o submultime a Iui, Vom numi polard de pas r. a mulfimii M multimea

M = {@|(w,y) =rl#llyl pentru toti ye< M},

unde (2, y) este produsul scalar definit in H.
DEFINITIA 2. Fie 2,e N, | z,] = 1. » ,
Vom numi con cireular cu unghiul p =0 gi centrul in @, submul-
timea x, C H definitd dupd cum urmeazd: o ’

Yo ={ol(, ) Z ol

Z — ¢, 3403
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Am stabilit urmitoarele teoreme :
1. Transformarea polard de pas 2p%-* lasd invariante conurile cir-
culare cu unghiul p, adich

202—1 —
AT = g

2. Dach — 1 —p?=s=p, daci p §i sp+ (1 — ) (1 —¢% nu
sint ambele egale cu zero, atunci

Xo = XeprVa—sma—en "
3. Pentru orice s, pentru care sint satisficute conditiile de mai sus

X =2,
4. Conditia necesard si suficientd ca pentru « =0
Mo — M

este ca multimea M sé fie intersectie de conuri circulare y,.
5. Dacé 0 =< B =< «, atunci pentru orice multime pentru care .
Mo = M,
avem de asemenea C
M8 = M.
Academia R.P.R., Filiala Gluj
Institutul de calcul

HEKOTOPBIE ACHHEHKTHI TEOPUHN BBHINIVHIBIX KOHYCOB
B I'JIBBEPTOBBIX IIPOCTPAHCTBAX C TOUYKUN 3PEHUA
NOHATUA HOJAPHON

PE3IOME

PaGora BBOAMT HOBOE MOHATHE IIOJAPHOTO HMOAMHOKECTBA JelcTBU-
TeJBHOTO THibOepTOBa mpocrpancTsa H. llsywaioTcAa MHOMKeCTBa, IS
HKOTOPHX HMeeT MecTO TeopemMa (Dapkramia, ¢ IOMOINBIO - BBEEHHOTO HOHs-
TUA MOJAPHOIL.

QUELQUES ASPECTS DE LA THEORIE DES CONES
CONVEXES DANS LES ESPACES HILBERTIENS
AU POINT DE VUE DE LA NOTION DE POLATIRE

RESUME

L’auteur introduit une nouvelle notion de polaire dun sous-
ensemble dans 1’espace de Hilbert réel H. I1 étudie les ensembles pour
lesquels, dans la conception de la nouvelle notion de polaire, le théoréme
de Farkas est wvalable. It
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