MATEMATICA.

ASUPRA MULTIMILOR CONVEXE
CARE ADMIT SECANTE COMUNE

DE

VASILE PETEANU

Comunicare prezentald de academician T. POPOVICIU in sedinfa din 7 mai 1963

1. Tn 1942 L. A. Santalé [6] demonstreazi

TEOREMA 1. Fie datd in plan o familie finitd de segmente de dreaptd,
paralele. Dacd oricare trei segmente pot fi intersectate cw o dreaptd, atuncs
existd o dreaptd care imfersecteazd toate segmentele familier.

Aceastd teoremd reprezintéd solutionarea unui caz particular al unei
probleme enuntate in [7]. Ea a fost generalizatd in mai multe directii
[11, [3], [4], [b]. Toate aceste generalizéri s-au limitat insé la B,. In pre-
zenta notd ne propunem si extindem o parte din rezultatele cunoscute
§i in H;.

2. Fie in F; o familie / de corpuri convexe C,, C,,..., C,,. Vom
nota cu (F; multimea dreptelor care intersecteazé simultan corpurile
C; §i C;. De asemenea, vom nota cu (#,;. ., multimea dreptelor care inter-
secteazd simultan corpurile C;, C;, C,,..., C;.

Avem urmétoarele relatii evidente : ‘

Fijn = FuNFu = FuNFa N Fa

Fiim = FusNFaNGFa= FuNFu = FiuNFa= ...
Spunem ¢i planul P separi doudt corpuri C,eC, dacd C,eHUP i
C,eH*J P, unde H gi H* sint cele dou# semispatii deschise determinate
de P. Are loc

TEOREMA 2. Infersectia F, a lui (F, cu un plan care separd cor-
purile C; si C,, sau cuw un plan paralel la acesta, si care nu iniersec-
teazd nict unul din cele doud corpuri, esle o figurd pland convexd.

Aceastd teorem# nu mai este adeviratd pentru F . Dacd insd
corpurile O; sint figuri plane convexe situate in plane paralele, iar P
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este un plan paralel cu planele familieli / atunci #;  ; sint figuri
plane convexe.

3. Vom congidera in cele ce urmeazi ci avem de-a face cu figuri
plane convexe C; situate in plane paralele.

DEFINITIE, Un punct din Hs il numim punct V al mulfimii dacd se
bucurd de wrmdloarele proprietdii : '

a) Oricare trei figuri din L admit o secantd comund care trece prin V.

b) Existd un plan care il confine pe V si toate figurile mulfimis
sinit de aceeagi parte & lug. :

TEOREMA 3. Condifia necesard §i suficientd ca sd existe o secantd
comund tuturor figurilor multimis AL este ca Sl s& admitd un punct V.

Demonstratia teoremei este imediaté §i se bazeazd pe faptul c¢i o
multime de drepte care trec prin V i intersecteazi o multime convex# din
M, determind un con convex. Teorema rimine valabild pentru multimi
convexe arbitrare in F, cu modificirile respective in definitia punctului V.

TEOREMA 4., Dacd oricare 5 figuri din L admit o secantd comund,
atunci existd o secanid comund tuturor figurilor din .

Faptul ¢4 oricare 5 figuri din / admit o secantd comund ne asiguré
¢4 oricare trei din figurile convexe F; au un punct comun deci conform
teoremei lui Helly [2] ¢é toate au un punct eomun care este un punct V
pentru . De aici prin intermediul teoremei 3 rezulté teorema 4.

Academia R.P.R., Filiala Cluj
Institutul de calcul

O BBIIIYKJBIX MHOMECTBAX, DOIIYCRAIOIINX
OBIMUE CERYIIUE

PE3IOME

B macrtoameil paGoTe paccMaTpUBAIOTCH MHOMKeCTBA NPAMHX, Iepe-
.CeRAnmMuX OJHOBPEMEHHO JBa, TPH WM 0ojbmlie BHIYKIHX Tesx. OGosma-
qaeTcA depes JJ ceMefcTBO IIOCKUX BHITYKJIHX (YUryp, pacrmoioeHHHX Ha
PABIMYHHEX NapAUIENbHHX IIOCKOCTAX. lmeer wmecto

TreoOPEMA 3. Ecau aobuie 5 gusyp us S Odonyckaiom obwyio cexyupyio,
mo cywecmsyem cexywan, ob6was 0aa ecex guzyp . :

SUR LES ENSEMBLES CONVEXES ADMETTANT
DES SECANTES COMMUNES

RESUME

On considére des ensembles de droites coupant simultanément deux,
‘trois ou plusieurs corps convexes. On désigne par / une famille de figures
planes convexes situées dans des plans paralléles et distinetes. On énonce le
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THEOREME 3. 8i & figures quelconques de /N admetient une séeante
.commune, il s’enswit qu'il y a une sécamte commune & toutes les figures de M.
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